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Gtormeatiofie Tilernaadigfic

Qroc-Sronaeog FHevve!

frevat Deted Fongeliae SHHa-

- jeffeet nernaadigft havde forundt
fmig ¢t Stipendium pad foe Aars
v for at fortfette mine Stude-

ringer 1)i Theologien Hed Univerfitztet
19§ Jena g da jeg mine Studia Theologica det
alleredendi Aavet 1738 hafve ablolveret 0g bes
fant migiffe udi Predife-Stolent og Cathedra

Theologica faaleded begavet, fom det maatte
udfre:




 ubFeaoed oaieg gieete hafde onfet, bt detfiden

bejager Deved Ghongelige SSBajefiet
paa min devom alferunderdanigft givete Foreftil:
ling QWernaadigft af tillade mig af venfe over til
Cugeland, for der ded bedre at Funde anvende
min iid paa Mathematiffe Bidenftaber, fom
jeg ogfaa i wogle Aax tilforn paade tyende Uni-
verfiteter Tubingen ng Jena tillige med The-

ologien favde lagt migefter. Saadan De-

18 Fionaclige SEajeftoetd Sone Raade
bot jeg min Lived Tiid med allevunderdanigite
Satnemmelighed ibuomme og il en liden Pro-
ve, ot jed faavel i TydfEland, forr fiden 2 Aar
udi Cugeland og s paa tredie Aar efter min
Siembomts haver med Jhid arbeidet paqg Ma-
thematifeit, offereres @EW@ fg"@ongcligc
SNbajeftoet udi atlerdybefte tnderdanighed
- Diffeudivet Danffe Sprog overfatte Elementa

| X3 Geo-




Geometrize, foitt ere Hoved - Kilden £il alle
Mathematijfe Bidenifaber og have 1t { 2000
f Aar veeret i faa ftor Eftime, at alfe de ftorfte
| og erfarenfte Mathematici bave grundet de-
1ed SErifter paa dem og at de tif almindelig

Notte og Brug eve bekientgiorte nefren udi
alle Europifte, me ey tilforn i dette Sprog,

| At Dered Fiongelige SPajeffoet

| vette mit vinge Arbende Aernaadigft vilde op-

" tage, ex det, fom jeg allerunderdanigft onffey
0g begierer,  Seq forbliver min Qivd Sid

Zieres Fronaelioe SKajefioets

Afesunderdaniofre ArveAlnderfaat
08 Tropligtigfte Tienere

ERNEST GOTLIEB ZIEGENBALG.




J F. RAMI

Betenfting om Euclidis Elemen-
ter 0g om bered Overfettelfe
1 bet Danife Sprog.

er bave adfFillige Mathematici 0 Mathematum ftu-

diofi foretagef (ig at ville vife os en Fortere Maade

at loere Mathematifen end af diffe Euclidis Ele-

menter: Hvad de dermed have udrettet, Fand hey

_(BFe taled meget o2 thi med faa Ord at fige, da

ere Euclidis Elementer de¢f oe[dfte 0§ eenefte Document, Bvor.
paa ald Matbematit ev grundet, og de beholde nof den Peiig
03 Bevonumelfe, fom de Hidindtl udi To Tufinde Aar have
haft.  De RNavnfundigfte Mathematici blant de Grker ,
fanfos Archimedes, Apollonius , Theodofius, Prolomz-
us
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| us &e. &c. have alle bygget deves Cardommte, Inventa og Strif-

i ter paadiffe Elementer; ©¢ ftorfie Geometra 0g Algebraiftery

fom nu { de idfte 200 Yar hiave avbeidet paa af forbedre ve.

Mathematiffe 0 Phyfiffe Biden{faber, ftenune alle overeens

perudt, at Mathematifensd Principia og ferfie Srund maa

' nodvendig tages af Euclide,  Hvoraf Eonmmer det vel, at fag.

1 g mange gamle, Favpfindige, leerde og erfarne Mamd, for Ex-

i empel: Fed, Commandinus(a), Chr. Clavius (b), G.Schot=

cus &(}),‘ If, Barrow (d), If, Newton (¢), G, G.Leibnitz(g),

E. W. de Tfchirnhaufen (h), D. Gregorius (i), Joh.Keill (k)

og mange andre flecve , fom her vilke blive for bibﬂaftiigt af

1 opregne , 16fe har Eundet udfinde nogen Eorvtere elfer tienligere

3¢ til at [wre 08 Geometriens fovite Principia , wen de tile

fiane, at Euclides {denne Poft ev den befte 0g eenefie Laree

Mefier2 ja de fleefie af viffe ppperlige Maend have felv § man-

i ge Aar med fror BVerermelfe doceric Mathematifen paa

: Gymnafier 0§ Univerficzter 0g flave anvendt megen Fliid og

Befofining paa dette Syltema Elementare at overfoette.af det

®reckiffe i 0ot Latinffe Sprog og paa at udgive det 1 fin rigtige

Orden 00 SEf faaledeg , fom Def fra Foritningen af har vxe |

vet indeclt og invettet,  Naav nu {aadanne habiles 0g ftmbt%e

Mand have giort ig fa for U- mage for at confervere gl_e
e-

: {a) Fed, Commandini Prolegomena in Elementa Euclidis. Pifaus
i ‘ ri. 1619,
(b) Chriftoph, Clavii Proleg. in Elem, Eucl. Moguntiz 1611,
{c) G. Schotti Curfus Matth. pag. 61 & 62, Herbipoli 1661,
(d) If, Barrowii Pref, in Elem. Eucl. Londini 1673.
| (e) vid. A&a Erud. A. 1730. pag. 330.
i (g) vid. Wolfii Elem. Math, univ. Tom, V. pag. 36.
| (h) T{chirnhaufens Guindlidye Anleitung ju nugliden wiffenfhoften
abfondeclich ju dev Mathefi und Phyfica. 8. Leipz, 1712,
(i) Dav. Gregorii Praf, in Opera omnia Euclidis Oxenix 1703,
(k) Joh. Keillii Prxf. in Elementa Euclid, Oxonig 1715,
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Elementer u-forandrede udi deves Tal og Orden, fordi de ere
¢j alteencite den pure 03 vette Hoved - Kifde, hooraf alfe gamle
08 nne Inventa udi de Mathematifee BVidenikaber Have deres
Udiprung og Oprindelfe , men endogiaa fordi de citeres aife:
begue, faa af wman €6 Band forfiaae, hHvad Archimedes og
de fleefte Mathemacici udi dereg Biden{Faber bave Frevet, uden
man tager fanune Clementer (il Hielps Hvad Hehhoves ber da
videre Prover elfer-BVevits ont, at jo den befie og Eortefte Maa-
de at [wre Mathematifen e at begynde af Enclidis Glementet 2
Bil man fige, at denne Bog e ailecne nyttig og forneden for
dent, foi agte at glove Profeflion af de MathematifFe Biden-
fEaber , men af den ev fornteget vidtlortig og van{¥elig for au-
ore, fom i€fe vifle gaae faa vidt udi diffe VidenfFaber,  Hot
til foaveg: Naar nian Har en Kilde, der aldrig udtommes of-
fer udterres, fan man jo devaf tage faa meget eller fidet, fom
man behever , faa at nian ¢f har nedia at foge efter Vand u-
ot finaa Bebee, Krubferog Kraages ligefna fand ogfaa enfhver
af denne Bog tage hvot meget elfer [idet han til it Brug maatte
behove og forlange, for Exempel: Dennesn, foin ville vide noyet
af Geometrien, Mechaniten, Geographien, Fortificationen,
Bug - Kunften eller andre Mathematifte Bidenfaber , naar
De fEbe Eand have Zid eller Taalmodighed til ot igiennemgaae
‘Theorien 1di Elementerne, men ville firay begynde af Praxi
(Buiffet de fleefte finde Behag udi), Eand manjo lere ve for-
nemiic og npttigite Praxes udt faadanue BidenfEaber , 0g Det-
hos allene citere af Euclidis Elementer de Principia ¢{fer Pro-

pofitioner, forpaa deres Praxes eve grundede, e, det vifle

gaae videre frem og forlange af viide noget af Theorien ¢
Punde man loeve Definitionerne , Poftulata 0§ Axioma-
ta og forflare for dem de npttigfte Theoremara 9ed
Exempler , 04 vife dennem )b(e toende flogs Demonfirations

Maa-
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Maader ; fom Geometree bruger , hoilfet ligeleded ved nogle
faa og Forte Exempler af diffe Elementer funde fFee.  Men
for deir , der Have Loft til at gaae nieget vidt 0g grundige il
BerE udi alle Mathematifens BViden{Eaber, ev Def fornoden,
at gaae denne gandffe Vog igiennem og at ove fig vel uti De-
monftrationerne, {ad falder alf det svrige dennem (iden letat
fattte og forftaac.

 Gfterat hor Eovtcligen er meldet ot hrorledes enhver Fand
Benptte fig of diffe Elementer, det veve (ig meget cller [ideg
haw agtede at loere, faa ftaar nu hev Ebun tilbage, af vife hrad
®avn 0g Nytte det ev af have fanutme Elementer bi vort S
pernelands Sprog.  Crfavenhed og andre Nationers Exems-
pler fand beft oplyfe 08 om denme Sag ¢ ThHi omendFient faa
mange brave og lorde Moend , fom tulfors fagt cr, have ude
givet Elementa Euclidis { det Satin{fe Sprog, fordi de holde -
denemt faa Hojt forneden og nyttige for den paa Univerficze~
tet ftuderende 1ingdom at sve {ig udi, paa det e herved fun-
e blive Bequemme til af fatte 0g forftaae Philofophiens rette
Grund og Sanumenhang (D (igefom der ogfaa fortwiles (m),
at den ftove Philofophus Plato iffe vilbe tiilade nogen at tnde
fomine paa hang Philofophiffe Collegium, uden ve forft hav.
v¢ [eert Geometrien; Saa cv dog iffe hermed wicent eller fagf,
at Mathematifen er alfeene for ftudiofis Philofophize 5 Miew
vens egentlige Brug og Nytte erfaved beft in Viea militari &
civili, et ey, udi Kriigs:veefenet og udi den Civile Stand.
Thi hoot mange ftore Ingenieurer, Soemand, BVygmeftere,
Mechanici, Opticiog andre Kunfinere findes det iffe udi Frank-
rige, Cugeland, Holland 0g andenfteds, fomvide gandfte Iié

: ¢

(1) vid. Philippi Melanchtonis Fortale oner Euclidis Elementa ,
dat, Wittenberg 1537
(m) vid, Diogenes Laertius Libr, IIL. ¢, 5,
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et af det LatinfEe Sorog og flet intet af dew Academiffe Phi-
lofophie at {ige? De have Euclidis Elementa og alfe andre hets
paa grundede BVidenfEaber tderes egne Tungentaale udgangue,
faa at enboer, fom har Loft og Genie fil Mathematiten, fand
Bielpe fig fort derudi uden at anvende fin befie Tiid paa frem-
mede Sprog: THi naar de iffun forft nogenledes have (wrt at
- fErive og vegne, fand de firay begynde paa Geometrien , 0§
herudi gaae faavidt, fonvenfver til fin Profeflion finder forneder.
OMan (Eulle iefe toivle ont, at jo tblant de mange, der gaae i
i De Danfbe Regue- 0g Skrive - Stoler § Danutarf og Ror-
a¢, faudtes jo adfFiflige, der Fumde voeve meget vel Fikfede til
at blive mied Tiden habiles og dygtige Dioeud udi een cller ane
ven af ve foromtalte Profeflioner og WivenfFaber; Men intet
¢r Derved at giove , naar dennemt udi deved unge Aav fattes de
- pefte Principia , Bager og Undesviigning , thi {iden naar de
© fEal fortiene dereg Burad, er det forfilde med dert devudi at bee
apude,  Hvad nit Geometriens Principia pg Theorie angaact,

Da haver den hederlige og vetlwrde Theol, & Mathem. Srudio-

fus ErnesT GoTLiER ZIEGENBALG Devfift Fadernelandef en

roesverdig Tienefte ved at udgive dette Danf¥e Syltema Ele-

mentare, fom {ndeholder den forfte Grund til Geometricnt 0g

alle andre MathematifFe BidenfFaber, At denne faa nyttige

Bog aldrig tifforn er feet i det DanfFe Sprog (n), Fand man

- 1fe unore over: Thi for det forfte hover der ef grundig Wegreb
of Theorien til faadbant Berf vigtig at overfewtte 5 for det an-

vet udfraeves megen Speculation o Meye til at udfinde faa:

vatte Ord og Talemaader § bor)t(‘i;)un('& Sprog, hoorved Texs

2 feng

(n) Thi Georg Mohrs Euclides Danicus, fom i Det Danffe Sprog
er ubgaacn 1 Amfterdam 1672 in4touden Figurer, indehsider afz
feenefte nogle faa Problemata uden Demonfiration og Connexion,

" og Euclidis QRavn ov foyet Devtil for Derwed at give Dette lidet SErift
e Anfeclfe,
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tend vette Meening og Forfrand Fort og tydeligen Funde fores
ftilless og for det tredie falder diffe lags BVoger med tilhoren:
v¢ Figurer foftbatre { Srpeen af udgive, devimod finded iffun
faa Liebbabere og Kisbere, faa at manife Eand venteden Hal-
ve Deel af Veloftningenigien betalt, og for (in megen derpaa
anvendte Moyse 04 Tidfpilde hat man fIet intef,  Fovr Det ov.
rige har dog Monf, Zizeensare for{faffet {ig den Berommel -
fe, af haw ev den forfie, fom faadant har praefteret og at han-
Derved haber vitft entiiftreifelig Prove paa, at han er { Stand
tif af tiene Pablico med fin Loerdomt og Biden(Fab { Mathe.
matifen; s bvortil jeg vil snffe hom Loffe og ve
OMidler, foms deeil udfropves,




i
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feeefom diffe Euclidis Geometriffe Elementer indeholde deéwe
fiotffe Crund tif den heele Mathematic , faq burde feg vel
paa Deite Sted at mwlde noget om Mathematifen , hvad
Den er , hoorledes den inddeeles 0g paa foad Maade dent
beft Bunde leves wen Da feg finder devom tifforn udi vort
Danffe Sprog at vaere bandlet udi Fortalen over Wolfens forfie Srund
tif alle Mathematiffe Bidenffaber tepfe her i Kisbenhavn 17471, ev mig
Lenlighed og YAnledning devtil allerede betaget. Derimed, efterdi jeg ey
finder noget udi vort Danffe Sprog at viere frevet om Mathematifens
o8 | Serdeleshed Geometriens og Arithmetifens Oprindelfe og Srems
vert, faa hat jeg hev villet indfore Andrex Tacquets Diftoriffe Bevets
ning devormn , bvorudi man tillige ogfaa haver en Fort Underretning om
diffe Euclidis Elementer, eenxft har jeg ogfaa agtet forneden at giz
 pe en (iden Oplnsning om den Methode eller Lxre-Maade, fom Eu-
clides bruget , fame om Sndholdet 0 Nytten af hver Bog i diffe Ele-
menter, Dog, fovend jeg gaaervidere, maaejeg melde dette, at cfters
fom Den 7de, 8De 0g ode ‘Bog af Euclidis Elementer handler om
Tl ogden 1obe Bog er grundet paa famme tre Boger, faa hat jeg ke
 villet overfette bemelte five Boger udi vort Vanffe Sprog, men herudi
efterfuldt den Maade , fom Pyndige og erfarne Mathematici brugei at
meddecle Publico e 6 forfte Boger tillige med den x1fe og x2f¢ Bog,
belft faafom Diffe fidftbemaxidee 8te Deger holdes for af viere noffom tik
fevefrelige tif Deraf of lwre Geometriens forfie 0g fornemmefte Srund. -
a Nu
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- folgerda efter Lefte i
I Gn Hitoriff Relation eller Beretning, fomfindes

af den beromte Geometra Andreas Tacquet udgie
pen om Mathematifens Oprindelfe 0g Gremgang,

Derfom man ffal éroe, hoad Jofephus udi fin Gediffe Hiftories
1 2Bogs 3ic Cap, ffriver , Da har Mathematifen voeret den forfte CBiz
denffab , fom Menneffene have lage fig efter.  THi fom han forteller,
ffal Seths Berne - BVorn have beflittet fig paa at obfervere Himlens og
Stiernernes Loby Og efterdi Adam (fom han figer) bavde forud forfyns
Det, at Den beele Berden fFulde forgaae engang ved en Bandfiod og en
anden gang ved 0 , faa ffal de have oprettet fo Stotter ; Den‘ene.af
egls Steene g den anden af KRampe-Steene , og paa diffe to Stets
ter ffal De have fFrevet de Ting, de havde obferveret paa det at, i fad
den totte, fom va giort af Tegl-Steene ffulde forgaae ved en Vands
fiod , Steen-Stotten maatte blive beftaaende, at Cterfornmerne deraf
Funde feve og fee de Ting , fom derpaa vare ffrevne.  Denne Steens
Sette figer Jolephus at vvre den felv famme , fom endnu i hans Tiid
va¥ af fee i Syrien,  Men dette [ader man fraae ved fit Boerd.

Samme Jofephus , famt Plinius, Diodorus, Cicero ng andye
bevette, at de Affyrier og Chaldzer vave de forfte ; fom efter Syndfios
den laghe BVind paa Mathematifen, Siden bleve de Mathematiffe Biz
Denffaber , fom faaledes fFal have haft deves Lprindelfe ngvoret i frog
loor og Anfeeife hos Chaldzerne, af Abraham bragt fia Chaldza og
Affyria en til Agypten,  Thi da Abraham efter. OLlds Befaming
havde forladt fit Federneland og. var Fommet fif Cannaans Land 0g Deys
fva tif Agypten, og han faae, af Egyterne havde baade Begiertig-
hed og Teemme £l at leve gode Kunfier og Bidenffaber, faa ffal han,
fom Jofephus fovtwlier § hans 1fte Bogs ode Cap. , have fwrt demn Arith-
metifen 0 Aftronomien eg folgelig vgfaa Geometrien, fom er Sruns

den
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Den tif Aftronomien. fter den Tidgiorde Agypterne faadan Frens
gang udi famme Bidenffaber , at Ariftoteles 1 Met. Cap. 1. figer, at
de Mathematiffe Bidenffaber vare opfundne | Zgypten af Dewfterne,
fom vare fri for publique Fovvetninger.

Giden® blev Mathematifen fort fra Zgypten over Davet il de
Orwdffe Philofophos,  Thi Thales Milefius, fom levede 584 Aar for
Chrifti Godfef, var den forfte blant Srxbernie der bragte Geometrien
fra Zgypten tit Grafenfand,  Denne Mand udfande, foruden andre
Ting, den st¢, 15De¢ 0g 260¢ Propofitioner, fom findes udi den forfte
Bog af diffe Euclidis Elementer,  Ham tifffrives ogfaa den fierde
Bogs 2, 3, 4'08 5 Propofitioner , og han figes af GBlade vver diffe
of ham udfundne Propofitioner at Have offiet en Stad,  Han begynds
te ogfaa, fom Laertius vidner, af obfervere Soofhvery og Sevndogn
(Solftitia o Aquinottia). igefedes var han, (fom Hippias og Ari-
ftoteles berette) Den forfte dev forud faghe , naar Solens Formorkelfer
flulle ffee 5 o9 Tzezes bevetter , at ban fFal have forud forfyndet Rong
Cyro Maanens Formerkelfe.  Hoorudoves denneMand holdes for at has
ve veer den forfie, Dev paafandt d¢ Mathematiffe Bidenffaber i
Grakentand,

Cfter ham Fom Pythagoras Samius, Dens wibffe Philofophus, fom
mieget forfremmede de Mathematiffe Bidenffaber.  Han Tagde fig faa
froerte eftev Arithmetifen, at hans Philofophie vay meeftendects gruns
det paa Tal.  Hanvar, efter Laertii Veretning, den forfte, der betrags
tede Geometrien uden at have nogen Agt eller Henfeende tif Materie, 08
udi faadan Sindets Elevation eller Ophovelfe udfandt han den forfte
*Bogs 32, 44, 4709 48d¢ Propofit, udi Eucl, Elem. 5 men han bes
vommes allevmeeft for den 32t¢ og 47 Propofit., over Bviffen Inventi-
on han bles faa forneyet, at ban, fom Apollodorus vidner hog Laer-
tium, offtede 100 Stude tilde Gudinder, fom Faldtes Mule, Samme

Pythagoras wav denforfte, der udfande faadanne Storrelfer , fom ivee

42 ~ Fanp
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Pand maales med et fxlles Maal (Magnitudines incommenfurabiles),
faa og be 5 regulaire Corpora *, nemlig en Cubum, e¢f Tetracdrum,
Oétaedrum, Dottecaedrum ng Icofaedrum , fom findes beffrevne udi
Euclidis Elementers r1te Bog.  Han baade lxeite andre og svede fig
feld meget flitteligen udi Afironomien og Mufifen § thi han iFfe allene,
fie ffavpfiadigen udfandt mange Ting, men vay ogfaa den forfte der ops
wettede en GShole , udi hoifen han undervettede Ungbommen i difie Bie
denffaber.

Cfter Pythagoram fulbte Anazagoras Clazomenius 8g Oenopides
Chius, om hviffe Plato taler udi hans Strift Ealdet Amatores eller €1z
ffeve, boor han foreftiller to unge Perfoner, fom beffreve CirFler og ders
over fald i Difput om Diffe to Mand Anaxagoras og Oenopides, Ari-
frotoles melder, at Anazagoras hag fFrevet en Bog om Geometrien, og
udi Laertio [wfes, at betneldte Anazagoras ffal have viift Solen at vz
ve ftorve end Peloponefus , fom nu faldes Morea (hevaf feer man hyop:
flet 0g ringe Deves Aftronomie paa de Tider har vrer) og videre figes,
at hanfFalhave giovt nogle Sisninger om Jndbyggere i Maanen.  Hvad
Oenopides anfanger, da tilffriver Proclus hamden forfte Bogs 12t og
230¢ Propofit, udi Euclidis Elementer.  @fter diffe to Dwend Fom Brifo,
Antipho g Hippocrates Chius , fyi(Fe alle bleve af Ariftotele [aftede
og tillige ogfaa bevommede, fordl De havde paataget fig at udfinde
Quadraturam Circuli. ** Jbfant diffe hav Hippocrates veeret den beg
yommeligftes thihan blev af en Kiebmand en Philofophus og Geometra 0g

fors

* Corpora, fom ogfaa faldes Solida, eve de flags Storrelfer, fom have Lengde, -
Brede og Tytielfe, om Poilfe Euclides Handler udi diffe Elementers 11t¢ 0g
12f¢ Bug.

Ut quadrere en Cirkel cller at udfinde Quadraturam Circuli ev af finde, hoad
Proportion en Cirfel har til den Quadrat, fom beffrives paa Cirfelens Di-
amcter, ¢fier vglan Bvad Proportion Eirflens Diameter Bar til Peripherien,
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forfagte itfe allenefte af udfinde Qvadraturam Circuli , men var ogfaa
den forfte, der fandt paa at duplere en Cubum * eller at gisve en Cus
bum to gange ftorve formedelft to INidDdel 2 Proportional Linier, 0g faas
form dennne hans Maade ev fortveffelig og den enefte man Fand bruge,
faa ev den af alle Cfterfommere bleven antagen og fuldt. Stigemaad¢
tienet Dette ogfaa til hans flore Vevommelfe , at han (fom Proclus vids
ner) var den forfe, fom ffev Elementa og fatte D¢ Ting { Orden, fom
andre for ham bavde udfundet,

Democritus var ¢n ppperfig Mand iFfe allenefte i Philofophien,
men endogfaa i Mathematifen.  Han har ffrevet Phyfiffe og maafFee
vgfaa Mathematiffe &trifter, fom e/ter nogles Meening eve blevne uns
ertryfte ved Ariftotelis Misundelfe , fom vilde , at hans egne Skrifz
tev allene ffulde efes.  Democriti Philofophie hat Petrus Gaffendus
reftituered.  $Hvad Theodorus Cyrenzus angaaer , da, endffions
hans Mathamatiffe Inventioner eve nu iEFe meeve til, faa var han dog
for Denne Aarfags S0 en ftor Mand, athan figes at have veyet Pla-
tonis Lwvres Mefter. :

Nu Fommer vi da omfider til Platonem, fom frem for nogén ans
den har tifvepe bragt Mathematifen fior Splendeur og Unfeelfe.  BWed
den u-teoelige Fliid, Han anvendfe paa Geometrien, formeerede han
denne Bidenffab med of Tilwg of mange nye Propofitioner, Ogi
Gxrdeleshed ev Analyfis af ham opfunden , fom er den viffefte Bey og
Maade at udfinde og raifonere paa.  Hans Philofophiffe Beger hax
han udftaffevet med Mathematiffe Beviis og Exempler , og han uds
fogte alt Det, Dev er grundigt i Mathematifen og fom har ¢n Connexi-
on 08 Forbindelfe med Philofophien, Over Dorenaf hans Academie
eller Stole fiode diffe Ord frrevne 2dels ayswpdlenlos dicilw s Sngen,

33 : fom

5 &Y

* Hoad e Cubus er, findes GefFreven udi dynne Bog pag. 218.
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fom er u-Fyndig i Geometrien, maae Eomme Berind g Hooroed han Ear
ligen gav tilfiende, at MathematiBen iffe ex en SBidenffab, fom er dew
funbe og rette Philofophie u-vedEommende, u-nttig og - anftendig ;
men at den meget meere horer egentlig tif Philofophien og tilfeyer Dot
_ frov Anfeelfe og Notee.  Kovt fage , Hooe hepligen Plato har elffet o
agtet Mathematifen , Fand enfhver, fom igiennemiwfer bans Strifter,
letteligen fee og ffionne paa,

Udaf Platonis Gfole udbomme mange Mathematici, Proclus gpz
vegner tretten, fom vave Platonis Benner, med hoiffe han ideligen haps
D¢ converfation og ved hvig fliid og Arbende Mathematifen blep bragt
til fror Fuldbommenhed.  Blant dem vare Leodamus Thafius, Ar-

chytas Tarentinus 0g Theztetus fra Athenen, bhviffe Mwnd befpn.
Derfigen forfremmede de Mathematiffe BidenfFaber. Leodamus lagde
{ig efter Den af Platone udfundne Analyfis og ved dens Sielp fFal ban ,
fom Laertius melder . have udfundet mange Ting. Det fom gior
Theatetum berommelig, eve deels De Ting, han hav udfundet, boori.
blant d¢ Elementa , han flal have fFrevet , faa og bans Skrife om at
indftrive regulaire Corpora inden i hinanden holdes for de Befte /
decls ogfaa den Berommelfe, hoilfen Plato bar giver ham ved denn Dia-
logum eller Samtale faldet: Themtetus,  Archytas ffren ogfaa Ele-
menta 0g hang Maade af duplere Cubum paa findes hos Eutocium,
0g Dette tiener ham ogfaa i Swrdeleshed til Bevammmelfe, at han vag
neeften denforfte, Dev anvente og applicerede MathematiBen i Mennes
ffens “Nytte og Brug 5 Gellius forewller om ham , at han giorde en
Due of Tewe, fom Eunde flyve.  Denne Mand, faavelfom ogfaa de
¢fterfolgende Konfinere Dedalus og anbdre gave Senlighed og Materie
til Poéternes abler. Vdermere maae sgfane dette meldes om Archy-
tas, at han baade var en Mathematicus og en General over en Armée:
thi udi hans Fwdernelande Kriige commanderede han fem gange de of

bans
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haus Medborgere udtufiede Arméer og vandt ogfaa fem Febdtflager,
Om Neoclides er 08 infet beFiendt uden hans blotte Navn, thi banvae
maaffee meere berome ved hans Difcipel Leon, end of bans egne Inven-
tioner. Samme Leon har fammenFrevet Elementa ellerde forfte Grunde
Lerdomme af Den heele Mathematic og forbedret Det g giovt-Dem meere
bequem il Brug.  Hoovfore han ogfaa hofdes for at have veeret cen
af De Befte, dev have fammerffrevet Elementa,

Eudoxus Cnidius, fom gay D¢ forbemuldee DMend infet efter ,
var en ftor Mand § Arithmetifen og Ham (derfom man ellers tor troe
den Orwdffe Scholiaftes) har vi at taffe for den heele femte Buog af
Euclidis Elementer, Han fammenffyen ogfaa felv Elementa 0g giorde
Dem meer almindelige, og foregede D¢ af Platone begyndte Seltioners
tilmed var han Den forfte , fom paafandt Aftronomiffe Hypothefes og
han viifede ogfaa (fom Archytas havde giort for ham) hoor nyttig og
forneden Geometrien er udi Mechanifen og til at indrette funftige Ma-
chiner. Amyclas Heracleotés, Menazchmus 08 hans Broder Dinoftra-
tus, Helicon Cyzicenus, Theudius, Hermotimus Colophonius,
Philippus Medmzus, fom alle vare Platonis Tifhengere, giorde Geo-
metrien fuldFomnere end den tilforn havde veevet, G Sardeleshed uds
fandt Menzchmus d¢ Coniffe Setioner pg ved deves Hielp to MiddelPro-
portional Linier og denne hans Maade foldes af Eutocio for at paye
den Befte of alle.  Theudius og Hermotimus giorde Elementa meey
univerfal og fuldfommen,  lle diffe Meend, figer Proclus, ere udbom.
ne af Platon’s GFole 0g have bragt den Mathematiffe Philofophie tif
frov Suldbommenhed. Endogfaa Xenocrates og Ariftoteles, fom begs
g¢ havde vet Platonis Tilhorere, havde oofaa tilvene bragt fig fror Re-
vommelfe formeDelft deves Rundffab § Mathematifen, Den forfie nem.
lig Xenocrates, da eent, fom vay 4+fyndig i Geometrien s begierteat
undervifes af ham udi Philofophien, foatede hom: Abi, anfas enim

- Phi-
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Philofophiz non habes , gafbout , thi du hax ibfe Neglen ¢l Phi-
lofophien, : :

Men hoab Faljeg fige meget om Ariftoteles? Ale hans Boger eve jo
opfyldee med Mathematiffe Exempler , fviffe Blancanus hav fammens
famiet og giove ed heel Bog devaf.  Af Ariftotelis Stole eve o beroms
melige Meend Fomne, nemlig Eudemus og Theophraftus. ~ Denne hae
fPeevet to Beger om Tal, fire om Geometrien og en om 1t -declefige Lis
nier (de Lineis individuis ); Den anden {frev en Hiftorie om Mathe-
matifen, af hoilfen Proclus og de andre Hiftorie»Shrivere have faant
Deres, Ariftzo, Ifidoro, Hypficli, fom vare meget ffacpfindige Geo-
metre, have vi at tafke for de BVoger, fom handle om Solidis eller om
D¢ flags Stovrelfer, der have Lxngde, Breede og Tykkelfe. Efterdem
alle fom Euclides, * fom fandede , fatte i Ovden , formeerede 0g bes
viifte med fiovfte Stionfombed og Accuratefle , de Ting, fom andre
havde udfundet { Geometrien og han efterloed o8 d¢e Elementa, ** udi

;s : boilfe

* Den fwrde Jo. Gerh, Voflius miwelder udi hans Bog de Natura & conflit, uni-
verfe Math. cap. 15, af Euclides oprettede udi Byen Alexandria en Shole;
for Fowm i faa flor Floov og Anfeclfe, at der neppe fandtes nogen god Mathe-
maticus, efter Euclidis $id indtil Saracenernes Eider ;- fon iffe enten vav fod
i Alexandria ¢lfer bavde der fruderct Mathematifen,

#* Diffe Eicmenta Euclidis, fom Tacqvet hev taler om, cre de fely famtme, fom
~ Bev findes overfatte i vort Danffe Sprog.  Denne Bog ev def @ldfic Geome-
triffe SFrift , man nu Hav , thi alle d¢ Elementa 0g Geometriffe Skrifter ,.

fom efter Tacqvets Relation wave fEvevne for Euclidis Tider , cve alle undere
gongne.  Den var alferforfi fEreven i det Gredffe Sprog 5 fiden bley den o2
verfat paa Arabiff 0g Anno 1oor forfte gang i det Latinffe Sprog af Joh,

© Campanus, Denne Bog (figer Clavius udi hang Prolegom, in Elementa Eu-
clidis) Falbes devfore Elementa Geometriz ¢lier den forfie Gitind til Geome-
trien , fordi man wden af forfiaac den u- mucligen Faud Iafe vg langt mindre

gave nogen Nytte af vogel Mathematiff Shift ,  eftevfom alle Mathqmaftiai
faafom
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hoilfe Ungdommen nu omftunder paa alle Steder oplyres og underoiifes
til Mathematifen,  Han dede 284 Yay for Chrifti Fodfel.  Neeften
100 ar efter Euclidem fom Eratofthenes og Archimedes,  9If Ar-
chimedis &frifter have vi endou mange, men mange have vi ogfaa tabt,

Men naar jeg nevner’ Archimidem , faa fovefiilice jeg mig den
hoyefte Spidfe of Menneffelig SEarpfindighed og alle Mathematiffe CBix
denffabers Sudfommenhed. Hans forunderlige og herlige Inventioner
have Polybius, Plutarchus, Tzezes og andre beffreven. & Archime-
dis Tid levede Conon , en Geometra og Aftronomus, hois Ded Ar-
chimedes beflager | hans Bog de Qvadratura Parabole, Steelang
iid efter Archimedem 0g Cononem fom Apollonius Pergzeus , fom
ogfaa var en Mefteve | Geometrien, og blev faldet den fiore Geometra,
DHans 7 meget Farpfindige Boger om Coniffe Setioner ere endny til.
Ham tilffrives ogfaa Euclidis 140¢ og r5de Bog, fom af Hypficle ere
bragte i et Forteve Vegreb,  Hipparchus har fTrevet 6 0g Menclaus 12
Boger (de Subtenfis in Circulo) om vette Sinier, fom ere afpafiede &

b en

faafom Archimedes Apollonius , Teodofius &c. Baveudi dered Demons
firationer brugt diffe Euclidis Elementa, fom Principia, ey afferebe vave be:
viific 0g af alle antagne.  Derfore (figer bemaldte Clavius) ligefoms den, det
vil leve at lefe, forft lover Bogfiaver og fiden repeterer og Bruger dem i alfe
Ord, faa maae ogfaa den, fom begiever af lere andre Mathematiffe Biden
fEaber , fovft og forud fuldFommeligen og grunbeligen forftae diffe Geometi-
fEc Elementa.  ®e¢n bergmte Mathematicus Chriftian Wolf figer udi hang E-
lem. Math. univ, (fom udfom Anno 1741) Tom. 5, pag. 36. Prxter nos ajii
etiam Mathematici agnoverant » Reformatores Elementorum Euclidis oy
fuifle in aufu fuo fitis felices; fed Euclidis Elementis palmam adhuc merj.
to tribuendam effe, et er, foruden mig bave oafaa aupre Mathematici foye
nunimet vg evfaret, at de fom have viffet forbedre Euclidis Elementa , Bae
iffe varet meget IyFiclie i Deves fovefagende, men at Buclidis Elementa enp:
" billigen bpre Prifen.
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en Sivfel, 09 faciom Diffe to Moend vave de forfte, fom handlede om den
ue Materie , fan ¢r man dDem begge derfor iffe vinge re 0g Taf {hyl-
vig.  Bi bav ogfaa endnu Menelai tre Bogey om Sphariffe Tuiangler,
Theodofii tre Boger om Sphariffe Tviangler eve meget nyttige, huoys
fore D¢ ogfoa eve § alles Hender.  Diffe Maend , fow nut eve omtalte,
fave alle, uadtagen Menelaus, levet for Chrifti Godfel.

~o Uar efter Chriftum fom Claudius Ptolomzus tif Berden, fomn
var Den fornemfte blant Aftronomos og en Mand af forunderlige og(efs
ter Plinii OuD) meere end menneffelige Gaver.  Han vay ferdeles vel
fovfaven iffe allenefte § Aftronomien, menendogfaa i Geometrien, hyils
Fet Fand bevifes baade of De mange Ting , han har fivevet , faa ogi
Sordeleshed af hans Bog de Subtenfis in Circulo, ubdi hyitfen findes
5 'Theoremata , fom indefyolde alt Det , hvad Menelaus udi hans ovenz
meldte fey, og Hipparchus udi hang 12 Doger have {frevet om famme
Materie.  Den hoytberomte Philofophi Plutarchi Mathematiffe Pro-
blemata ere endnu tif. Eutocias Afcalonita ey nokfom beFiendt af hans
fxrde Commentarier over Archimedem og Apollonium, Sanune
Eutocius har opregnet Philonis, Dioclis, Nicomedis, Spori, Hero=
nis, fom vare fove Mefteve i Mathematifen, deres Maader at duple-
re Cubum, & Swrbeleshed havde Hero et Fofteligt Howed baade tif
Mechanifen og Geometrien,  ®Den Maade ban brugte til at duplere
¢t Cubum , Derommes frem for alle andee of Pappo Libr, 3. p. 7.
Ctefibius Alexandrinus vag den forfie dey opfandt Pumpey 08 hang
forunderfige CBerker bevommmes af Vitruvio, Proclo, Plinio, Athenzo
86 andre, Geminus haode heller ifFe ef flet Mavn iblant Mathematicos,
thi Proctus agtede ham i viffe Ting hopere end Euclidem felv.
Diophantus, {om ogfaa vay fra Alexandria, var fige faa fior en
Mand i Arithmetifen, fom Archimedes, Apolloniusiog Euclides va#
113
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v¢ i Geometrien; og faafom ban var en Mefiere af alle Arithmetiffe
Subtilitzter, faa udbfandt han vgfaa den admirable Kunft Faldet Alge-
bra, * fom udi vore Tider er giovt meget meere fuldfommen og univer-
fel af de fo Mend Francifcus Vieta ng Renatus Cartefius.

Sblant de Samle eve endnu diffe felgende Navnfundige , nemiis
Nicomachus , fou ¢ befiendt af bang Arithmetiffe , ‘Geometriff¢ og
Muficaliffe SPrifters Serenus , fom har Frevet to Baoger om en Cy=-
linders og Coni Seftion; item Proclus, Pappus og Theon.  Huot
ftor en Mathematicus Proclus har vavet, er Flavt af bang{xrde Commen-
tarier over Euclidem og af hang andie Strifter ; og denne Mand , meencr
jeg, ¢ Den famume , om huiffest Zonoras og af bain Petrus Ramus og
Baronius forteeller, at ban opbrondee ved ¢f Optiff Kunfigred formedelfE
Brandfpeile Vitaliani Flode, fom befeprede Conftantinopel. For af gio-
ve en Gnde paa denne Relation, faa maae Pappus flutte Tvoppen. Han
varvel iblant de Samleden {idfre i Henfeende tif Tiden, faafom han levede
gooar efter Chrifti Fodfel, men i Henfeende til hans berommelige Favn
og Kundffab i Mathematifen , bov han vegnes blant De forfte.  “Byen
Alexandria, fom havde voevet frugtbar paa fiove Maend, og forhen haw
de frembragt Hypficlem , Ctefibium'og Diophantum , gav 08 ogfaa
denne Pappum £if Mathematifens ftove Gavn og Forfeemmelfe, Han

b 2 fFrew

¥ Algebra ev en BidenfFad , fom lever at oplofe alie muclige Arichmetijfe , Geo-
metriff¢ 0§ andre Mathematiffe Problemata ¢lfer Gpsrémaal.  Denne Bivens
{Eab ar ved Slutningen of det fidffafvigte Seculo faaet en langt anden Anfecnde
eud den hade i Tacquets Tider, ved de to une Regue - Maader Faldede diffe-
rential - g Integral - Reguingen clfer Methodus Fluxionum dire@arum & jye
verfarum, fom den fiore Engelife Mathematicus Ifaac Newton , ¢ller (foin de Ry
be i TydfEland foregive) Gotfr. Wilh., Bavon von Leibnitz far udjundet 08
boorved mange berlige Ting udi Mathematifen ev¢ udjusdne og cidnu daglis

gen ubfindes.
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fleen otte Voger Faldede ( ColleCtiones Mathematice ) Mathematiffe
Samlinger, of huilfe de to forfte eve undergangne, men de fey fidftein:
debolde faa mange og faa adffillige herlige Inventioner af alle Mathema-

tifens Oecle , at de Fand vegues iblant de Jornemmefte af de Same

Ies Strifter.

Her have vi da feet én Fovt Hiftorie om Mathematifens Oprindelfe og
Sremvept, af hoilfen man Fand fee Mathematifens 2€Mde, Dpperlighed
o8 Burdighed og at D¢ famme frore Mandi dDen fwrde Berden, fom have
bragt Philofophien for £yfet, bragte ogfaa Mathematifen for Dagen.

IL. Gn Fovt Undetretning om Methoden,

Den Methode eller Lere-Maade, fom Euclides og neften alle
Mathematici bruge i deves Strifter og fom derfore ngfaa Faldes den Ma-
thematiffe ¢ller Geometriffe Methode , beftaaer Devudi, af der foruds
fxttes tre flags Principia, nemlig

1) Definitiones, fom forflare, boad dee ffal forftaaes ved nogle
viffe Ord, fom iffe udi alimindelig Tale fovefommer, men egentligen o9
i Swrdeleshed udi Mathematiffe BidenfFaber blive brugte,

2.) Poftulata, huoroed begieres, atden, fomagter at lere Geo=
metrien, {fal forud viide i Gierningen at udfore noget, fom intet Men-
neffe neater ot vwve giovligt, faafom at drage en ret Linfe imellem
to Puntter. A | '

) AXlomata, hile eve faadanne aabenbare ogi fig fely Fare
Sandeder, fom intet fornuftios Mennefle nwegter, for ex, at det heele
er ftorve end en Deel devaf,

Paa biﬁ"e tye flags Principia grundes alle de folgende PrOpoﬁtioneS
(30“&‘“1“960, fomere go flagsneml, Theoremata 0g Problemata.
St
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& Theorema ($gere-JRegel) er faadan en Propofition, gy
wed man paa viffe Bilfaar og Conditioner nwgter eller befpwfter no.
get; fom for ex. udi difje Elementers forfte Bog den fierde Propotion bliver
paa diffe Conditioner (Derfom to Sider udi en Triancel eve
lige faa ftore fom to Sider udi en anden Triangel o om diffe
Sider ogfaa indflutee lige ffove Vinkler) affirmeret elley beFrweftet,
at Grund - Linierne i beggae Trianglerne fPal veve lige Fore, faas
velfom ogfaa Trianglerne felv og ligeledes deres gorige Vinkler,
Sligemaade udi den tredie Bogs ste Propofition bliver paa dette Vil
Faar (Deefom to Citkler fLicre binanden) nwgtet at de Eand bave
¢t felles Centrum.

&t Problema ( %erfz@tt)ffe) ev en Propofition, udi hvilfen
man paa viffe Bilfaar fremfwtter noget, form Fal udfindes eller i Giernin.
gen udfoves.  Jor ex. udi den 1fie Pogs 9d¢ Propefition figes, at
man {tal Deele en given Vinkel i to lige Deele, hoortil foyes dette
DBilfaar, at den givne Vinkel f¥al vare vetlined eller at de Linier,
fom indflutte Binklen fTal veere rette.

Derved ey at merke, atved det QrbH}’pOthCﬁS, fomtit bruges

i denne Danffe Verfion, forftaaes de foromtalte Bilfaar og Condi-
tioner , fom findes udi ¢t Theorema eller Problema,

Sov at giore Propofitionerne tndelige g Fave ; foa fones til dem
1. Gt Exempel, fom ved enFigur vifer Meeningen af Propofitio-
nen og ordentligen fremfwtter forft Propofitionens SBiffaar eller Hypo-

thefin ng Deenwft det, fom nwgtes elley bebraftes, elier og det, fom fFay
ubfindes elley i Gierningen udfores.

P . Y
2.Cn COUﬂrU&lOﬂ, fom vifer atDanne og indrette en Figurfaq.
Iedes, at man devved enten Fand finde 0g iverEfette Det fom begieres i ef

Problema , ellerbevife det, fombmgtes ¢ller beFrwftes § ¢t Theorema,
3 3.Cn
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5.€n Demon{tration efer Bepiid, Hoowwed ev atagte, atder
@re toe Maadey atbeviife en Propofitionpaa, Den eene Maade Faldes
Demontftratio dire@a etier oftenfiva, og befiager derudi, at
man ordentligen og { en vigtis Sammenhieng udfover eller uddrager en Pro-
pofition af De ovenmuldte forfie Principiis eller af andee forud beviifte Pro-
pofitioner, Af denne Veffafenhed ev der Vevtis, fom findes ved den
ifte Bogs te Propofition , ¢hi devi Dbliver Propofitionen ( fom fhdee
faafedes ©  1idi enbuer linebeener Teiangel eve Vinkletne ved
Grirnde Linien lige ffore) udfort af den 25 Definition, 3 Axioma,
3dieog 40¢ Propofition, Den anden Maade at bevife paa Falves De-
monttratio indire&a eterR edutio ad ablurdum og beftaaer
Dev, at man Havligen vifer, at devjom en Propofitionvar fafff, faa maatte
ogfan ¢t of De forudiatte Principiis cller en fovud vigtig beviift Propofi-
tion vore falff og u-vigtis, Gt tydeligt Exempel herpaa findes udi
Demonttrationen ved den 6te Propofition § den forfte Bog 4 'thi Derf
vifes , at faafremt bemx{dte Propofition (fom (der faaledes , derfom
to Vinkler udi-en Triangel eve lige {fore, (aa ftal oufia Siderre,
fom ffaae imod Oe lige ffore Vinkler, vare lige ftore) var falff,
faa maatte ogfaa det obe Axioma nemlig a¢ det Heele v frorre end en
Deel devaf, voere falfft og u-rigtigt, og efterfom dette e u - mueligt og
imod Fovnuften, foa folger da, at beanwldte Propofition iffe fand vwre
falff, men maae vare gandffe vigtig.

4. Slutningen , fom udi et Theorema udfsres med de Ord:
Hoilfet vordet , {om fEulde bevifes; 08 udi ef Problema: Huitfet var det ,
fom fEufde gioves.

&t Corollarium (Zilleg) ev en Stutning, fou letteligen Fand
ydtiekfes af en Propofitions Demox‘aﬁration.

St Lcmma_er et Propofition, fommaniingen andenHenfeende
byt
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bruger , uden ved dens Diely af bevife allencfte en enefte Propofition ;

¢f faadant Lemma hav Euclides fat udi diffe Elementers 6t¢ Bog efter

ven 22 Propofition,  Xigemaade naar man for en eller anden 2arfags

Cnlv fetter en Propofition paa et Sted, bhvor den cgentligen {Fe henz

hover, faa fafdes Den ogfaa ¢f Lemma ; fom for ex, den Propofition,
fom findes ubi denne Danfle Verfion pag. 270 ¢r af Euclide demon-
ftreret i hang 10d¢ Bug 03 hover devfore iFfe til den 12t Bogy dog
faafom den rode Bog ev itfe overfat § det Danfle Sprog og bemewidte
Propofition bruges tif at bevife De fleefie Propofitioner § den 120 Bog,
{aa bav jeg maat fette den fommefieds og Falder den ¢t Lemma,

€t Scholion( AnimerEning) indeholder en elier anden Svins
dring, hvovaf Fand haves Oplysning om uoget, o maatte vere nyttige
ellevi viffe Raader fornsden elier og behageligt at vide. De faa Scholia
elier Anmerkainger, forn findes udi denne Verfion ere iFfe Euclidis eg-
ne, huorfore de ogfaa eve tepfre med finaa Stiil. Herhos maae 057
foa evindees ,  at for at forflaae de Scholia |, fom findes § Den anden
2Dog, ber man forud vide de five Species af Arithmetifen.

Af det, fom hidindtil e fagt om Methoden, feer man, at def ey
foenoden for Dem, fom agte med Nytte og Fordeel at igiennemicefe Dette
Shrift, 1) at legge Bind paa at forfiade de forudfatte Definitioner,
Axlomata g Poftulata og 2) at lwfe Propofitionerne i deiy Orden, fom
de findes her i Bogen, fordi de ere faaledes fammenfenede og conneéte-
rede med hinanden, at altid de cfterfoloende bevifes of de foregaaende.

1L Hvad enbhver Bog aof diffe Flementer i fiet in-
pebyolder g hootil de eve nptrige, derom finder
man 11 Den Edition of famme Elementer Egm

n,
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An. v722 til Cambridge ¢¢ udgaaen , en udfors
lig Sorklating omteent af folgende Inohold,
Den Sgrfte Bog.

Udi Denne Bog har Fuclides villet fremfetfe Geometriens ferfte
Principia og til den Ende Far han forudfot 1) Difinitiones ¢ller Fovs

. Flaringer paa de Ord, fom meeft bruges i diffe Elementer, 2)nogfe

Poftulata eller Begieringer, fom alle fornuftige Menneffer maa tifftaae
08 endeligen 3) Axiomata, fom ereFlare og u - imodfigelige Sandlyeder,
Ciden bruger han overalt faadanne Demonttracioner og Beviife, form
endnu ingen har Fundet omftede, boor flor Umage ¢end og de allevfiorfte
Critici g Sceptici Derpaa allerede udi 2000 YHar have anvendt. FSwrs
Deleshed bevifes udi denne Bog vette Liniers , Binklers , Trianglers,
Parallel- Liniers, Fivfantede Figurers og i {wr Parallelogrammers otz
fte og fornemmefte Cgenflaber og derhos vifes vafaq, hyorledes man ffal
Deele Linier og Binkler i to lige Decle, opreife Perpendicular-Linier,
forvandle irregulaire vetlinede Figurer il andre, fom ere regulaire og
meere befiendte, faafom til Triangler, Parallelogrammer og Reétangler,

Den anden H0g.

Denne Bog ligner de Qvadrater vg Rectangler fammern, fom bes
{Erives af en vet Linte og dens StyFer. Denne Part af Euclidis Ele-
menter ¢t viffefigen den allernyttigte og indehoder Srunden il de fornems
mefte Algebraiffe Operationer, e tre fovfte Propofitioner tiene tif af
bevife. Multiplications - Reglerne og den fierde fil at bevife Qvadrat-
NRodens Extraltion § Dden 6t¢, 70¢ 0g 8De eve meget nyttige i Alge-
bra og De svrige i Trigonometrien, Denne Bog Formmer Pegpndere
meget tung for i Begyndelfen , fordi de toenfe , at dev ligger noget
forbovaent g hemmelige i demy Da Dog De flefte devudi foreFormmende De-

mon-
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monftrationer ¢re guundede paa dette Flave Axioma, at def DHeele ey fis
gefaa flovt fom alle dets Deele tilfammentagen.  Derfore fFal Begyn-
Deve iffe fade Modet falde, depfom de i¥he forfte gang fuldFommen fand
forftaae Denne Bog, thi naar de fwfer Den anden gang igicnnem, faa vif
de Da forundre fig ovey, at de iffe have forflaact D¢ Ting, fom i fig felv
eve gandffe Flave og begribelige,

Den tredie Bog.

; Denne Bog forflarer Cirflens Egenflaber og ligher de Linier med
binanden, fom eve Dragne enten inden eller uden for dens Circumferentz
eller Omfreds, Stigemaade vifer den, hoad Dew er at merfe om Civkley,
fom fFieee hinanden eller fom vove enten hinanden indbyrdes efler vette i
Linier, Vdermere ligner den ogfaa de BVinkler mod hinanden, fom med
Oeves Spidfer fraae enten ved Civflens Centrum eller ved Circumfe- »
rentzen, Den fovedeager ogfaa Forteligen den forfie Srund tif deGeo- i
metrff¢ Praxes, fom udfoves ved Civilens Hielp.

Den Sicrde Bog.

Denne BVog lerer af beffeive vetlinede Figurer , faafom Trians
gler, Qvadrater &c udi og omtring en Civke!, g igien en Civkel udi og
omEving vetlinede Figurer, Ren er Derfore af {xedeles ftor Nytte i Tri-
gouometrien ; thi ved af indffrive vetfinede Figurer § en Civfel (wrev
man at gisve Tabeller ooer D¢ Linier udi en €irfel , fom Fafdes Sinus,
Tangentes 0g Secantes, ved hpigSHielp Figurer og Corpora fand mans
le8 og udregnes. Forudendenne Bog Fand man iFfe heller vetieligen diftin-
guer: 08 adffille Gticencenesg Afpecter, fom Faldes Qvartilis, Sextilis
&e, thi diffe beroer aldeles paa reslinede Figurers JndfFeivelfe udi en Sirfel,
Syt heller Fand man vide Sivklen: Judhold eller Qvadratur paa nogen an-
den Maade end ved at beffrive u - tallige vetlinede Figurer i og omfring en

Civfel og af deves Jndhom finde Civilens Sndhold,Ligeledes at Eivler have
¢ en
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¢n dupleret Forhold tif hinanden fluttes og vides devaf, af de vetlinede
Figurer, fom beffrives i eller ombring dem, have en dupleret Forhod
til hinanden, et falder vgfaa tit for udi Fortiﬁcationen eller Kriigss
WBygnings  Konften, at man al indffrive Polygoner i en Cirfel, faa at
bemwxldte Bidenffab , frem for nogen anden , fynes nwfien gandffe at
beroe paa denne Bog.

Den’ femte B0og.

Denne Bog handler om Sterrelfers Proportion | Almindelighed
08 ¢v aldeles nobdvendig til at bevife denfiette Bogs Propofitioner, Den
viifer Maaden at udfinde og beviife Mathematiffe Sandheder formedelft
Geometriffe Proportioner, hyilfen Maade er den fFarpfindigfie, gruns
digfte og Fortefte og bruges ideligen , ligefom en Mathematiff Logica,
udi Geometrien , Arithmetica, Mufica, Aftronomien, Statica 08
alle de oorige Parter af Mathematiken, Den Pra&tiffe Geometrie,
fom lever at maale og udregne Linier, Figurer og Corpora, er tefiens
eels giundet paa den Lxrdom o Proportioner, ey ¢y iFFe een encfte Res
¢l i den heele Arithmetic, fom jo Fand bevifes af denne gte Bogs Propofi-
tioner, D¢ gamles Mufica and med vette figes at have vret SGeos
metriffe Proportioner, fom vare applicerede paa Toner og det famine
fand noeflen ogfaa figes om Statica, fom er en Bidenflab, dev loever
hoorledes man ffal vepe alle flags8 Corpora, Med faae Ord at fige:
Devfom den Lxidom om Proportioner tages fra Mathematiken , faa

bliver dev noeften intet tilbage of nogen ftor BVerdie,

Den fiette Bog.

i denne “Bog appliceres den herlige Lxrdom om Proportion., fotn
ubi den fovegaaende ste Bog er afhandler, paa Linier, Triangler og alie
andre vetlinede Figurer, ogder vifes, hvad Proportion bemwidte kigu-
vex 0g Deres Sider have imod hinanden og hooviedes de, Fand 91‘{;“3

957
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ftorve elfer mindre efter en vis given Proportion. en fremfwtter 0gs
faa faadanne viffe og Have Principia til af maale Linier, Superficies pg
Solida, viffet har fin frove Nutte i alle Mathematikens Parter,

\ et ellevte Bog. :
Cftevat Euclidis udt e fey fovfte Boger har handlet baade om de
flags Stoveelfer , fom allencfte bave Longde, famt og om de, Ddep
have Lengde og Breede tillige 5 faa handler han udl denne 11te Bog
om d¢ Stoveeffer , fom have Langde , Breede og Tykfelfe og Faldes
Soiida eller Corpora, e ing, fom afhandles udi denne Vog, erefaa E
|

nedoendige , -at man foruden dered Kundffab ingen Vep Fand Fomme
i nogen af De nyttigfte Bidenifaber udi Mathematiken 4 thi Theodo-
fi Spharifke Boger, faa og ‘Trigonometria Spharica, og en fior Deel
aof Geometria pratica , Statica 9§ Geographien beroel derpaa, og de
Ting, fom ellers eve vanflelige i Gnomonica eller Soelvtifers Sndrets
ning, Conifke Sectioner, Aftronomien, Perfpectiven ogden heelc Op-
tica blive gandffe lette, naar man forftaner de Ting, fom i denne BVog 4
foredrages, : !

Den tolote Bog. 15

Saafom Enclides Har udi den ellevte Bog handlet om de flags |
Solida, fom indfluttes ved flade Superficies, faa betvagter han nuidens !
ne Bog faadanne Solida, fom indfiuttes ved Frumme Superficies, nems i
flig t’ylindrer, Coni eller Keglev og Spharer,  Denne Vog er vafaa i

foerDeleg nttig, foudi Deffisnie Beviife vg Demonttrationer , fem den "u
fiore Geometra Archimedes og andre have fremfort om Cylindrer, Co- |
niff¢ ogiSphariffe Corpora, eve grundede pag Def, fom i denne f

12f¢ 2Hog af Buclide ¢t beviift, %




Fovflaring paade Abbreviaturer, fom findesidette Serift.

Def betuder Definition; Ax, Axioma; Poft. Poftulatum; Prop. Propoﬁtjon; Conftr.
Raar der forerommey foende
@l wied en ik imellent, faa betyber det forfie Tal Propoficionen ng et andet Bogen,

Conftru&tionr; Hyp, Hypothefis; Cor. Corollarium.

for ex. 31,1 betyder Den 3 1 Propefition i ben forjle Bog.

Efrerfolgende Vild
Pag, Lin. | iSteden for | {Fal Ixfes
9. 21 AC AB AC, AB
16. 16 fat paa dragen fra
18 14 {at pag bragen fra
2% 21 |9ed (Confir) | (ied Confir)
30 LI Prop. Poft,
34: 23 GCB ., DEF GCB, DFE
35 129 elley 0g
48 14 | (31 Prop) | (37 Prop,)
50 10 | Theorema Problema
5+ 17 C E
5§ 2K AH AC
TR 31 3
-’73 zg af e fiovve | of dem ben ftovie
80 23 Buuft Sunft B i
$9 20 3 5
93 5 AEC AED

7 EA - FA

9 F, G of detoe Cirfley

ABC, ADE

94 23 C E
95 2 6 7

15 | Yunbterne Punkten
126 3 DB 2
129 2 3 4
133 3 faa ftor faa fior {om

o 3>
143 2 | fom tilD fom CHiID
146 11 fievde anden
147 1% KH LH
150 10 1 2

23 | anben forite
151 26 } 5 Def s Def, §
156 20 K, I\g,N L, M,N
157 I g
12)71 172 GN LN

2% BD CcD

Pag.
163

166
167

183
190
194
195
198
211
213
226
233
240
244
253
256
259

261
266

271

272
273
274

280
284
288
297
300
307

Lin,
10
14

25
15
28
4
27
22
22
23
14
25
28
I
19
X
12
29
31
34
28
19
20
17
23
21
27
10
134
10
I
22
15
18
13

1 Steden for
Dmuending
tages fra ben
foregaaende

%Sorl?slb

fierde
Deel
BD
ABC
GL
MF

BD pgDC
tredie

4
Tab. 1.
AF
(75)
RC, RC
forholoey
ACBG
ACBG
OF
AE
AB
faa fior
vgian
nnndre
Folgelig
BD

- Danp
ATBYCVDQ]

ppreifed
BQ

elfer, fom i TeyEken have indfireget (ia,
blive rettede fanledes:

f¥ol Iefes
DOmiwtning
CF tages fra den
foregaaende CD
Forhold tif hinanden
F (5 Def §)
femte
Deel neml. AF
B, D
ABE
GL (19. 6)
MF (18.6)
BA ng AC
fierde
8
TFabo 2.
AE
t7. 5)
Re, Re

| forholder fig
" ALBG

faa flor fom
g faq
fiorre
Bolgelig (14. 5)
FH

BD
DEFH

5
Dam (15.5)
ATBYCVDQL

opreifes (12, 11)
-
Euclia



EUCLIDIS
ELEMENTER.
_@_@cn &orfie Bog,

S —
’Deﬁnmones (&ortlaringer.)

L 1 Punke ellee Drikte e der, fom ingen Decle bat.
2. £n Linie er en Langde foruden Breve.

EndiEisnt det iffe ev mucligt, at Funde betegne en Punkt faaliben, ey beller nogen

Linie faa fiin, fom diffe Forblavinger udbrwve; Saa maa man 008, for af gaac accurat

og ordentligen il Vevf,i Tanferug foveftille fig cubverPunkt faa liden vg gandiFe :-declelig,

ligefom den flet ingen Decle havde, og enbyer Linie mage man anfee, ligefom den flet ingen
Brede havde.

3. Enderne of en Linie eve Punbeer,

4. En Ret Linie er den, fom ligaer lige uOfrake imellem
fine Punkeer.

fon ﬁ%g_g Ezfzen[:pei;chn ‘bosftaaende Linie, A3
om fir@iter fig lige ud imellem A vg B, eren

vet Binics e andre Linier, fom fees i;ncuem c /‘_\ D
CD og EF, Falver man Frumme eller Frogede e

Rinicr. ST NF

S. $€nSuperficies et det, fom hae alleeneffe Langde ogBrede.

&or Exempel : €t Randffabs cller e Sped eller en anden Tings udvortes SHE-
telfe og Stretning i Seugde g Brede falbes en Superficies, naar man ingen Agt elley
Henfeende har til nogen £ybhed eller TyFfelfe ¢ Ligeledes cve alfe Legninger og SFilderier
intet anbet end Afbildninger paa ad{Fillige Zings Superficies, {om er deres ubvorees Ya-
feelfe vg SFiffelfe.

6. £€ndetne paa en Superficies ere Linier.
A 7. $Ep

i

R

Semge——
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2 Den Forfte Vog.

7. #n &lad Superficies elfer en Plan er en Superficies ,
fom ovet alt ligger gandfte jevnt of flet imellem fine Linier.
Kor Exempel: EnPlads, fomiLengdeng Bredeer jevnet og {ettet ofter enuds
foendt Stior eller en vet Rinic; Ligeledes en jevn og flet fieben Side af ot Speyls item
Siven af en Bord-Plade, cller Tavle, fom er gandife jevn vg glat, boorpaa man overs
alt Fand treffe en vet Linie, Faldes en Flad Superficies cller en Plan.

8. €n §lad Vintel (Angulus A
planus) ¢t den Aabning, der er imels
femtoende Linier ABog AC, fom udi
en Plan [Fgde fammen toers paa bin A
anden. c

Sypivfen elfer Toppen af en Winkel e den Punfe (A), ihwilfen de rete Linier (AB,
AC), fom indffutte Binflen, fode fammen.

9. Derfom Linicene BA, AC, det indflutte en Vinkel, everers
te, faa Ealdes famme Vintel Ret-Lined.

RNaar der ftaac toe cller fleeve Winkler ved en Punft, faa nevner man enbhover af derss
wed alle tre Bogfiaver , fom dew er betegned med, faaledes : at man fetter det Bogs
fiay, fom fiaaer ved Wintlens Sypidfe, imellem de tvende andre: Saafom i den nefts
folgende Figur fiaac toe SBinfler ved Punften D, hyovaf den, fom indfluttes af devets
fe Qinicy AD, DC, Faldbeg ADC ¢ller CDA, og den anden fom indfluttes af DC, DB,
falbes CDB eller BDC.  9Men flaaer der iffung ccu BWinkel ved en Punkt, faa ney:
nes den famme enfen for Kortheds Styld ved det Boafiay alleene, {om faaer ped dens
Svidfe, eller vgfaa ved alle tre; Saafom den BVinkel (udi veft foregaaende Figur), fo
judfluttes af AB, AC, Faldes As undertiden vgfaa BAC¢ller CAB.

10. Detfom en vec Linie CD ffaact faales

des optettet paa en anden rer Linie AB, at %
Vintletne paa begge Sider; nemlig de Vins

tler ADC og CDB, ere lige {tore med bine

anden, faa Baldes enboer af diffe lige ffore 4 B
Vintler en Ret Vinkel (Angulus retus;) D

Og dert vetre Linie CD, fom (Faaer fualedes cpretrer, figes at
vere Perpendicular eller £O0-Ret paa den anden AB.I 08

II. $¥n
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11, #n Stumpet Dinkel (An-

gulus obtufus) ex den, fom er figrre A (‘
end en tet Vinkel; {aaivin den Vins
gel BCA,

12, #£n Spids Vinkel (Angulus acu- » ——s—"
tus) ex den, fomer mindre end en ver Vinkel ;
faafom den Vintel ACD.

Hevoed merfes, ot Vinkerned Stovrelfe anfees e efter Lnier ¢
alleenefe efter deres Qia'bu_ing, faaat, naar Yabninacn er ﬁérre ; faa I::gvgg?:ag l;gin'%}:'::
fiorre; fanfom den BWinfel GCD er fevre ead den Binkel ACD, fordi Aabningen imel:
fem CC, CD er fiorve end Uabuiugen tmeliem AC, CD. Derimod er den Bins
kel %%D geé' f‘r"“m"bft.f“m b;“.f%“‘.‘ﬁ'l ok thi ben Rant clfer de Binkel, form de i
nier giore, blive gandi¥e u-fovandret, endfFtonds {amine MWmier blive gisy e
effer fm?terc. ! Reteds {anine Mmier blive gisvt [@ngere

13, 8¢ Endefticl (Terminus) er Seryderfle af en Ting.
14. $En Figur Faldes ec Rum, font ev indfluccer med cet els
fer fleere Endefticel.

15, 81 Civkel er en §lad Figur, fom e¢ 2
indfluted med een Linie ABCD  Faldee
Oméredfen (Circumferentia eller Periphe-
ria) og i bhyilken alle de rette Linier EA, a c
EB, EC, ED, o. f. f. fom Orages il Om:
Eredfen fra cen af O Punbter, fom ere inden
for Figuren (faafom bet fra E), erelige ffore. >

16, Og famme Punke (E) Ealdes Cirkelens 3100 ¢Ipuntt
(Centrum.) ; :

17, Cickelens NTidOel-Linie (Diameter) er en ver Linie
AC, fom et Oragen igiennem Citklens 11Ti00elpuntc E, ©F
endes paa beadge Sider i Ombredfen , fom ogfaa oceler Cive
Elen § roe lige jtore Decle. 3

18. &n Haly  Cirkel (Semicirculus) er en Figur ABC,
fomer indfluttet med N0l s Linien AC og den Pare ABC af Cirs
Elens OmeErcds, fom afffieres ved NT1:0del+ Linten.

Rigeledes cr den andben Pavt ADC en Laly Civel.

A2 19, ¥t
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19. £t Cirkel- Stykte (Segmen- s
tum Circuli) er en Figur ADB, fom g
et inOflutter med ep rer Linie AB og ( !
en Pare ADB of en Citkels ©Onis Mo B
Ete°5. \\/

&

Ligeleded er Figuren ACB ¢f Civkel - Stuffe.

20. Ret-Linede Figurer ere de , fom ere indfluttede med
vette Linfer.

21. AFOiffe Lalder man dem Tre- f0ede, fom eve indflucs
tede med tre;

22, Fite - {fOede) fom ere indflurtede med five;
23, f1Tange-{idede , fom ere indfluttede med flecte end

five vette Linier,

_ DeTrefidede Figurer, fom ogfaa Faldes Triangley eller TrePanter, erei Henfeende
til deves Sider tre flags, nemlig

24. #£n Lige-{idet Triangel
(Triangulum zquilaterum) £aldes

den, fom bat tre lige ffore Sider DB,
BC, €D, B

&

25. #£n LSige-benet Triangel %
(Triangulum Ifofceles) Ealdes den,
fom bar ikEuns toe lige ffore Sides A ‘
AB, AC. 5 2
Herped merfes, at naar devmeldes naget om toe Sider i fevaf en Triangel, faa-

jont Ber vm de toe Sider AB, AC at be eve ligeftove, faa Falded den tredic Side BC
Grund s Linien (Bafis) , enten den fianer sverft clier nederi.

26, £n
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26, &n 1lige - det Triangel (Tri-
angulum Scalenum) Ealdes ders, bvis &
tve Sider eve af wilige Stegrrelfe , (om A.

Rigeleded ere famme Cre-fidede Figurer elfer Sriangler fre {lags i Henfeende il deres
Winfler, nemlig:

27. £n Ret-Vinklet Triangel
(Triangulum Re&angulum) galdes
oen, fom bar en vet Vinkel, fom B.

28. £n Stump-Vinklet Triangel 9
¢ Triangulum Ambligonium ) #aldes
Oent, fom bat en fumper Vinkel , fom
ABC, i
B c

29. En Spide-Vintlet Triangel (Triangulum Oxigo-
nium) Ealdes dert, fom bar tre fpidfe Vintler; {aafom den Tris
angel DBC.  &e den Figur, fom finaer ved den 24. Definition,

30, €t Quadrat ex en five - fidet
Figur eller en Siitkant , fom bat A
alle five Sider lige ffore, o byis
Wintler ere vetre, fom A,
A3

En
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31. #n aflang Quadrat (Oblongum) o c
et eaniitkagm b, bo's Iégﬁf([et vel ere rette, ,
mien Oens Sider ere iPfe lige fiore m :
ABCD. ValisitrmiR Al____'
B

32. 11 Rhombus ¢ en Siits
Eant, fom bar alle five Sider lige
gore , men ingen vec Vinkel, fom

33, $€p Rhomboides er en Siitbane
ABCD, fom bvetben bat alle fire Sider »
lige ftove , ey beller nogen et Vinkel,
men alleenefte de binanden imodfatte Si-

det ot Vinkler lige (tore, nemlig Siden AB lige
faa fior fom Siden DC,0g AD famitor fomBC; Og liges
leded Winklen A lige faa fior {oni Binklen €, 0g Winflen B
faa fior fom BWinflen D.

34. Alle andre Siit + idede Figurer,
undtagne de fire neft forbemeldee, Eals
de¢s Trapezia, faafomD.

bl i

35. Parallel-Singer faldes de retre Liniet,
fom ligge i een og den famme Plan jeon{ides
med binandein, og aldrig paa nogen of Sis A
derne (tede fammen , om de end aldrig fas
[angt bleveudrrakre, faafom A og B.

36. {£n Parallel-{idet Siivkant cller ¢f Parallclogram :
¢r faadan en Fiirfant ABDC, fom bar de binanten imods A 0
fatte Sider Parallele med hinanden, wemlig: AB Parallel / e /
uted DC 0g AC Parallel med BD. Og den rette Qinic AD, / : J
fom brages toert igiennent Parallelogrammet fra ot Hiorne oS
A til er andet D, Falbeg Parallelogrammets Diameter ¢Hgr i
Twer - Linie,

Po ftulata
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Poftulata (Billige Begieringer)
1. Des begictes fea enbver Punke cil en anden at drage enver
Linie. e
2. e teebbe en given tee Linie lengere ud til begge Sider.

3. Af enboer YTiddelpuntt, ogudibvad Langde eller Diftan-
ce det forlanges, at beftrive en Civkel.
» v s - ‘- = o ? I3
s H 3 >
Axiomata (Qimindelige Tilftaaclfer)

1. De Ting fom ere hoet for ﬁg_!ia%e {aa ftore fom cen og den
famme elier fom fige ftore Ting; eve lige ffore.

Fov Exempel: Deviom foe cller fleeve vette Linier faafom
&, B, C exe hoex for fig faa fove fom ecn og den famme vette
Rinie D, {aa cve famme vette Sinicr A, B, C ogfaa lige fiave med
Binanden. Siligemaade derfom vette Linier A, D eve [ige {aa fo-
re fom lige flove vette Rinier B, C, fanledes: at A ere lige faa
fiov fom B, og D fom C, ogatB, C ere lige flove med hinanden,
faa eve ogfaa A og D lige flove.

2. Derfom man legger lige ffore clier ogfaa
een o9 den famme Ting til: lige ftove Ting, (aaere
Oe beele lige fove. .

Fov Exempel: Derfont man leaqer lige florerette i F
niev BE og DF il lige flore tetie Qivicr AB pg CD, f{aa ere : G
debecle AEoq CF fige fiore, effer, derfom man feggereen og ¥ ——r—
ven famme vetre Einie HI il lige fiove veite Rinier GH g 1K, Bl
famere be heele GI pg HK lige fiove.

3. Detfom man tager lige fore eller vofoa een 0g den famme Ting
fra lige fiove Ting, faa blive de gorige lige ffore.

. GuvExempel: (@ee den neft foreganende Figur) Devfomman tager lige flove rette
Rinier BE, DF fra lige fiove vette Rinier AE, CF, faa blive de ovrige AB vg CD lige fio:
ve.  Eller berform man tager cen og den famme vette Qinie HI fralige fove vette Rinicy GI
vg HK, {aa blive de syrige GH og IX lige fiove.

4. Detform man legaer lige Fore elier vafoa cen g den famme T
til Ting of ulige Sregrrelfz, faa ere de heele af w-lige Scegrrelfe,

5. Derfom nan tager lige Fore e een og_den famme Ting fra
Ting af usdige Sroveelfe, faa blive de grvige afulige erm're(f‘e.ib

60 c
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6. e Ting, fom cre dobbelt faa fFore font een of dVen faimn:
e clles fomlige flore Ting, eve lige ffore; Rigeledes eve be Tinglige flove, fom
erefre, five . gange fa fiove fomn een og den famme eller Tige ftore Sing. -

7. De Ting, fom eve balv faa flore fom een og Oen famme
eller lige fiore Ting, eve lite ffove.  Rigeledes eve be Ting lige flore, fom eve tredie,
ficrde 2c. deele af eenjog den {amme eller lige flore Ting. ?

For Exempel: Der{om toe vette inier eve enywer for fig halo {aq fiove fom cen og
den famne eller fom toe andre lige fiore vette inier, faa eve de lige flove; og!derfom de
eve begge euten fredie cller fierde se. Deele af een og den famme elfer lige flove vette
Zinier, faa eve de ogjaa lige fiore med hinanden, :

8. De Ting, fom paffefig overalt paa binanden, ere lige ffore.

RNaar en Linie ligger faaledes paa en anden Sinic, at alle Punkeer i den eene falde i
alfe Punfter i denanden; Item, naar en Binfel ligger faalcdes paa en anden BWinkel, at
Syidjen vg Siderne af ben eene ligger | Spidfen 0g Siderne af den anden: Eller, naar
en Tviangel Liager fanledes paa en anden, at alle tre Sider af den eene ligge paa alle
tre Sider af dew anden: Saa figes Linievne - Binklerne og Trianglcrne a paife fig pan
binandcn.

9. Det beele ev ftgrre end en Deel deraf.

10, Ylle vetre Vintler eve lige ffove,

. Derfom en vet Linie AB, fom fals
Oet paa twende rette Linier EC, FD, fom
de indvendige Vinkler CAB, ABD, gige
ere paa cen oy Oen famme Side, mindre
end toe rette Vinkler; Saa ftal de tvenr
de tette Linier EC, FD, naar de blive «-—-m—"t—-F
immetforc uddragne , omfider fEsde fams
e paa den Side CD, bvor Vinklerne ere
mindre end toeverce Vinklet.

Dette fEal videre blive forflavet udaf benne Bogs 28 Propofition.

12, Qoe tecre Linier Eand itfe indflucce ec Rum.

13. Dot becleerlige faa fovt form alle fine Parter tilfammen tagne.

14. Devfom en Ting er dobbelt faa flor fom en auden, og e fratagen Pave er dobbel
faa frov font cu fratagen Part, faa ev ogfaa det svrige dobbelt fas fort jom det sorige.

FovExempel : Det Tal 30 er dobbelt faa flort fom 15, og 12 er dobbelt faa flogt

fom 6. Derfom man nu traffer 12 fra 3009 6va 15, faamaae def vrige 18 vere dphs
belt fan fiavt fom det svrige 9.

Dent
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Dt 1 Propofition,

Problema.
Paa ent given tec Linie at befrive ent lige ¢ fidet Crigneel,

Exempel. 2ad ABwwreden givne eetse
inie, Hoovpaa man (Fal DefFrive en Vige - fidet
Triangel. :

Conftruction, %f Misdetpunktgn A udi
Diftancen eller $engden A B befFriver man ( efter
3 Poftulatum ) en Citfel BCD, $igeledes of
Nivdelpuntien B udi Langden B A befFriver man
en Civkel ACE; O3 fra Puntren C, Hoor de
¢vende Cirkler Fiere hinanden, til Punkerne A vg B drages de etre i
#iet, AC, BC (efter 1 Poftulatum).

Demontftration. Gordinu A e Middelsuntient afSBlen BCD,
faa ev (eftev 15 Definition) dex rette Qinie A C lige faa ftor fom AB. i
gelebes fordi B er MMiddelpuntien af Sicklen A CE, faa er den rette Linie
BC lige faa ftor fom AB: ltfaa ec enbver af de toende vefte Sinjer A C,
BC lige faa ftor fom AB, en de Ting, fom ete hoer i for faa ffore
fom een og den famme Ping, eve (efter x Axioma) lige ftore med hins
onden 3 folgelig ev A C lige faa ftov fom BC,  Doorfore de tre tette L
pies AC AB, BC ere lige ftove med hinandes.

_ ltfaa e (eftee 24 Definition) Triangln ACB lige. fidet, og
O¢h ¢v beffrevens paa den gibne vette Sinic AB.  Hoilfet war det fom Fuloe giores.

% Den
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: e 2 Propofition,

Problema,

Tl en Given Dunke ar feere en ter Linie, det ev fan For
fom en given vet Linie, :

Exempel. 24 A pere den givnefunte,
94 B C den givne rette Rinie: SRan f¥al fwtte en
vet Sinie ol PunFren A, fomer faa five fom B C.

Conftru&ion. GeaPunten Al Bdras
¢¢8 ben rette Linie A B (efter 1 Poftul.), og paa
A B beffriveg en lige+fidet Stiangel ADB (eftes
1 Propofition). Derneft drages (2 Poftul.) de £
vette Sinjer AD, DB lige ud benimod E og F. / :
Endelig befFrives af MNivdelpuntten B udi Langden BC en Girfel CGH
(Gg lgoﬁul.); 0g ligeledes af Middelpuntten D udi Laengden D G en Sivkel

.

Demontftration. Gordi nuD ersiiddelpunteen af Citklen GKL,
faa ¢v (15 Definition) DL lige faa fior fomD G: Og fordiDB A er en
Tige - fidet Srianael, faa er D A lige faa ftor fomD B, Derfom man da
tager DA fra DL, og DB fta DG, faa e den sbrige rette Sinje AL
lige faa fior (3Axioma) fom Den obrige vette Linie BG. Men BC er 0g
lige faa fior fom den famme BG (x5 Definition), fordi Ber SNiddelpunts
ten of Civkien C G H 3 desfor ev (1 Axioma) AL lige faa fior fom CB,

O e da til den gisne Vune A fot en tet Linie AL, fom ¢y faa floy
form den givne vette Sinie BC,  Hvilfet vav det fom fEnlde gieves.

e
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Den 3 Propofition,

Problema.

laae toe teste Linier af u-lige Sederelfle eve givie, ba

at ﬂ:’bicare e vec Linie fra Den figree, (om ee (aa fFor fom Oen
minove.

Exempel, 24 AD g C varre be toe giv
ne vetfe Linier,0g lad A D vwre den fiorre af dem ¢
SDvan ¥l Fiwre en vef Linie fra AD, fom er fag
ftor fosm ben minbre vette Linie C.

Conftruction. iPunteen A fwtter man
(2 Propofition) en vet Linie A B, fom er faa ftov
forn C; og af Middelpuntten A udi Diftancen
AB beffrives en €irkel BEF (3 Poftul,)

Demonftration. Gfeerfomn nu A er MiddelptinBeen of Sirklen
BEF, faa ¢t AB lige faa ftor fom AE (15 Def.); M AB er ogfaa
lige faa ftov fom C (efter Conftrultionen); folgelig ¢ AElige fan ftor
fom C (1 Axioma), |

Darfor ee da fra den foree vette Linie AD Faaren en tet Qinie
AE, fom ¢vfaa ftor fom Den mindre C.  Hilfet var det forn Eulde gigres.

D¢t 4 Propofition,

Theorema.

Detfors toe Sider udi en Triangel ere lite faa Fote o
to¢ Sider udi en anden , nemlic; enbyes Side for (ig faa (for
fom en anden; og derfom diffe Sider ogfaa indflucte lige fFore

B 2 Vinklee:

S
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Vinkler: Saa @al og GrundLisien § den eene Triangel vere
lige faa ftor fom Grund-Linien i den anden , den eene Lriangel
fEal vere lige faa ffor fom den anden og 0e gorige Vinkler udi
Oen cene Triangel ftal vere lige faa fore fom de gorige Vinkler
udi Den anden, nemlig: enbver Vinkel for {ig faa ffor fom en
anden, fom {fase imod lige ftove Sidet,

Exempel. ad udi d¢ foe Triangler ABC,DEF
e foe Siber AB, ACywrelige faa flove fom de toe Siber
D E, DF, enhver Side for fig faa fiov fom en anden, nemlig:

! A D
AB faaflor {omDEogA Claafior jomDF, vg lad dedu-
e de Binfler A, D, fom indfTuttes af de lige flove Sider
AB, ACog DE, DF vwre lige fiore: Saa figer jeg, af
Grund-Linien B C er lige faa fior fom Srund-Linien EF, og
B G E F

at TrianglenA B Cer {aa fior fom Srianglen DEF; og af
de govige Binkler B og C udi den eene Sriangel eve lige fan
ftove fom de porige Winkler E 0g F udi den anden, enhoer
Binfel i fer faa fior fom en anden, form fiaae imod fige fove
Sider , nemlig : at Vinklerne B, E, fom flage imod de lige flore Sider AC, DF epg fige
fiove , vgligeleed Winflerne Cog F, for fiaae imob de lige flove Sider AB, DE.

Demonttration. shan foveftille fig Svianglen A B C faaledes at
pere lagt paa Sriangen DEF, at Punfren A falder i Punfien D, og
Den vette Linie A B paa Den vette Qinie DE, faa {fal Punkren B faide §
SBunteen E, fordi den vetee Linie A B ev lige faa ftor fom Den rvette Linie
DE: Ogdevette Linie A C (Fal farde paa den rette Linie D F,fordi Binklen
A ev (efter hypothefin) fige faa fiov fon BinflenD.  Folgelig Fal ogfan
Punkeen C faide i Punfeen F, forni AC er lige faa ftor fom DF.

Eftecforn da Endevne B og C a7 den verte Linie BC faide i Enderne
E og F of Den vetre Sinie EF, faa maae BC ovevalt paffe fig paaEF,
og Derfor {Fal Cefter 3 Ax.) Diffe ®rundelinier BC, EF veere fige ftove.
Heraf folger da, ar den heele Triangd ABC maae paffe fig paa den
hecle Sriange! DEF, 0g derfore Fal den eene of dem vese (§ Ax.) lige
faa ftor fom Den anden, Og de ovrige Winfler udi den eene Iriangel
{Eal paffe fig pas de ovrige Winfler | Pen anden Tviangel , og felgelig
peere fige tfore md hinanden, nemlig: WVinflen B Fal vere lige faa ftop
foni Binflen E, og Vinflen € faa or form Bintlen E,  Hoilfet var det
foms fEulbe bevifed,
D
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ey

D¢n 5 Propofition,
Theorema.

11 enboer lige beentet Teiantel ete Vinkletrte ved Grunds
Linien lige ftove: ©g naar ve lige flote retre Linicr birve lans
gete ubdragne, (aa fEal ogfas Vinklersic undes Grund + Linien

o

vere lige {tove,

Exempel. $abABCoereen lige-Beenet Sriatgel
{Triangulum Ifosceles), hyori Siden A B v faa fior fom
Given A C, og lad AB, AC Blive udbragne efter Bebag
Hen iniod D og E(efter 2 Poftul. ): faa figer jeg for det forfie,
ot Bintlerne AB Cog A CB ved Grund-Linien B Ceve lige
ftore, og for detandet, at BWinflerne DB C vg E CBundse
Srund-Linien BC ere vgfan fige fiove.

Conftruftion,  bdiden vetre 8inic AD
antages en Dunkt F efierBehag. Fraden frorre © '
veite Linie AE fiwres en vet Linie AG, fom er faa fior fon den tins
Dre AF(3Prop.). Enuelig drages de tette Linier FC, GB (1 Poftul,)

Demonftration, &feetfom nu AF er lige faa fror fom AG
(Conftr.), 0g AC er lige faa flor fom A B (efter Hypothefin); faa ere
uDi De tvende Lriangler FAC g GAB toe Sider AF, AC faa fiore
fom toe ©ider AG, AB, enboer &ide for fig fon fior fom en anden,
0g Da diffe &ider intflutte een og Den famme Vinkel A, faa ev (4 Prop.)
©rund-Linien F C fao for fom SrundLinier GB, 0g De evrige Winkler
i Den eene Sriangel F AC eve lige faa fiore fom be oorige Winfler udi
Den anden Friangel G A B, nemlig: QRinflen AF C op lige faa ftor fom
Binklen AGB, og Binklen F CA er faa fior forr Binlen GB A,

Sordi nut frembeeles ten hecle reste Qinie AF oy lige faa fior fom

Den Deele vetre Linie A G (efrer Conftr.), og Den vette Sinie AB op lige

- faa ftor fom AC (efter Hypothefin), faa ¢r den ovrige vetse Linje BF
lige faa fior fos_?} Den evrige CG (3 Axioma); £g da nuy cgfaa FC
¢ faa fiov fom G B (fom tilfory er gniiﬁ): Seaa eve udi De tvsnde Srians

3 gley
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giet CBF, BCG toe ider BF, FC fige faa
ftore fom toe Sider CG, GB, enboer Sive for
fig faa ftor fom en anden, og tiltmed eve de Wiy
Elec AFC, AGBeller BEC, CGB, fom be
lige ftore Siver BF, FC 09 CG, GB indflutte,
ogfaa fige ftove (fom tilforn ev beviift),  Felaeliy
ffal og (4 Prop. ) Winklen FBC vare fige faa
ftor fom Binlen GCB, og Winklen FCB faa
ftor fom VWinflen GBC, :

Derform nu fra de toe BVinkler FCA og GB A, formt wan tifforn
har beviift at veve lige frove, borttages D¢ lige ftore Winkler FCB og-
GBC, faaleded: at fraF CA borttages den Bingel FC3, og fraGBA
borttages den Binfel GBC, faa er den overblivends Vinfel A CB fige
faa fior (3 Axioma) fom Den overblivende Bincel ABC. Qigeledes ev
beviift, ‘atDe Rinflee FBC, GCB, ¢llet DBC , &C B ere lige ftove.

evaf ec det Elact (1) at udi den lige s beenede Triange!l ABC, de
Winkler ABC og ACB, fom ere inden ved Grund-Linien B C, ere lige
ftore og (2) at e Binflee DBC, ECB, fom ere undet Grund  Linien
BC, ercogfaa lige ftove.  Huiffet var vet fom fFuloe Gevifee.

Corollarium (Zillwg)
Alslas Dar en lige [ider Triangel oufas lige fove Vinkler.

Fxempel. 2ab SrianglenD B C swre lige-fivet, Dot er:
lad dens Gider DB, DC, BC sere lige fioe: faq figer jeg at 5
vens Binkler D, B, C ogfaa eve lige fiore,

Demonftration. Efterdi DBerlige faa frov /\
fomD C, faa et (5 Prop.) Binflen Bige faa fror fory L\
Binklen C; og fordi D B, BC eve fige ftore, faa er Rins
‘ Elen Dogfaa lige faa fiov CBinklen C. Altfaa ere begge de
1l Binkler D og B fige faa frore fom den Binkel C, og Devfore ere De ogfaa
i fige ftore me hinanden (x Axioma). Folgelig ¢ve D¢ tve Binkler D, B, C
{ige frove.  Huilfet vav det fom fEulde bevifes.

C
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D 6 Propofition,

Theorema.

Derfom udi en Teiangel toe Vinkler ere lige fFote, faa (al

'%gf&a Siderne, fom fane imod e lige fove Vinkler, vere lige
ove,

Exempel. @abdiSvianalen A CBde foe Binkley
CABpg CBAsarelige fiore: Saafiger jeg,at Siden CB
ev ogfaa lige fan fior fom Siden CA.

Demonftrarion. it nogen nege, at
CB,CAe lige ftove, faa maae een af dem vere
ben flovee, £ad for Exempel CA holdes for
at deve fiorre end CB, og Da maae der Eunde
{Eires (3 Prop,) fra CA ot StyFFe, fom ot faq
ftore fom CB. 2ad da A D Folves for at vere
Det bemeldte StytEe af CA, 0g Drag den vette Linie DB (1 Poft.), San
hav man toe Sriangler ADB og A CB, hvoti ten Gide AD holdes for
at vere faa fior foms CB, og AB e¢r en tilfelied Side for begge Xris
anglevne; Afefaa ere toe Sider DA, AB lige faa flove fom toe Sider
CB, AB, enbver i fer et faa flor fom en anden , bg Deguden ¢ vgfaa
Binklen DAB lige faa for (efter hypothefin) fom Rinflen CBA:
Solgelig ol (4 Prop.) Grund-Linien DB vere lige faa ftov fom Grund.
Linien A C og Fvianglen ADB faa ftor fom Svianglen A CB, nemlig:
en Deel [Fal vve faa for fom det heele, Hoilfet er imod Dt 90¢ Axioma,
2Altiaa Eand ve toe vecte Liniev CA, CB iffe paere af ulige Storvelfe,
vg hevaf folger da, at de epe lige ftove. Dilfet vav det fom Eulde bepifes.

Corollarium (Zillwg)

Derfons alle tre Vinkler udi en Triangel ete lige Fote: fugs
et Crianglen lige - {ider,

Exem-
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Exempel. 240 BinflerneDd , B, C i Srianglen DBC

paoere lige flore: Saafiger jeg, af Siderne DB, BC, D C ¢i¢ D
ogfaa lige ftove.

Demonftration. Gferfor BiniecneB og { 5
Cerelige ftove, faa ex ogfaa (6 Prop.) den Side D Blige 3 =

faa ftor fom D C 5 Og fordi Binkleene D og C ere lige
ftove, faaer DBoglige faa ftor fomBC. Folgeligere detre Sivee DB,
DC, BC lige ftove.  Hvilfet var et fom fEulde Hevifes.

©ent 7 Propofition,
Theorema.

Lraae voe tette Linier eve dragne fea Endetrte af et ver L2
inte ben il en Punke; (aa e et urmuelige, ar der fra Fuderrne
og paa den famme Side af famme retre Liie Eand il nogen
anden Punke drages toe andre vecre Linier, fom ere faa ffove
fom de forfte, nemlig: enboet § fwe {aa for fom den anden, det
et fat pas famime Ende.

Exempel, 2ad be tvendevefte inier AC og CB
pave dragne fra Enderne A og B af den vette Line AB
Ben til Punkten C: faa figer jeg, af fra de famme Ender
A g B og paa famme Side af AB fand iife toe andre
yette Rinier blive dragne il nogen quden Punkt end C of
famme Storvelfe fom AC,BC, faaledes: at den der
drages fra A (Eulle voeve faa flor fom AC, og den dex
drages fra B fEulle owre lige {aa fiov fom BC,

Demontftration. Sitnogen fige, at faabant Eand veve mueligt ;
faa lad Den vette Linie A D Holdes for at vere faa for fom AC,09BD
ativaeee faa fov fom BC, og lad Diffe vetee Liniee AD, BD fiode famy
men i en anden Punks ¢nd C, faafom i D, ogdragCD, @f

. €lseps
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Gfeeefom da AD ffal vere fag flov fom AC, faa er Trionglen
CAD ligesbeenet, og altfaa ec Binkien ACD lige faa fior fom WBine
Elen ADC (5 Prop.). Men nu er den eene ACD af diffe lige fFore
CRinkler ftotee end Den Vinfel BCD (9 Axioma ), thiBCD ev iffung
en el af ACD; Folgelig e ogfan dDen anden A D C fierre end de
famme Binfel BC D ; og fordi den Winkei BD C er forre end Den Binkel
ADC (9 Ax)), faa et BDC og ftorve end BCD.  Fremdecles , efters
fom den vette Sinie BC {Fal vere lige faa for fom BD, faa maa ogfaa
Cginflen BD C vere lige faa fiov fom den Binfel BCD (5 Prop.).
Sien den ev og tillige ftovre, fom tilforn blev beviift ; hvilfer ev u-muelige.
Altfaa ev Det iBfe heller muelige , o der fra Enderne A og B fand dra-
ges hen il nogen anden Punfe end C goe vetre Liner, fom ere lige faa
ftore fom AC, BC, faaleded: at Den der Drages fra A er lige faa ftor
fom AC, og at ben Dec Drages fva B ev lige faa ftov o BC,  Hilfet
var Det, fom (Eulde bevifes.

©enr 8§ Propofition,

Theorema.

Detfom toe Sider udi en Tniangel ete lige faa [Fove fors
toe Sider udi en anden Triangel, enboer Side for (ig faa ffor
fom en anden, o derfom ogfaa Grund:Linient & Den eere et
faa ftor fom Grund + Linien i den anden Triangel : Oa flal ber
meldte Sider ogfaa indflucce lige ffore Winklet.

Exempel. 2abubi defoe Triangler ABC, DEF

toe Siber AB, ACyere lige faa fove fom toe Sider DE, 4 3
DF, enhuer Side for fig {aa ffor fom en anden, nemlig:
AB faa fior fom DE, 0g AC faa fior {om DF, og [aD
ogfan Grund-Linien BC vere lige faa {or fom GSrunbd-
C E F

finien EF: &aa figer jeg, at Binklerne BAC, EDF,
fom indfTuttes of de lige fiove Sider AB, AC 0gED, DF,
fFal peve lige flove. B

¢ Demon-
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Demontftration. $5i vecforn @ rians
glen ABC bliver faaledes lagt paa Trianglen

A D
DEF, at Punten B falder i Punkren E, og /
Den rette Linie BC i den vette Linie EF, faa fFaj / 7 [
‘Punkten C fatde i F, fordi BC er lige faa fiov £
fom EF. €fterforn Da den rette Qinie B C pafier / t
fig paa Den vette Linie EF, faa fal 0g Punfeen

A faide i Puntren D3 Thi hoid ifee, faa fude * € E F
Det ave mueligt, at, naac toe vette Linier ED,

DF eve dragne fra €ndecne af en vet Linie EF hen til en Punkt D, da
ogfaa fra Enderne g paa farmme Side af famme vette Linie EF Eynde
vrages til en anders Punks end D toe andre vetee Liniec BA, CA, fom
(efter hypothefin) ere faa flore fom de forfle ED, F D, nemfigs enfver
i'fec faa frov fom Den anden, der erfat paa famme Ende, INen Ddette
fand ifEe fEee (7 Prop.); Folgelig maa Punfeen A falvei D, 0g Derfor
maa¢ BA paffe fig paa ED, 0g CA paa FD (12 Ax.), 0g altfaa paf:
fee fig ogfaa Binflen BAC pag EDE. Da nu de Ting , fom paffe
fig paa hinanben , eve lige fove (8- Ax.); faa et Binflen BA C lige faa
fioc fom Binklen EDE.  Hoilfet var det, fom fulde bevifes.

e 9 Propofition.

Prablema,
At deele en given tee lines Vinkel i toe lige Fote Deele.

Exempel. 2ap BAC vwre den givne et - finede A
Winfel.  Hoer begieves, at man Fal deele den i toe lige
flove Decle.

Conftru&ion, i ven vetse inie AB
antages en Punfe D efter Behag. Dernef
fFiceses (3 Prop.) fra Den vette Linic A C or StyFee
AE faa flovt fom AD. Siden drager man
(3Poft,) Den vette Sinic DE , paa hoilfen befPris
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ves on liges fivet Triangel DFE (x Prop.). Enbelig drages Den tette
Qinie AF, Saa {Fal famme AF degle Winkien BA C i toe lige frore

Deele.

Demonftration, SHAD e faa st ot AE (efterConfir.,),
vg AF even folles Side il begge de Srianglee DAF og EAF, og decs
fore ere udi bemeldte Triangier toe Sider AD, AF faa flore fom toe
Siver AE, AF, enbver i fer faa fior fom en anden; Ydermeere ex
‘Grund-Linien DF faa fior fom GrundLinien EF, fordi Triangien DE F
ev ligesfidet (¢fter Conflr.), Folgelig ¢ (8 Prop.»)‘ Binklen DAF faa
for fom Binklen EAF,  itfaa ex Den givne vet - linede Vinkel BAC
Deelt § toe fige flove Deele. - Huilfet vardet, [om Fulde gisres.

Den 10 Propofition,
Problema.
e Deele et given vec Limie i coe lige fFove Deele.”

Exempel. 2ab AB swve den givne vette Sinie,
fom man fEal oeele i toe lige flore Deele.

C
\
Conftru&ion. Beferiv paaAB(1 Prop.) ' \\
£n ligesfidet Triangel ACB,  Deel (9 Prop. ) 3 Blei
Binklen ACB i toe lige frove Decle med den 2 v
vette Linie CD.  Saa e AB Deelet i Punkten

D udi toe flige frove Decle,

Demonftration. 25 AC ¢t foa fior forn CB, fordi Srians
glen A CB er lige s fidet ( Conftr. ); og den rette Qinie CD et en felle
Side i begge e Triangler ACD og BCD 3 g derfore eve udi diffe toe
Lriangler toe Sider AC, CD faa frove forn toe Siver CB, C D, et
boer i fwe faa ftor fom en anden, og desuden e¢ Binklen A CD fige fag
fior fom CBinklen BC D (efiter Cogzﬂr.); Selgelig e (4 Prop.) @gw]m

2 inien
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inien AD faa fior fom Srundz Qinien DB, Yltfaa er Den givne verts
finic AB 9eD den Punke D Deelet i toe lige flove Deele.  Hilkes var det!
fom fEulde gioves.

¢t 11 Propofition.

Problema.

Daa en given vet Linie og fea en given Punbe Octi at op?
teife en Perpendicular vet Linie.

F
Exempel. 2qad ABvwreden givne vette Rinie, og ‘

C den givne Punkt devi:  Man fEal fra Punken C ops

veife en perpendicular yet Rinie pag AB.

Conftrution. i ven rette ginie AC |
antager man en Punfe D efter Behag, Ders™ b ¢ E
neft givres (3Prop.) CE faa fior fom CD, Sis
ven beffriver man paa D Een fige- fidet Sriangel
DEF (1 Prop.) €nbdelig drager man den vette SinieF Cs faa fFal bens
ne pere den fovlangte Perpendicular Qinie,

Demonttration. i DC et faa fior fott CE, og CF er tife
falies, folgelig har De tvende Sviongley DFC, EFC toe Sider DC,
CF faa ftove fom toe &Sider EC, CF, enhver i fee faa ftor fom en ans
ven; ilmed ev Grund - Linien DF faa fior fom Grund « Linien FE, fors
bi Srianglen DFE ev lige: fidet (Conflr,) ; Gelgelig ev (8 Prop.) Bins
Elen DCF foa frov fom Binflen FCE, ™ ltfaa ftaaer den vette Linie
FC faaleded paa AB, at den gior CBinflerne paa begge Sider fige ftos
ve, og Derfore ev Den perpendicular paa AB (10 Def.), 0g Den ¢t oge
faa opreift fra den givne Punfe C,  Hyilfet var det, fom fEulde gioves.

Den
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Deit 12 Propofition,

Problema,

e drage en Perpendicular ver Linie ned paa eit given veg
Linie, fom man paa beage Sider efter Bebag ftal Eunde uds
bmgci fea en given Punke, fom et uden for den famme givne
vecte Linie.

Exempel. 24d AB yare den givne vette Rinie, F
fom man paa begge Sider efter Behag fFal Funde uddras
g¢, 0g C den_ givne Punft uden for famme Linie: Det
begieres, at man fra Punften C ¥al Inde falde en per- o

pendicular vef 2inic ned paa AB.
A B

Conftruétion, Paa denandenSide of  © ‘;/E
AB antag en Punke D ¢fter Behag , og af Mids
defpuntten C udi Lengden CD beffriv (3 Polt) enCitfel EF G, Deel
Den tette Linie GE i toe lige frove Deele i H (10 Prop.); og drag den
tetlte 2£qie.CH (1 Poft). Saa ev denne CH den forlangte Perpendi-
cular-£inie,

Demonttration; 2hi naar man drager de vette Qinice CG,
CE, faa faaer man toe Srianglee CHG og CHE, hvis Sider hoer i
foer lignet med binanden, eve lige ftove, nemlig: GH ex lige faa fior fom
HE ved ( Conftr,), CH er en felles Side, og Grunds Qinien GC e
faa fior (15 Defin.) fom @rundLinien CE.  ltfaa er Vinflen GHC
faa fior fom Binkien EHC (8 Prop.): Og folgelig e den vette Linie
CH perpendicular paa den givne vette inie AB (10 Def.) 0g den ¢r 0gs
faa Dragen fra den gione Punft C.  Hilfet vax det, fom (Eulde aioves.

€3 @c“
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Dent 13 Propofition.

Theorema,

- Devfom ent e Linie, fom flaaer paa e anden vee Linie,
Gige Vinkler: faa fEal diffe enten vere toe rerre Vinkler, efier
tilfanumnen fas ffore fom toe vetre Vinkler,

Exempel. 9ab en vet inic AB, fom fEaaer pan %
en anden ret finie CD, gigre de Vinkler CBA, ABD¢ ,

Saa figer jeg, at diffe Binkler eve enten foe veffe Bine
Elev, eifer tilfamien faa flove fom toe vette SBinfler.

Demontftration; 2hi bemeldee Bine
Eler ABC, ABD ere enten lige ftote ned hinans
Deny elier iEFe: Hvis de ere lige frove , faa ere De
begge vette CBinkler (xo Def.). Men hois itfe, da opreifer man
(11 Prop.) paa CD fraPunteen B en Perpendicular-finie BE, faa eve
QinElerne EBC, EBD toe vetee SBinklev,  Af diffe ev nu den Vinkel
EBD faa ftor (13 Ax.) forn De toende Binflec EBA, ABD, 0g naac
Den QBinkel E B C bliver dem tillage, faa fFal (2 Ax.) de toe vette Bie,
flee EBC, EBD tilfammen vere faa ffore fors de tre inkler E BC,
EBA, ABD,

Srembdeelds ev ogfaa Binflen CB A faa ftor (13, Ax.) forn de toens
De Winflee EBC, EBA.  Naar altfaa Binflen ABD bliver dem tils
lagt, faa fEal De toende Binkler CBA, ABD bdere lige faa ftore fom

B

~ e tre Binkler EBC,EBA, ABD, 9en de toe vette BinFler EBC,

EBD ee lige faa ftore fom famme tre Binkler (forn tilforn ev beviift) ’
og Derfove eve (x Ax.) de toe Binkler CBA, ABD tilfammen faa ftore
fom ¢ toe vette Winkley CBE, EBD.  Hevaf folger da, at de tvende
RBinfler CBA, ABD maae enten vdere toe vette CRinkler eller titfam:
men faa frove fom toe vette Binkler.  Huilfet var vet, fom Fulde Bevifes.

Dent
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Ol 14 Propoﬁtion,

Theorema,

Detforns toe verte Linier, four eve drage il een og den
famme Dunfe udi en tredie ver Linie, men iffe paa famme Sis
e, gigre Vinklerne paa begge Sider tilfammen faa flore fom
toe verte Vintler: Saa fHal {amme toe rerve Linier vave i en lis
gte Linie med binanden. :

Exempel. ad toe reite Rinice CB, BD pare i
oragne il en og den famme Punft B udi den vette Linie
AB, men itfe paa famme Side af AB, og lad Binfler-
ne CBA, ABD, fom CB, BD gisre med AB, peye .
tiljammen faa ftove foms tpevette Binkler: Saa figer jeay i
ot Diffe toe vette ¥inicr CB, BD cre ubi en lige finie med e
Hinanden, faq at CBD ¢v ¢n vet Linde. B

Demonftration. cgif nogen nagte at BD et i lige Binie med
CB, faa lad (2 Poft.) en anbden ret Linie, for Exempel, BE pere i iz
g¢ Linie med CB, faa at CBE ¢t en tet Sinie.

€itecfom nu A B ffaaer paa Den vette Linie CBE, faa ere (13 Prop.)
Qinklerne CB A, ABE tiffammen faa ftove fom toe vette Binkler, Moty
CBA, ABD we (cfter Hypothefin) ogfaa faa fiore fom toe vette Rins
Sler, Folgelig ere de Binfler CBA, ABE faa flove ( 1 Ax.) fom de
Bintler CBA, ABD, Derfom nu den felles Binfel CBA bliver
tagen fra Dem, faa {Fal (3 Ax.) BinElen ABE vare faq ftor fom Bins
Elen ABD, nemlig: en Reek Fal veeve faa ftor for et heele 5 boiifet e
ssmucelige (9 Ax.)

itfa Tand BE iffe vave i en lige Sinie med CB. Paa famume
Waade Fand man ogfaa bevife, at ingen anden vet Linie foruden BD
Eand vare { en lige Linie med CB.  Derfore ere ve toe rette Linier CB,
BD udi lige Linie med hinanden,  Huilfes vax det, fom Fulde bevifes.

Den
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©ent 15 Propofition,

Theorema.

Detform toe vecte Linicr Ficre binandest, faa {Hal de Vins
Elet, fom vende Toppene imod hinanden og Ealdes Vertical
Vinkler, vare lige ffove med binanden.

Exempel. @b de toende vette inier AB, CD fFimre

hinanden i Punften C, faa figer jeg, at de Binfler AED ng A ¢
CEB, fom vende Soppene imiod Binanden, ere lige fiore, vg /
ligeledes at D¢ Winkler AEC og DEB ere hige flore mied hins /E
anden. D

Demontftration, Efterdi den tette Sinie AE ftager paa dett
rette Linie DC og gier de Winflee AED, AEC, faa ere diffe tilfams
men faa ftove fom toe vette CRinkler (13 Prop.). Ligeledes efterdi CE
ftagec paa AB og gior de Binflee AEC, CEB, faa exe og Diffe tils
fammen faa fove fom toe vette Winkler. Folgelig ere (1 Ax,) Binklers
ne AED, AEC faa ftore fom SBinkieene AEC, CEB, Tag nu den
felled CBinkel AEC fra detn, faa ev den ovrige LBinfel AED (3 Ax.)
faa ftot fom den evrige Winkel CEB.  Paa famme Maade bevifed oge
faa, at Winklen AEC et faa ftor fom Binflen DEB,  Derfove, ders
fom toe vette Liniev (Fiere hinanden, faa {Fal Vertical-Binklerne eller e
QWinkler, fom vende Toppene imod hinanden, vave lige flove.  Hilfet
vav det, fom fEulde bevifes.

Corollarium (Zilleg)

Heraf et Oet Elate, at derfom rerce Linier, i boor thange
e end ere, {ticte binanden udi en Punke, {aa ftal alle Vinklers
ne ombring famme Punft veve tilfammen faa ffove fom five vets

te Vinkler,
e
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D 16 Propofition,

Theorema.

Llaar ent Side i en Triangel bliver lentgere uddragen ; faq
et den udvendige Vinkel fFprre end nogen af de toc indvendigy
og imodfacte Vinkletr,

Exempel. 2ab ABC vwre en Sviangel, og Lid g
dend GSide BC blive [wngere uddragen hen imod D: fag N\ E
figer jeg, at den udvendige Winfel ACD or fiorre cud )
g%géu af e toe inbvendige vg imodfatte Winkler CBA, /\\ o
- \ !

B 5 E\

4 i \ G
Conftrudtion. e ven vette finie AC \ |

i toe lige ftore Decle i E (10 Prop.). Derneft

drager manBE og t@ffer Den lengere ud hen imod F 0g gist FE fao

ftor (3 Prop. ) fom BE. Endelig orages FC, og AC tigiées lengere
ud hen imod G. y

Demontftration. ©anu AE e faa flor fom EC, og BE e
faa ftor fom EF (efter Conftr.), faa ere udi de toende Sriangler ABE,
EFCtoe &ider AE, EB faq flore fom toe Sider EC, EF , enhoer { fer (ga
ftor fom en anden, 0g BVinklen AEB ec (x5 Prop.) faa fior fom fin Ver-
tical ellcv Top.Binfel FEC,  Folgelig Fal (4 Prop. ) Vinklerne BAE
0g ECF, fom ftaae imod De lige ftove Sider BE og EF, vare lige fiore
- med binanden,  Efterforn da den Vinkel ECD er (efter o Axioma )

ftarre end ECF, faq ¢ SBinflen ECD ¢lley ACD ogfaa ftetre end CPin:

Elen BAE ¢lier BAC.

Derfom ident BC bliver deelet § toe fige fiore Deele, faa Faud
paa_feld famme Soave bevifes, at SBinflen BCG og folgelig ogfoa
(15 Prop.) den QRinfel ACD er flovre end SBinElen CBA. Dirfore et
Da Den udbendige Winkel ACD frorre end nogen af de roe indoendige og
tmodfatte Binfler CBA, BAC. _ Hilfet var det, fom fulde bevifes.

D Den
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©eit 17 Propofition,

Theorema.

5 enbver Triangel eve toe Vinkler tilfammes, boorledes
Oe end tages, mindre end toe verce Winkler.

A
Exempel. 2ad ABC vare en Sriangel: Seg fi-
ger, at de toende Binfler B og ACB tiljamimentagne cve A
mindre end toe vette Binkler s faavel fom ogfaa de tven-
e Winkler A vg ACB, 0g ligeledes D¢ tuende Binfler

D C B

B g A.

Demon{tration. 2hi derfom man uddrages (2 Poft. ) Sibess
BC hen imod D, faa er den udvendige Binfel ACD ftoree (16 Prop.) end
Dent indvendige og imobdfatte Vinkel B.  Lag Winklen ACB til enboer
af dem , faa ere Binflerne ACD, ACB tilfammen ftoree (4 Ax.) end
de QBinfier B og ACB.  Men Winklerne ACD, ACB e (13 Prop.)
faa ftove fom toe vette Binkler. Folgelig eve Binflerne B og ACB tils
famtien mindee end toe rette Winklr.  Paa famme Naade Eand ogfaa
bevifes ; at Winklerne A og ACB, og ligeledes Winklerne B og A eve tils
fammen mindve end toe vette SBinkler.  Huoilfes vav det, fom Fulde bevifes.

it I8 Propofition,

Theorema.

Udi enbvet Triangel ex den Vinkel Fsree, fom Fadet imod
en fistre Side.

A

Exempel. 2ab udi Trianglen ABC den Side AC b
ve fiorre end den Side AB.  Saa figer jeg, at Binflen ABC, \
fom ftaaer imod den fisrre Side AC, e florre end Minklen ‘4

ACB, fom faaer imod den mindre Side AB, B c

Con-
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Conftruction, Eftefom ACer flovveend AB, fua Fier (3 Prop.)
fa AC en ret Sinie AD, fom ev fua flov fom AB, og drag BD,

Demonftration, §oidi s AB et faa flor forn AD, faa ¢t

s Prop.) Binklen ABD faa flov forn QBinklen ADB,  Ien Binklen
ADB, cftecfom den ¢x Den udvendige Rinfel af Frianglen DBC, faa e
Den ftotre end Den indoendige DCB eller ACB (16 Prop.): §elgelig et
pofaa Binflen ABD fiorre end inklen ACB, Da nu den Binkel
ABC ¢ ftore (9 Ax.) end den QBinkel ABD, faa felger at Binklen
ABC ogfaa ¢v fovee end Den SBinel ACB.  Huilfet vav vet, fom fEulbe bevifes.

e 19 Propofition,
Theorema,

Y enbvet Teiangel ev Oen Side fFgeve, fom Faace fmod
oen ftgrre Vinkel.

Exempel. 2ab ubi Srianglen ABC den Binfel B swre
florve end den SBinkel C: Saa figer jeg, at den Side AC, fom
ftaaer imod den ftovve Winfel B, er fiovre end den Side AB,
fom flaacy imod den mindre Binkel C, i

o C

Demonftration. <hi desforn AC (Fulde vos 2 =
te fige faa for fom AB, faa maatte osfaa Binklen B swre faa flor
(5 Prop.) fom CBinklen C. g et ev den i€Ee; thi Den et frovre Cefter
Hypothefin ), felgelig ev AC itfe lige faa fior fom AB, ©Og derfom
AC {fuide pere mindre end AB, faa maatte ogfaa BinFlen B pere mins
re (18 Prop.) end CRinklen C, og det ¢ den i€fe (efter Hypothefin),
thi Den ¢t ftocre, altfaa v AC iFfe mindre end AB, Efterfom da AC
hoevken ev lige faa ftor fom AB, e heller mindre end AB; faa folger
af Sornedeniied , at AG maae veere fovee end AB,  Huilfet var det, fous

fEnlbe hevifes.
D2 @m
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Oeft 20 Propofition,
Theorema.

Udi enbver Triandel ere toe Sider, hoorledes de end tages,
tilfanumen {Tgrre end Oen gorige, 3

Exempel. 2 ABC vwre en Sriangel. Seg figer, P

at toe Gider devaf, hyorleded de end tages, eve fiorre end = o
den porige, nemlig: af AB, BC eve tilfanumen fisvre end ACs 3
0g BC, AC filfanumen florve end AB; vg AB , AC ftiljammen \

fiotre end BC. A
Conftruttion. Drag AB ud hen imod D gist (3 Prop.) BD
faa ftor fom BC, og drag DC.

(8

Demonftration. &fterdi nu BD e faa ftor fom BC, faa et

(s Prop.) Binklen BCD lige faa ftor fom Binklen BDC., Da nu Bins
Elen ACD ¢r (9 Ax.) fiorce end Binflen BCD ; faa et Winklen ACD oge
faa ftevre ead Binflen BDC elier ADC,  Fordi nu i Srianglen DAC den
Binkel ACD e ftoree end den Binfel ADC, og ( efter 19 Prop.) den Side
udi en Srianged ¢r ftoree, fom fiaact imod en ftovre Vinkel: Saa Fal
Siven AD vere ftorre end Siden AC,  Men nu e AD (efter Condtr.)
faa fior fom AB, BC tilfammen.  Felgelig ere AB, BC tilfammen forre
end AC.  Paa famme MNaade Eand bevifes, at BC, AC ere tilfammen
ftorre end AB, og AC, AB uifammien fiovve end BC.  Hyilfet var et
fois fFulde bevifes.

©ent 21 Propofition,
Theorema,

Detfom toe vetre Linier blive dragne fea Endeene af en
Triangels Side ben il en Punke, fon er inden for den famme
Triangel: faa fEal diffe toe vette Linier vere mindre end Teian:
glens gorige toe Sider, men de fBal indilutte en (toree Dan?.c[.

Xem-
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Exempel, 2ab udi Srianglen ABC de tende rette ¢
finicy BD, DC pare dragne fra EnderneB, C af Srianglens
Gibde BC hen il en Puuft D, fom er inden for Srianglen / \

{aa figer jeg forfi, at De tvende vete Linier BD, DC ere fils iy E
{ammen mindre end Trianglens syrige toe Sider BA, AC il s e R
formen tague. Og for det andet, at Binflen BDC, fom be: C

meldte vette 8icr BD, DC indflutte, e fiorre end Binklen
BAC, fom Trianglens wovige toe Sider indflutte.

Demonftration. RNaar wman drager BD lige ud imod E
(2 Pott.), faa fager man den Sriangel BAE, fvori de toe Sider BA ,
AE ere tilfammen ftorre (20 Prop.) end den ovrige BE. Derfom nu
Den rette Linje EC legaes til de tvende BA, AE, og famme legges ogfaa
til BE, faa ere BA, AC tilfammen (4 Ax.) ftorre end BE, EC, - Groms
Deeles eve udi Srianglen DCE de toe Sider DE, EC tilfammen fiovee
¢nd DC (20Prop.); Naar altfaa den vette Linie BD bliver dem tillage:
&aa ere BE, EC fiorre end BD, DC (4 Ax.), Da nu SiderneBA,
AC ere fterre end BE, EC, (fom tifforn er beviift), faa ere ogfaa BA ,
AC tilfammen ftovee end BD, DC.  Hvilfet forf var at bevife.

Sremdecles,, efterfom den Binkel, fom ev uden for en Triange!, er
(16 Prop,) ftstre ¢nd nogen af De indoendige og imodfatte: faa ex Wine
tlen BDC, forr ev uden for Qrianglen DCE, ftorre end Winflen DEC
eller BEC,  9f famme Yarfag ex Linflen BEC, fom er uden for Jris
anglen ABE, florie end SBinflen BAE. Kelgelig er vgfaa Rinklen
BDC ftavre end CBinfien BAE clier BAC.  fuilfet for det andet var at bevife.

Den 22 Propofition.

Problema.

A tre vetre Linier, fom eve faa ffore fom tre aivie tetté
Linier, at bejtrive en Triangel. Wlen af de tre givne rette Lis
nier bgr toe, boorlides dc end tages, veve tilfammen fistre
end den gorige,

D3 Exem-
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Exempel. 2ad A, B, C vere tre givue vette £is
nier, of Builfe toe, Hoorledes de end tages, eve torre end A
ben povige, nemligt A og B tilfammen figrreend C; Ang C B

tilfmm'gcr; [ﬁz%'re end BS; B og[C ;il annmen ﬁ%rte tnbfA: % Mg
Shan (al befFrive en Tviangel ubdaf tve vette Rinier, fone
eve faa fove fom A, B, C. E ﬁ\\\\ (D

T T T
Conftruction, Gra en efter Bebag ane w

fagen Punfe D drages en ret Linie DE, foith

Eand udtvebfes hen imod E, faa (angt man oil. '
Derneft gioves (3 Prop.) DF faa ftor fom A, FG faa fior fom B, og
GH faa ftor fom C.  iden beffeiver man (3 Prop.) af Mivdelpunts
ten F udi 2engden FD en Eivfel DKL, og of SRivdelpuntien G udi Lange
den GH ent Civkel HKL, Endelig drages (1 Poft.) fra famme Punfeer
F og G til Punbeen K, hoov bemeidee Eivbler {Fiere hinanden, toe vette
ginier FK, GK,

Demontftration. Eftecfomt F e¢ Centrum of Cirflen DKL,
faa ¢¢ (14 Definition) FK faa ftor fom ED.  <Ren ED ¢ faa fior fom
A, Solgelig ev og FK (1 Ax.) faa ffor fom A, Fremdeeles, eftecforn
G ¢ Centrum af Girflen HKL, faa ¢v GK faa frov fom GH; menGH
e faa fiov fom C: og decfore et og GK faa fior fom C. Fremdecles er

* GF faa fiot fom B (efter Conflr.); falgelig ev Trianglen GKF beffreven

af (e vetee Qinie FK, GF, GK, forn ere faa ftove fom De tve givne vette
Qinicc A, B, C.  DHoilfet var det, fom fulde gistes.

et 23 Propofition.

Problema,

Paa en givert vec Lisie og udien given Punte deti at affeetee
e tecslined Vinkel, fom ev faa ftor fom en given vec - lined
Vinkels :

Exem-
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y e
4

Exempel. fab AB vwre ben givne vetfe Sinie og #:
A ben givne Punft devi, g DCE den givne rct:lmcbe C
SBinkel : Dean (Fal udi ben giviie Punkt A paa dew givne
vefte Sinie AB affwtte en vetdined SBinkel, der ev faa fioy
fom den givne vet-lincbe Binfel DCE.

; D
Conftruction. i vetvenderetr: Qiniee /| Sf—"F
CD, CE tages toe Punfrer D, E cfter Behag s / /B
Derneft drager man ED (1 Poft.); Endelig bes-
fErives (22 Prop.) en Triangel ATG af tre vette Linier, form éte faa frove
fom e tve CD, CE, ED, faa at AF bliver faa fov fom CD, AG faa
fiov fom CE, og GF faa ftor fom ED,

Demonttration. frerfom nu de toe tette Sinier AG, AF ere
(¢fter Contfir.) faa flore fom de toe rette Liniev CE, CD, nemlig : enfoer
i feer faa ftor fom en anden, og Srund-Linien GF et lige faa fror fom
Grund-Linien ED, faa ev (§ Prop. ) Winklen FAG lige faa ftor fom
Qinflen DCE, 0g den ev ogfan affac udi Punkeen A paa den vette Linie AB.
Huilfet var vet, {om fEulde gioves.

Dl 24 Propofition,

Theorema.

Derfom toe Sider udi en Triangel ete hver i far faa Fore
fom toc Sider udi en anden Triangel, og den Vinkel, om ind:
flustes af Oc fige ffore Sider, ev figere i den eene end i den
anden Triangel; faa fEal ogfua Grund-Linien i den cene Trians
gel weeve figree end Grund-Linien @ den anden Triangel,

)
Exempel 2ad den Triangel ABC hoye foe Siner > ;
AB, AC Yver i fwr faa fiore fom toe Sider DE, DF udi ¢n /\
anden Eriangel DEF, {aaat ABer {aq fior fomDE, vg AC \ ™
faa fior {orm DF 5 Spen fab de Rinfel BAC vare fistre end / \_‘
ven Binfel EDF : Saafiger jeg, of vafan Grund-Linien BC L 210Yy
o fiovee end Syunb-Linien EF. B T et \; i

Conw
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Conftruction, Fordi Binklen BAC et
ftoree end Winkien EDF, faa affwtter man (23
Prop.) paa den vette Linie DE udi ‘Punfeen D en
Rinkel EDG, fom ex faa ftor fom Den Winkel
BAC. Durneft gisres (3 Prop.) DG faa fioc
fom DF effer AC.  Endelig Drager man De vette
Qiniee EG, GF (1 Poft,),

Demontftration; ®a nu ve toende Siver BA, AC exe faa
ftoce fom de toe Sider ED, DG, og Binflen BAC e faa flov form Bins
Elen EDG (efter Conftr.), faa er 0g (4 Prop.) BC faa fior fom EG.
Gremdeeles, eftecdi DG et faa fror fom DF (efter Confir. ), faa ex (5 Prop.)
Binklen DFG faa for fom Vinflen DGE; Men Binflen DGF er ftarve
(9 Ax.) end Winflen EGF.  Folgelig er ogfaa Binflen DEG fiorre end
EGF, Da nu den BWinkl EFG er florre (9 Ax.) end den PBinfe! DFG,
faa maae Den nodvendigen ogfaa vere fiorce end Winklen EGE.,  Folgelig
ev i Srianglen FEG den Binfel EFG ftorve end den Winkel EGF, og
Derfore er ogfaa (19 Prop.) den Side EG ftorre end den Sive EF,
Men BC er fige faa ftoc fom EG (fom tilforn bleo beviift): Felgelig ee
BC ftorve end EF.  Huilfet var det, fom fEulde bevifes.

©eit 25 Propofition,
Theorema.

Derfont toe Sidet udi en Triangel eve lige faa ffore fom
toe S3ider udi en anden Triangel, boer Side i {zt faa {or fonr
en anden, o Grund:Linien i den eene er fForre end Grund: Lis
nien i Den anden : Saa ftal og den Vinkel, fom indflucces af de
lige ffore Sider, veve ftorre uOi Oen eenne end udL Oen ander
Triangel. :

Exem-
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Exempel, b oe foe Gider BA, AC ubi den r
Sriangel ABC pare lige faa fiove fom de toe Sider DE,

I
I3 . }»\

DF i Srianglen DEF, hoer Side i fer faa fior fom en i

anden, nemlig: AB faa fior fomDE, vg AC faa fior fom

DF, men lad Grand-Linien EF vere fiovre end Grund- :

Linien BC: {aa figer jeg, af Binklen Dev fiovve end Bin: 3 C ¥ F
Flen A.

Demonftration. Derform Binflen D var lige faa fror form
CRinklen A, faa maatte (4 Prop.) Grund-Linien EF vere lige faa ftor
fom rund . Linien BC, fordi BA, AC ere lige faa ficve fom ED, DF
(¢fter hypothefin).  Efrerdi da EF er ftovre end BC (Hyp.), faa Eand
Binklen D e vave lige faa flov fom Winklen A, Og derfom Binklen
D var mindve end den Rinfel A, da maatte (24 Prop.) Srund: Linien
EF vere mindre end Grund-Linien BC, men Dette ev atter itmod Hypo- |
thefin, hoovfore den Binkel D ey helier Fand vere mindre end den Bin: [

Bl A, Foloclig ev Binklen D ftovee end Binklen A, Hoilket, var def, :
fom fEulde Gebifes. :

et 26 Propofition,
Theorema,

Detforn toe Vinkler i en Triangel ete lie faa Fore fom toe
Vinkler ¢ en anden Triangel, boer Vinkel i feer faa fFor fom en
anden, o derfom fremdeeles udi den eene Triangel enten den k
Side, fom ligger imellem de lige [fore Vinkler, eller ot een af |
e toe gorige Sider, fom Raae imod de lige fFore Vinkler, er !
faa ftos fom den famime Side udi den anden Triangel: Saa fEaf %
of Oe gvrige Sider byer i fer o den gvrige Vinkel i den eene i
Triangel vere lige faa fore fom de gurige Sidet og den gyotige
Vinkel i den anden Triangel.

& Exem-
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Exempel. 2ad ve toe Binkler ABC, ACB ypj A
den Sriangel BCA vare lige [faa fiore fom de toe WinFler 4

D
DEF , DFE ubi den Eriangel EFD, cubver WBinfel i fr b
faa fior fom en anden, nemlig : ABC{aa fior {omDEF,0g ¢ 3\\
i den Sriangel EFD 5 fag figer jeg, af de pyvige Sider T TE © R
i Trianglen BCA eve hyer i fer faa fiore fom ¢ porige Siver

ACB faq ftor fom DFE, %ad ogfaa cen af Siderne udi
i ben Tviangel EFD, 0g lat den_gvvige SBinfel BAC er lige {an ftor fom den pivige

den Triangel BCA vere lige faa fior fom een of Siderne
9Binfel EDF.

1. £ad de Siver, fom ligge imellem de fige frove Rinkler voere lis
ge fiore, nemlig: den Side BC lige faa fior fom Eiden EF : Saa figer
jeg, at Siden AB ev lige faa for fom Siven DE, og AC faa ftor fom
DF, item at CBinflen BAC ev lige faa ftor fons QBinklen EDF,

Demonttration, $visSivene AB, ED i€ke ere af lige Stors
velfe , faa maae een af dem dere den fisrve.  fad nu AB holdes for at
veve ftorve end ED, og gior da BG (3 Prop.) faa fior fomED, og orag
Den vette Linie GC; Saa hav man toe Trianglee GBC, DEF, hyori
Siden BG holdes for at vere lige faa fior fom Siden ED og BC er (efs
tec Hypoth.) lige faa ftov fom EF, og Qinlen GBC er (efter Hyp.) flige
faa fior fom SBinlen DEF.  Hevaf folger da (efter 4 Prop. ), at
Grund-Linien GC ex lige faa ftor fom Srund-Linien DF, 0g Srianglen
GBC faq fior fom Zrianglen DEF, og at de QWinfler GCB, DEF, fom
ftaae imoDd De lige ftore Sider BG, ED ere lige ftore med hinanden. Men
Pinklen DFE er lige faa fior fom Binklen ACB (efter Hyp.)s Selgelig
ffulve (1 Ax.) Binflen GCB veeve lige faa fov fom Winkien ACB, nens
fig : Den mindre fEulde veere lige faa fior fom den fforre, hvilfet ev wamues
ligt (9 Ax.). Derfore Fand Sidevne AB og DE iffe vare af u-lige
Sterrelfe, folgelig maae de vave lige ftove.  Altfaa ere udi Trianglerne
ABC og DEF e toe Sider AB, BC lige faa ffore fom de toe Sider
DE, EF, nemlig enhver i fer faa flor fom en anden, og Rinflen ABC
e lige faa ftov fom Binklen DEF; Folgelig ev (4 Prop,) AC fige faa

ftor fom DF, og Binklen BAC faa fior fom Binklen EDE.  Huilfes for
ot fovfie vav af bevife.

2. fad
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=

2. £ad for Det andet toe Sider AB, DE, fom ftaae imob lige fiove
CRinfler ACB, DFE, vare lige fove; Jeg figer atrer, at de svrige S ;:
e cve lige faa flove fom De pvrige Sider, enhoer i fee faa ftor fom en ff'
anden, nemlig: BC faa ftov fom EF, og AC faa flov fom DF, vg at
Binflen BAC et faa fiov fom Vinklen EDF.

3hi, hois Siverne BC og EF ey ere af lige Stovrelfe, faa maaqe
eenn af Dem veere den frorre.  £ad nu BC hoides for at vare den fiovic,
0g giot da (3 Prop.) BH faa ftor fom EF. Raar nu AH drages, faa |
har man toe Friangler ABH, DEF, hoori BH ev lige faa ftov fom EF, :
0g AB faa ftor fom DE, og altfaa toe Sider AB, BH ere faa fove fom y
toe Siver DE, DF, enbver i feer faa ftov fem en anten, 0g Desuden er
QRinklen ABH (cfter Hyp.) faa for fom Binfien DEF; Folgelig fFal
(4 Prop.) Grund-Linien AH pere lige faa fior forr Srund e Linien DF,
og Trianglen ABH lige faa ftor fom Srianglen DEF, og ligeledes (Fal
ve Winkler AHB, DFE, foin ftaae imod de lige flove Sider AB, DE
pere lige ffore med hinanden,  Men Binklen DEE ex lige faa flor (efter
Hyp,) fom QBinflen ACB, §elgelig (Fulde (1 Ax.) Binklen AHB v
ve lige faa ftor fom Binklen ACB, hoilfet ev u muckigt (16 Prop.); thi
AHB ¢t den udvendige Binkel of Srianglen AHC, og ACB cliev ACH
et Den indoendige eller imodfatte CBinfel.  Derfore fand de Sider BC ,
og EF iffe vave of u-lige Storrelfe ; folgelig eve de fige ftove, Men nu
et ogfaa AB fige faa ftov (efter Hyp.) fom DE : Felgclig eve de toe Sis
per AB, BC lige faa ftove fom e toe &ider DE, EF og Diffe indflutte
lige fore Binkler ABC, DEF. Derfore er (4 Prop.) AC fige faa fior |
fom DF og ben evrige Binfel BAC lige faa fior fom Den evrige ‘ﬂ
CBinfel EDF.  Huilfet for det andet var at bewife.

Deit 27 Propofition.

Theorema, ,

Derfort et vetLinie, fom falder paa voe vecte Linier ) Gige .
Verel: Vinklerne lige ftove: Saa ftal Oe tvende verte Linier ves

e Parallele,
() Exem-

e et S
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Exempel. 2ab den rette Sinie EF, fom falber
paa De foe vette Linier AB, CD, giove Berel - Wintlerne
AEF, EFD lige fiove: faa figer jeg, ot AB ¢y Parallel 5  E

e CD. % i Jplk o

Demonttration; DefomAB, CD ey
¢ve Parallele med hinanden, faa taae D¢, haar De
immerfort uddvages , ftode fammen enten paa den &Side imod B, D ellee
paa den Sive imod A, C.  £ad Dem nu blive uddragne fra B, D, og
frode fammen i Punfeen G.

Gaa er AEF den udvendige Binkel af Trianglen EGF, og EFG
ev cen af De indoendige og imodfatee BVinkler.  Tolgelig burde Binklen
AEF gare fiorve end Binklen EFG (efter 16 Prop.).  9en det er den
iE€e , thi Den er lige faa ftov fom EFG (efter Hyp. ) : derfore Eand AB,
CD ifte ftode fammen mod B, D.  Paa famme Maave Eand bevifes,
at AB, CD iEfe Eand ftode fammien imod A, C.  Den yette Linier, fom
paa ingen &ive ftobe fammen, naav De blive immerfort uddragne, ere
(35 Def.) Parallele med hinanden.  Folgelig ev AB Parallel med CD,
Hilfet var det, fom {Fulde bevifes.

©en 28 Propofition,

Theorema,

Detfom en ver Linie falder paa toe retee Linier, on aise
den udvendige Vinkel lige faa (for for den indvendige imods
fatce, fom ex paa dens famme Side, fom Oen udvendige; elfe
o dett Gige de toe indvendige Vinkler, fom ere paa een og
den famme Side, faa ffore fom toe vette Vinkler: Saa fial O¢
tvende rette Linier vere Parallele,

~

Exempel. 2apden vette Rinic EF falde paa de tvende 4
vette Rinier AB, CD g giore den udvendige S3inkel EGB lige {aa G /
ftor fom den indvendige vg imodfatte Winkel GHD, der er pag B
famme Side af EF, fom den udvendige EGB 5 eller lad de ind- ¢ D

pendige BinFler BGH , GHD, font ere paa eent vg den famme 78 e
Sive, vere tiljammen faa fove fom toevette Binkler; faa figes
j¢g, of AB ¢y Parallel med CD,
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o , |

Demontiration. &fierfom Binklen EGB ey ( efter Hyrp.) fige ’

faa fror fom SBinflen GHD , 0g EGB er (15 Prop,) cgfaa lige faa fror 4

fom AGH, faa fFal 0og AGH (1 Ax.) vave lige faa flor fom GHD, og !

fordi diffe ere Lerel:Winkler, faa ¢¢ AB (27 Prop. ) Parallel nid CD.

Hvilfet var for det forfic at bevife. J
I‘

2, Efterdi Binklerne BGH, GHD ere tilfammen faa ftore form toe
vette QBinkler (efter Hyp.), og BGH, AGH ¢re (13 Prop, ) ogfaa faa |
fiove fon toe vette Winkler , faa fFal BinFlerne BGH, GHD pare (1 Ax.)
faa fore fom BGH, AGH, Zag den felles Binkel BGH fra dem, faa
fEal Den surige AGH veere (3 Ax.) lige faa ftov fom Den sorige GHD, 0g -
fordi viffe ere BVeyel-Binfler : faa fFal (27 Prop,)AB v&re Parallel med CD,
Dilfet var for det anbdet at bevife.

1 Corollarium. 5
4

Naar altfaa de foe indvendige Winfler BGH, GHD ere frorre end
foe tetre Binkler , faa maae ve rette inier AB, CD gaae videre fra hins
anden, jo [engere de blive uddragne imod BD. Nen derimod, naat
Bemelte CBinkler ere mindre end toe vette Winkler, faa mage AB, CD
omfide fode famimien , naav de blive uddragne imod B, D, 3

Devaf fed 0a, at det 1x Axioma e gandffe rigtiat,

2 Corollarium,

Derfornt alle Binfler A, B, C,D i enGiirz ¢
Eant ABCD ere vette QQinfler, faa ov Giivbanten — ———

f
|
¢t Parallelogram. ’ §
f

Demonftration. @frecdi ven tette s 4 . )l
1
{

ni¢ AB falder paa De toe vette Linie AD, BC, :
pg gior de toe indoendige Winkler A og B faa ftove foms toe vette CBine
Eler, thi enbber af dem ev en vet Binel (efter Hyp. ), faa e (efter 28
Prop,) AD Parallel med BC, 2i%€elebe6,, fordi De toe indovendige C.fo‘nz
3 o
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&

Eler A 03 D, fom AD gier med DC, AB, eve to¢ vette inklee (efter
Hyp.), faa ¢t ogfaa AB Parallel med DC. Folgelig ev ABCD ¢t Pa-
rallelogram (efter 36 Defin.).  Huilfet var pet, fom {Fulde bevifes.

Hevaf folger da, at baade en Qvadrat og ¢t Oblongum ere Paralle«
logrammer , fordi alle deves BWinkler eve vete (fee 30 0g 31 Defin,)

Den 2% Propofition,

heorema.

Derfortr e vet Linie falder pag toe Parallele- Liniet, fad
fEal Den migre Verel: Vinklerne lige (Fore; den udvendige Wins
tel lige faa ftor fom den indvendige og imodfatte, fom ftaaet
paa famime Side, fom den udvendige; og de indvendige, (on
ete paa een og Oen fanmime Side, faa ftore fom toe vetre Vinklet,

Exempel. a0 den vette Rinie EF falde paa d¢
toende Parallel-2inier AB, CD; Seg figer (1) at Beyel-
Binklerne AGH , GHD ere lige fiore, (2) af den udvens
Dige Binfel EGB er lige {aa fior fom Den indvendige og
imodfatte Binkel GHD, {om er paa famme Side af EF;
0g (3) at de¢ indvendige BVinfler BGH, GHD, fom e
paa cen og den famme Side af EF, eve tilfammen {aq fios
ve fom toe vette Binkler.

Demontftration. $Huis ¢ Bintlee AGH, GHD ey ere lige
ftore, faa maae een af dem veve den ftovee.  Lad AGH holdes for at
pare den ftovre, og g Vinflen BGH til enhbver of dem, faa ere (4 Ax.)
De toe Wintler AGH, BGH tilfammen ftorre end de toe Winfler BGH,
GHD. Efterdi altfaa de Rinkler AGH , BGH ere (13 Prop.) faa fios
ve fom toe vette Binkler: Saa fEal de Winkier BGH, GHD yave mins
Dre end toe vette WinFler. Men naar en vet Linie, fom falder paa toe
andre vette Qinier, gior de toe indvendige Binkler, fom ere paa famime
bz, tnindre end toe rette Vinkler, faa (Fal De toe vette Vinier (rrAx,)
naar e blioe immerfort uddragne, omfider ftode fammen: Altfaa Fulde
AB, CD, naav de blive uddragne, ftode fammen. hen det giare‘&e

ifFe

»
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itEe (35 Def.), fordi de eve Parallele (¢ftev Hyp. ): ltfaa Eand Qepels
Rintlevne AGH, GHD iffe vere af uslige Storvelie, og felgelig ere e
Tige ftove,  Huvilfet (r) var at Gevife.

2 QBinklen AGH ere lige faa fior (efter x5 Prop, ) fom EGB, og
efterdi nyelig ev beviif, at den Winkel GHD ev ogfaa lige faa ffor fom
den famme Dinkel AGH, faa ev og felgelig den udvendige Binfl EGB
fige faa ftov fom Den indvendige GHD,  Hrilfet (2) ver af bevife.

3 Maar nu til hoee § fer of de lige frore Binfler EGB, GHD tifs
Iwgges den CBinfel BGH, faa eve de Winfler EGB, BGH (2 Ax. ) faa
ftove fom BGH, GHD, 9%n WBinklerne EGB, BGH eve (13 Prop. )
faa fiore fom toe vette Qinkler s Folgelig ere og de indvendige Winkler
BGBH , GHD (1 Ax.) faa flore fom toe vetee CBinFler,  Hilket ) var
at Dbevife.

*Paa famme Maade bevifes ogfaa, at de andre Wepel-Vinklex BGH
GHC exe fige flore, 0g at enhoee af de udvendige Rinfler EGA FHC;
FHD et faa for fom fin indoendige og imodfatte Binkel, nemlig: EGA
faa frov fomn GHC,FHC faa ftor fom HGA, 0g FHD faq ftor fom HGB,
g % DEeIm indoendige Binklex AGH, GHG eve fan frove fom foe vers
t¢ Binkler, ;

Corollarium,

Deeaf folger, at udi ethoert Parallelogram
ABCD, naar en Binfel, for Exempel A ¢ven  p

vet CBintel, faa eve ogfaa De ovrige Winfler B, —
C og D rette QBintler. l

Demontftration. Gfeerdi ABCD ¢ ¢¢ 4 B
Parallelogram (¢fter Hyp.), faa ev Den vette Qis
nie AB (36 Def.) Parallel med DC, og fordi den vette inie DA fals
Der paa dem, fad eve De toe indvendige Winkler A og D tilfammen fag
fove (29 Prop,) fom toe rette SBinfler; Hen nu ex A en vet Binkel (efs
tee Hyp.); folgelig ev ogfaa D en vet SBinfel.  Paa famme Naade bes
vifes 0gfaa, at B og C ore veste Binklev,  pHwilfes vav et fom fulbe bevifes.

e
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©ent 30 Propofition,

Theorema.
i De terte Linier, fom eve Parallele med cen o Oen fanmme
qm tette Linie, eve Parallele n1ed binanden,
i

!

| Exempel. ad eniver af de toe vette Linier AB,
il EF baye Parallel med een og den fanune vette LinieCD ¢
| faa figer jeg, at de vette Limier AB, EF ogfaq ev¢ Paral-
N lele med. hinanden.

= Conftruction. gap en vet inie GH fals

;z D¢ paa AB, CD, EF,

m :

Y’ Demonftration. i nu AB, CD ete Parallele thed hinati

oert, og GH falder paa dem: Saa eve (29 Prop.) Wepel - Binkierne

§ AIK, IKD lige frove. SRigeledes fordi CD, EF ere Parallele og GH

i faloe paa det, faa et den udvendige Winkel IKD lige faa fror (29 Prop.)

: fom Den indvendige ILF, Da nu PVinflen AIL ogfaa er fige faa fior

“E fom den famme IKD (fotn npligen ev beviift) , faa_er AIL ((x Ax.) lige

; faa ftor fom ILF, og diffe eve Werel-Binkler. Falgelig ev AB Parallel
med EF (27 Prop.).  Hvilfet var det, fom Eulde bevifes.

©eit 31 Propofition,

Problema.

i med en given ver Linie,

! Exempel. 245 A sare den givne Punft, og BC
e givne vette Rinie: Hor begiwres, at man fEal drage
i en vef Linie igicnnem Puntten A Parallel med BC,

Conftruction, i ven rette Sinic BC
antages en Punfe F efter Behag,  Derneft

| Tdtiennemns en given Punke ac drage en ter Linie Parallel
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Drages Den rette Linie AF, paa hoilfen affwrees (23 Prop.) i Punfen A
en Binfel DAF, fom ec faa ffov fom Binflen AFC,  Cudilig drages
Den vetee Sinfe DA {wngere ud hen imod E (2 Poit.)

Demonftration. Efterforts den rette Linie AF, form falder paa
De toe rette Liniee DE, BC, giov Berel:Binklerne DAF, AFC lige fios
t¢; faa ev (27 Prop,) DE Draget igiennem Punkeen A Parallel nned dens
givne retee Sinie BC,  Hyilfet var det, fom Fulde bevifes. :

Dent 32 Propofition.

Theorema,

Llaat en Side udi en Triangel bliver lengere uddragen,
faa ec Oen udvendige Vinkel faa for, fom de toe ifdvendige ot
imodfarte Vinkler tilfammien cagne; og i bver Triangel cre de
tre indvendige Vintler faa fove fom toe tette Winkler,

Fxempel, 2ab ABC vwre en Sriangel, og lab A E
dens Side BC blive Iengeve uddragen hen imod D: Saa
figer jeg, (1) at den ndvendige SBinkel ACD ev fige faa
fior {om de toe indvendige vg imodfatte Binkler A vg B
tilfommen. Og (2) at Srianglens tre indvendige Bin-
tler A, B og BCA filfammen eve faa fiove, fom fo¢ vette
Binkler. B c D

Demontftration] RNaar tan igienitem Punkten T drager (ef
tev 31 Prop,) en vet Qinie EC Parallel med AB, faa ere Vepel-Rinflerne
ECA og A lige ftove (29 Prop.), Srembdeeles , eftexfom AB ¢v Parallel
med EC, og BD falder paa dem, faa ¢¢ (29 Prop.) den udvendige Bins
el ECD lige faa ftor fomn den indvendige og imodfatte SBinkel B: Ders
fove e Detr heele udvendige BWinkel ACD lige faa for (2 Ax.) fotn D¢ toe
indoendige og imodftasende CBinkler A og B tilfatumen.  Huilfet (1) var

at bevife,
5 Naar
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Naar nu Len feled Vinkel BCA lwgges til
den udovendige Wnkel ACD, og den famme lwgs
¢ed til De toe indoendige Winkler A og B tifams
men, faa eve Winflerne BCA, ACD fige faa
ftore fom de tve Binfler A, B, BCA, Nen D¢
toe Winklee BCA, ACD ere (13 Prop.) faa ftoz ¢ D
re fom toe rette CBinkier: folgelig ere og De tye

indvendige Binkler A, B vg BCA tilfammen faa ftove fom toe vette Binkler.
Huilfet (2) vav at bevife,

b
s

1 Corollarium.

Cftecforn alle fre Binfler udi enhver Sriange! eve tilfammen faa
ftore fom toe vette CBinfler (efter 32 Prop.); faa maae (1 Ax.) alle tre

SBinkier udi en Triangel vere tilfantmen faa fore fom alle twe Binfles
udi en anden Triangel.

2 Corollartium.

Heeaf folger Da videre, at devforn toe Winler udi en Triangel eve
enten tilfammen ellee hoer for fig faa fiove foinr toe “Binfler udi en anden
Trianget , faa er ogfa1 den govige Winfel udi den cene Teiangel lige faa
ftor fom Den ovrige Binfel udi den anden Triangel,

3 Corollarium.

Derfom en PBinkel i en Sriangel er en vet Vinke!, faa Fal de toende
gorige BWinkler tilfammen vere faa ftove fom en ret Winfel, Jtem:
Derfom tye Vinkler i en Triang:f ere tilfammen faa Fove fom den tvedie,
faa ev famme tredie Binfel en ver Winfel,

©reit 33 Propofition,

Theorema,

De vetre Linier , fom fanmenfgye lige Fore og Parallele tets
te Linier ved de fanmune Sider, eve felv lige ffore og 1’arail§e.
xem-
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Exempel, 8ad be teffe Rinier AB, CD yere ligh
ffove vg Parallele, 0g fad AC, BD fammenfoye dem ved A

A PSS |
de famme Sibder, nemlig: at A vg C paa den eene Si-
be, ligeledes B og D paa den anden Side blive {ammen-
fonede: faa figer jeg, (1) at AC, BD cre lige fiore, o8

(2) af pe ¢ve Parallele, # /

Demonftration. ®rager man en vet Linie fea A tif D, o des
falder paa de Parallele-iniev AB, CD, faa ¢ve(29 Prop.) Bepel:Bie
Eleene BAD, ADC fige ftore. g fordi AB er (efter Hyp.) lige faa ftor
foms CD, og AD e tilfeelles for begge de Trianglee ABD, ACD; faq eve
toc Siver AB, AD hoer i fer lige faa fiore fom toe &iver CD, DA,
og Diffe indfutte lige fiore Winkier BAD, ADC.  Felgelig ev (4 Prop.)
AC lige fan ftor fom BD,  Duilfet (1) vav af bevife.

2 WVivere folger (4 Prop.) at den Winke DAC udi Trianglen ACD
er lige faa fior fom VinFlen ADB udi den Lriangel ABD, faa at Do
vette Qinie AD, fom falber ind paa D¢ toe vette Linier AC, BD, gior
Berel'Binkrerne DAC og ADB fige flove, hoovfore famme tette, Sinier
AC, BD ¢re ngfaa Parallele.  Hyilfet (2) var at bevife.

Den 34 Propofition,
Theorema.
UdI ethvetrParallelogram ete de hinanden imodfatre Sidet

ot Vintler lige ffove: OgToersLinien deeler Parallelogrammet
i toe lige flore Deele.

Exempel. 2ad ACDB yare ¢f Parallelogram og A B
AD Ddeng Toev-Linic elfer Diameter: Seg figer (1) at d¢ :
Hinanpen imodfatte Sider g Winkley af Parallelograme
met ACDB ere lige flore, og (2) af Sver-Linien AD dees ~
fev Parallelogrammet ACDB udi tog lige fiove Deele. C b H]

P Demon-
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Demontftration. Goudi AB (36 Def)

(29 Prop.). Sremdeeled, fordi BD ep Parallel

med AG, og AD falder paa dem, fag ere Wegels BT b
CRinflerne BDA, CAD lige flore: ©aa have

Da D¢ tvende Sriangler ABD, ACD toe BinEler BAD, BDA [ige faa
ftore fom toe Binkler CDA, CAD, enbver Binkel i fer faa ftor fom
en anden 3 videre have de cen Side lige faa fior fom een Side, fom ligs
ger imellem De lige ftove Binfler, nemlig: AD, boilfen er tilfelles fop
begge Trianglevne: Folgelig ffal og (26 Prop. ) de svrige Sider AB,
BD vere fige faa ftore fom De svrige Sider DC, CA "hver i f@r faa fror
fom en anden, nemlig AB faa ftor fom DC og BD faa fior fom CA, og
ben obrige Binfel B {Fal ogfaa vere lige faa fior fom den svrige Vinkel
C. ©Og ¢fterfom Binlen BAD er fige faa ftor fom Binflen CDA og
Binklen CAD faa fror fom BDA, faa er o (2 Ax.) den heele Rinkel
BAC lige faa ftor fom den heete Binfel BDC.  Hevaf folger da, at i
Parallelogrammet ACDB de imodfatee Sider, og ligeledes e imodfatts
Winklev cve lige flove,  Hwilfet (x) var at bevife,

. ¢t Parallel med DC, og AD falder paa dem, A B
faa ere Bepel-Binklerne BAD, CDA fige frore \ b i \

2 Efterdi nu AB ¢t lige faa ftor fomDC, 0g AD e ¢n feelles Side,
og Binflen BAD ex fige faa ftor fom QBinfien ADC; faa er (4 Prop. )
Erianglen BAD lige fag ftov fom Srianglen DAC.  Folaclig decler Toers
Qnien AD Parallelogrammet ACDB udi toe fige ftore Seele. Hilfet
(2) vax ot bevife.

Den 35 Propofition,
Theorema. '

De P‘aréilelogrammer, fom ffaae paa famme Grund Linie
og imellem famme Parallel-Linier, eve lige ffove,

Exem-g
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Exempel. 84 ABCD, EBCF ypre Parallelo-
grammer , {om fiaae imellem fommnie Parallel-inier AF, A D E 8
BC vg pan famme Grund-Linie BC: Jeg figer, at Parals ¥
Yelogrammet ABCD ¢ [ige fag fiove {vm Parallelograms<
met EBCF.

|
Demontftration, Efterfom ABCD e I
¢t Parallelogram (efter Hyp.), faa et (34 Prop.y B

AD lige faa fior fom BC, 2Af famme Aarfag ,
ev vgfaa EF lige faa for fom BC; hoorfore AD og EF ere lige ftove (£
Ax.). Naar nu Den-feelled vetre Linie DE kegaes til AD og famme [egges
ligeledes til EF, faa er Den heele vette inie AE [lige faa ftor fom DF (3
Ax.).  Qbermeere ev AB (34 Prop. ) lige faa for fom DC; og derfore
ere Da udi de toe Triangler EBA, FCD de toe Siver AE, AB lige faa
ftore fom de toe Sider DF, DC, nemlig hver for fig faa ftor fom en ans
Den, videre e den udvendige CBinkel FDC lige faa ftor (29 Prop. ) fom
Den indvendige EAB; Folgelig ev Srianglen EBA (4 Prop.) lige faa fioe
fom Zrianglen FCD.  Naav nu fra diffe lige flove Sriangler borttages
Den felles Lrianget DGE, faa er Det svrige Styfee ABGD lige faa ftort
(3 Ax.) fom Det ovrige Styffe CGEF,  Derfom til begge diffe StyEs
Fer hoer i fer lwgaes Cen felles Sriangel BGC ; faa fEal det heele Paral-
lelogram ABCD vere fige faa ftovt (2 Ax,) form Det heele Parallelogram
EBCE.  Huilfet var det, fom fEnlde bewifes. _ ;

e 36 Propofition,

Theorema.

. De Parallelogrammer, fom (Faae paa lie fFore Grund s Liz
wiet og imellem famme Parallel-Linice, eve lige ffove, '

53 Exem-
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Exempel, 2ab ABCD, EFGH pare Paralleloa
grammer, fom flaacr paa lige fiove Srund-Riniey BC, A D E i
FG og imellens famme Parallel-inicy AH, BG: fan figer
J¢g, at Parallelogrammet ABCD ¢r lige faa fiort {oug
Parallelogrammet EFGH,

Conftrulion, 2ad ve rette Qinier EH, 5

BC Dlive fammenfoyede (2 Poft,) bed De retie
Qiniee EB, HC.

Demontltration, @ferfom BC et fige fan fior form G (cfter
Hyp.), og FG ev (34 Prop:) lige fan' ftor fom EH, faa er 0¢ (1Ax,)
BC (ige faa ftov fom EH, ~ %Da nu diffe famme Qinier BC, EH ¢re 097
faa Parallele (efter Hyp.), 0g be eve fammenfopede ved De rvotte Siniep
BE, CH, faa {fal ogfaa BE, CH vere lige ftore og Parallele ( eftec 33
Prop.) $Hoorfore EBCH ev et Parallelogram, fsin er ( 35 Frop.) lige
faa frort fom Det Parallelogram ABCD, thide ftaae begge paa famme
SrundLinie BC og imellem famme Parallel-@inier AH, BC, Qigeledes
¢v 0g EBCH fige faa ftovt fom Parallelogrammet EFGH , fordi e ftaae
begge paa famme Seunds Linie EH og imellem famme Parallel - injeg
AH, BG. §olgelig e det Parallelogram ABCD (1 Ax.) lige faa ftove
fom Parallelogrammet EFGH. uilfet vqr det, fom fEulbe bevifes.

et 37 Propofition,

Theorema.

De Trianglet, fors flade paa ecn ot den famme Grunds
Linie og imellers (amime Parallel-Linier, eve lige fFore.

Exempel. gad de Triangler ABC, DBC fiaae paa ‘
famme Srand-Linie BC og imellem famme Parallel - finjier = A B F

AD, BCs faa figer jeg, at Srianglen ABC ey lige faa fiox
fom Srianglen DBC, g ge faq i \M
Demonftration. Raar ven ginie AD |

prages lengeve ud til begge Sider hint imod E og

09
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og igiennem Den Punke B (v@fEes (31 Prop.) en vet Linie BE Parallel
med AC, og ligeledes igiennem den Punft C trefles en vet Linie CF Pa-
rallel med BD: faa eve EBCA og DBCF Parallelogrammer, fom (35
Prop.) eve lige ftore, fordi De flaae paa famme Grund-Linie BC og inels
fem famme Parallel-£iniev EF, BC. Men nu er Frianglen ABC haifs
parten af det Parallelogram EBCA, fom Deeled ved Toerelinien AB§
toe fice ftove Deele (34 Prop ); og Frianglen DBC ex Haifparten of
Parallelograramet DBCF, fom ligeledes Deeled ved Lver-Linien DC i toe
lige ftore Decle 5 hoorfore Trianglen ABC (7 Ax.) ¢ lige faa fiov fom
Srianglen DBC,  Hoilket var bet, fom fFulde bevifes,

Den 38 Propofition,

Theorema,

.

i

De Triangler, fom [Faae paa lige ffore Gramd: Linier of f
imellem {ammie Parallel-Linier, ere lige ftove. !
Exempel. fab be Srigngler ABC, DEF flage G A- D H i

paa lige fiore Grund-Linier BC, EF vg imeliem famme | :
Parallel-2inicr AD, BF: faq figer jeg, at Srignglen ABC i

¢r lige faa fior fom Trianglew DEF,

S B 8
Demonftration. spaar den inie AD G5B il

Drages ud paa beage Siver til H og G, og igiennem den Punkft B bl
ver Draget (31 Prop.) en vet Qinie BG Parallel med CA, 0g ligeledesd
igiennem F Dliver Drager en rvet Qinie FH Parallel med ED; faa faacer
man toe Paralle}ogrammer, nemlig: GBCA og DEFH,, fom ( 36 Prop.)
eve lige ftore , thi De ftaae begge paa lige ftore Grund - Linier BC, EF 0g

imellem famme Parallel-§iniev GH, BF.  Men Lrianglen ABC ex Half %
pavten of Parallelogrammet GBCA, thi Tvur+ Linien AB decler ( 34 "
Prop ) GBCA i toe fige flore Deele, og Trianglen DEF ¢r Halfparien *’

af Parallelogrammet DEFH, fordi $oer-Linien DF decler det i toe lige

flove ®eele : icfaa er Frianghn ABC (7 Ax.) lige fag ftor fom Lris

anglen DEF,  Huilfet var det, {am Fulbe bevifes. ' i
Den :
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oS

| @EII 39 Propofition,

Theorema,

Yiaae lige ffore Trianaler ere fatte paa een o dert e
Geund:Linie of paa eent og den famme Side, Oa ffaae d¢ ogr
faa imellem {amme Parallel-Sinies,

Exempel. 240 ABC, DBC vare lige flove Triangler,  A_ D
fom ftaae paa famme Grund - inie BC vg paa famme Side s :
faa figer jeg, at den vette Sinie AD ¢p Parallel med den rette QA
giig BC. o e
B c

Demon&ratlon. Deefortt nogen  negeer :
oetee, faa [ad (31 Prop.) igiennem Punkeen A drages en andett vee Linje
for Exempel : AE Parallel med BC.

Naar nu fra Punbeen E drages en et Linie EC, faa fFal Trians
glen ABC vere fige faa fior (31 Prop.) fom Srianglen EBC; thi de ftaae
begge paa famme Grund-Linie BC og imellem famme Parallel-Linier AE,
BC. Den den famme Sriangel ABC ¢x ogfaa (efter Hyp.) lige faa fior
forn Den Triangel DBC : Derfor Fulde ogfaa de Triangler DBCog EBC,
nemlig : den {torre og Den mindre vere lige ftore (x Ax.): hilfet Dog ifs
Ee fand vere mueligt (9 Ax.). §Folgelig ¢c AE iffe Parallel med BC,
Paa fanme Naade bevifes, at ingen af alle de vetee Linier, fom foruden AD
Drages igiennem den Punfe A, Fand vere Parallel med BC, og derfor
er Den rette Linie AD Parallel med Den vette Rinie BC,  Huilfet var def,
fom fEulde bevifes. ;

et 40 P'mpoﬁtioln;
. Theorema.

Lige ffore Teiangler, forr Fade paa lige fFote Grund  Lis
nict of paa famme Side, ftacer ogfas imellem famme Parallel-
Lintet, :
, ' Exems-
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Exempel. fad ABC, DCE sete lige fiove Tvis
angler, vg lad dem faae paa lige fiove @rund-Linier BC,

: AR > Y S aD
CE vg paa famme Side: faa figer jeg, at den vette Linie g
AD ¢r Parallel nied den vette Linic BE, { \’ \
B ' E

Demonitration. Bif nogen neate, at
AD ¢t Parallel med BE, faa laD igiennem den :

* Shuckt A (31 Prop.) Drages en anden vet Linie, for Exempel: AF Pa-
gallel med BE, Daar nu fra Punfien F drages en ver Linie FE, faa
fEal e riangler ABC, FCE (38 Prop.) ve ¢ fige fleve; thi de fraae
paa lige frore Grund-Lmier BC, CE og imullem famme Parallel € nier
AF,BE. en de Sriangle ABC, DCE ere ¢ efter Hyp. ) lige ftore.
Kolgetig (Fal (1 Ax,) De Srianaler DCE, FCE, nemlig den ftarre og
Den mindre vere lige fiore, hoilfet dog ev umueliat (9 Ax ). Derfore
er AF iffe Parallel med BE, Paa famme Naade bevifed , at ingen af
alle De rerte Rinier, fom foruden AD Drages igiennem den Punfe A, E:nd
poeve Parallel med BE; og Decfor er Da Den rette Lini¢ AD Parallel migd
pen vette Sinie BE,  Hilfet vav der, fom (Eulde bevifes,

et 41 Propofition,

Theorema.

Detrfot et Parallelogram oy en Triangel fFade paa famie
Grund-Linie og imellem famme Parallel-Linier; fan feal Paralle-
logrammet yere dobbele faa ftore fom Trianglen,

B
Exempel. 2ad Parallelogrammet ABCD og Sris 5
anglen EBC fiane paa famine Grund-Yinie BC og imellem
{amnie Paraliel-Rinier AE, BC: Saa figer jeg, af Paral-
lelogrammet ABCD ¢v Dobbelt faa flove fom Srianglen \
EBC. g TR

Demonltration. aar man draaer en ret Qinie fra A til C

toett igiennem Parallelogrammet, fua ¢r Svianglen ABC lige foa ?0\2
S om

kg C -~

R e
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fomn Teianglen EBC, thi de ftaae paa famme o
Grund-QinieBC, og imellem famme Parallel-8e A oA
niee AE, BC, Men Parallelogrammet ABCD / - /

¢c Dobbelt faa fort forn Den Sriangel ABC,

fordi Toer-Linien AC deeler ABCD i toe fige ftos

ve Deele (34 Prop.).  Huorfove det heele Pa- -4
rallelogram ABCD ¢t ogfaa Dobbelt faa frore

fom Svianglen EBC.  puilfet var det, fom fEulde bevifes.

Deht 42 Propofition.

Theorema,

O en given vet:Liner Vinkel ar beftrive et Parallelogram
faa ffore fom en given Triangel.

Exempel. 2ad ABC vere den givne Triangel

A F G
og D ben givne SBinfel : Her begivres, af man {Fal be- / "
fEvive of Parallelogram., fom er faq fiort fom Srianglen
ABC, i ¢n vef-Rinet Binkel, fom er faa fior fom den Wins / 3
. | g —

fel D

Conftruction, (1) @rianglens cene ide BC bliver Faaven i
toe lige ftove Oeele udi E (xo Prop.); (2) udi den Punfe E paa den
vette Linie CE affietees en Binkel CEF faa ffor fom Den givne Binkel
D (23 Prop.). (3) Sgiennemn den Punft A tvwkes en vet Linie AG Pa-
rallel med BC; ligeleded igiennem Den Punft C treeffes den vette Linie
1CG Parallel med EF (31 Prop,): Sga ec FECG et forlangte Paralle-
ogram.

Demonftration, Naar dee drages en vet Linie fra A ti(E,
faa har man toe Triangler ABE og ACE, fom eve lige ftore (33 Prop.),
fordi De ftaae paa lige ftove Grund-Linier BE, EC (efter Conflr, ) og is
mellim famme Parallel- finiec AG, BC. §elgelig ev Srianglen ABC
Dobbelt faa flov fom Trianglen AEC.  Fen Parallelogrammet FECG
¢¢ 0g Dobbelt faa frove fom Trianglen AEC (41 Prop.); thi D2 ftuae bege

. = Tge
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ge paa famme GrundLinie EC og imellem famme Parallel-Qinier AG,
EC, Dutfor er da (6 Ax.) Parallelogrammet FECG lise faa ftout
forn en gione Triangel ABC og har den Viukel CEF (efter Confir,)
lige faa fror formn Den givne vie-linede BVinfel D.  Hilket vay det, fom fFulbe
gigres.

e 43 Propofition,
Theorema.

Ndi ethvert Parallelogram ete Supplementerne ¢il 9¢ Paralle-
logrammer, fom eve omEring Tver:Linien, lige fFore.

Exempel. 24d ABCD were\ét Parallelogram, fyig & H D
Diameter effer Tver-inic ev AC; 2ad AEKH pg KGCF v \ i ,
ve Parallelogrammer , fom fiaae omfring Sver-%inien AC; & : ¥
nien lad EBGK og HKFD v@re Supplementerne (Fyloe- \j,

~c

Rumme) il forfibemeldte Parailelogrammer AEKH og
KGCF: Gaa figer jeg, at det Fylde-Rum EBGK ¢r lige 5 —¢
faa fiort fom det Fnlde-Rum HKFD,

Demontftration. @fterdi Soerinien AC ierer de tre Paral-
lelogrammer ABCD, AEKH , KGCF hver i fer udi toe lige ftore Deele
(34 Prop.), faa er den Sriangel ABC lige faa ftor fom Srianglen ADC,
Lrianglen AEK lige faa ftor fom Srianglen AHK , og Rrianglen KGC
fige faa ftor fom Erianglen KFC,  Hoorfore de toe Srianglt AEK,
KGC tilfammen ere lige faa fiore fom de toe Sriangler AHK, KEC (2
Ax.).  RNaar ny fra enhver of e fige flove Friangier ABC, ADC borttas
ges lige meget, nemlig: fra ABC bortraaes de toe Qriangler AEK, KGC,
0g fra ADC borttages de toe Qriangler AHK, KFC, faa cve te co.rblivende
Supplementer EBGK, HKFD lige ftore.  Syiffet var det, fom fFulde evifes,

Scholion ( AnmetEning.)

Naor inden for et Parallelogram ABCD antages en Pkt X i Tyer-Ritien AC
og igiennens famme Punft K drages wé} vefte Linier HG pg EF Parallele med Plarlal-
2 Cio=

e e meres

I

il
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lelogrammets Sider, nemlig: HG Parallel med AB elley
DC, g EF Parallel m¢d AD ¢lfer BC, fa deeled Derped Pam A H D
rallelogrammet ABCD i ¢ fir¢ Parallelogrammer AEKH,
EBGK, KGCF, 0g FKHD; hvoraf be toe AEKH, KGCF, E X .
igiennen hoilfe Sver-Linten AC gaacr, fafbeg Parallelogram-
mer , {oun ere omEring Soer-Litien s og de fue sorige EBGK
pg FKHD Faidig Supplementa ¢ller Fyloe-Rumme 6l detoe 3 — c
fovfic.

Dt 44 Propofition,

Problema,

Til en given ret Linie of { en givert tetdined Vinkel at ope
fette et Parallelogram fas fFort {om en given Triangel. :

Exempel. 2ab AB pave den givne vette veiteRis
fie, © den givee Sriangel og D den givne vet:Jinede Win
Fel: u fEal man til den vette Rinie AB g udi en Win-
Fel af lige Stoveelfe med den Binkel D opfwtte ¢t Paral-
lelogram, Dev ev lige faa fiovt fom den givie Triangel C.

Conftrudtion. » Man spfetter ' (42
Prop.) et Parallelogram BEFG, ber ev faa floet form den givne Srians
gl C og hav en CBinfel EBG af lige Stervelfe med den Binfe! D.

2 ®en gione Linie AB Bliver fat udi en lige Line med BE
abdrages hen imod H, 8 med BE, og FG

, 3 Fgiennem den %}u-nft A textfes AH Parallel med BG ¢lier EF
(31 Prop.). pet ’

4 Fra ven PunTe H drages en Soer-Linie igiennem B ud 6d, faa
at D¢ uddragne Linier FE og HB ftode fammen { den Punfe K.

4 Sgiennemn den Punft K drages en vet Linie KL Parallel med
EA ellec FH og De vette finier GB, HA drages ud tii Mog L. Saa
¢t ABML det fovfangte Parallelogram,

Pemon-
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Demontftration. ®et Parallelogram BEFG er (efter Conftr,)
faa ftove fom den Lriangel C; Det famme Parallelogram BEFG e ogy
faa (43 Prop.) lige faa fiort fom Det Parallelogram ABML. Derfore
¢t ABML (1 Ax.) foa frout fom Sriangln C.  Og efterfom den Binkel
ABM e faa fror fom Den Binkel GBE (15 Prop.), og den SBinfel GBE
et faa fror fom Den BVinkel D (efter Conflr,), faa eve (1 Ax.) de Vinkler
ABM og D fige flove.  SHoorfore il Den givne vette Qinie AB ¢r opfat det
Parallelogram ABML, fom ¢t fige faa frovt fom den gione riangef C,
og i en Binkd ABM of lige Stovvelfe med den gioneSBinkel D Huilfet
bar det, fom fFulde gigves.

Dent 45 Propofition.
Problema.

1101 ent given tetlined Vinkel at beftrive e¢ Parallelogram,
Oet ex faa ftore (O en given rvet:lined Figur,

Stavrelfe med E. / /

HiG B w

Exempel. b ABED vare den givie vets R F Lg
finebe Figur og E den givne SBinfel: Det begiwres, —n /i
ot giore of Parallelogram, fom et {aq fiort {om den G
set-dinede Figur ABCD, § ew vet-lined Binkel af lige
‘ D, A g i

Conftrution. 1 ®rag SoerLinien BD og gior (42 Prop.) et
Parallelogram FI faa ftort fom Trianglen ABD i en QBinkel IHE, fom et
faa ftor fom E.

2. il Den yette Linie LT og i en Chinfel LIK, formt e faa for fom
Qinlen E, oplettes (44 Prop.) et Parallelogram LIKG, fom et

foa frovt fom rianglen BDC.  Saa ¢v FHKG def forlangte Parallelo-
gram,

Demonftration; o Zriangel ABD et fige faa ffor fom Deg
Parallelogram FI (efter Conflr.), og den Sriangel BDC ¢r lige faa flor
fom Dot Parallelogram LK, 2Jitfaa eve (2 Ax.) De to¢ Sriangler fé%%

©

3
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BDC tilfammen fiae faa frore fom de toe Pa-
rallelogrammer FI, LK siffammen, et et,

S
: B {
Den heele retstinde Figur ABCD ey fige faa s E
fior fom et beele Parallelogram FK. g
efterdi inflen H udi Parallelogrammet FK =\ w1

er giort lige faa ftor fom Den givne Rinkel E 5
faa er Da Parallellelogrammet FK etter Fovs
{angende beffvevet.  Hilfet var det, fomiFulde gisres.

et 46 Propofition,

Problema,

Paa en given tec Linie ac beftrive en Qvadrat, :

C D
Exempel. ab AB ware den givne refte Sinie: Man
{Fal beffrive en Quadrat paa famme AB. El——"'F

Conftruction, Sra Punfeerne A og B ope
geifed paa AB toe Perpendicular - Qinjer AE og BD
(11 Prop.), og AE gieres (3 Prop,) faa fior fom o B
AB. ®Derneft drages igiennem Punkten C (31 Prop.)
en vet Sinie EF Parallel med AB, &aa ev ABFEden forlangte Qvadrat,

Demonttration. Gfeesfom SBinflerne EAB, ABF ere rette (efs
tev Conftr.), faa er (23 Prop.) AE Parallel medFB.  90en EF ep og Pa-
rallel med AB (efter Conftr,); §elgelig ev ABFE ot Parallelogram ,
og derfore ev ABlige faa for fom EF, 05 FB fua fior fomE A (34 Prop.).
Efterfom da EA e fige faa ftov fomt AB (efter Conftr.), faa ere pe fire
&ider EA, AB, BF, FE lige flove. ~ Qdermeere eve alle SBinkler i Pa-
rallelogrammet ABFE vette (efter Cor 29 Prop.); thi den Binfe( EAB
even et Binkel (efter Conflr.) : Folgelig er ABFE e Quadrat (30 Def)),
forn cv befEreven paa Den givne vette Linie AB.  Duilfer var det, fom fFulde

giores :
Dent
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- Dt 47 Propofition,

Theorema.

3 revrwinkelre Triangler ex Quadraten, fom bliver beftreven
paa denSide der facer imod den vecre Winkel, lige faa ffor fom
Qvadraterne, det blive befitevne pag d¢ Sider, fom indflusee
Oent vecte Vinkel.

G
Exempel. 845 ABC vave en ret-vinflet Tvian:
angel, fom Har en vot Binfel BAC: faa figer jog, af

H
/ \A/
Quadraten, {om befFrives paa den vette Yinie BC, er fige I
faa fior fom begge de Quadrater, dev DefErives paa BA, /4 k/
AC, BlI—7ovic

Conftru&ion. Paa den rette Linie BC
befErives(46 Prop.)enQvadrat BDEC,0g pasAB, DRt g
ACbeffrives de Qvadrater BG, CH.  Derneft
Drages igiennem Punften A (31 Prop.) en vet Linie AK Parallel med BD
¢liev med CE.  Endelig drager man de vette Linier AD og CF,

Demonftration, Sordi De toe rette Linier AG, AC eve faalideg
pragne til een og den famme Punfe A i den vette Liniz AB, at Binklerne
paa begge Sider , nemlig den Vinfel BAG og den Binkel BAC tilfams
men gisve toe vette Binkler ; (¢hi enfver af Dem er en vet Vinkel), faa
ev GA ilige Linie med AC (14 Prop.), faa at GA,AH giore tilfammen
en vef Linie CG.  Paa famme Maade Eand ogfaa bevifes at AB, AH
ere i en lige Rinie, faa at BAH ¢r en et finie.  Ridere or (10 Ax.)
Den Binkel DBC faa flor fom den CRinfel FBA, thi enhver of Dem ex
en vet CBinkel (30 Def.), L@y nu en Binkel ABC tif enver af dem 2
faa ev (2 Ax.) den heele CBinfel FBC lige faa ftor fom Den heele Rinkel
ABD,  Qbermeere ere de toe Sider FB, BC in Srianglen FCB lige faa
{tove fom de to¢ Sider AB, BD i Stianglen ADB, enboer Gide i faer faa
fiov fom en anden, nemlig FBer faa ftor fom BA., fordi De ere %ioeg af

; vadarg-
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QvadratenBG, og BC ¢t faa ftor fom BD, fordi
e cve Sider af Quadraten BDEC. Folgelig
¢t (4 Prop.) Srianglen FCB lige faa fior fom
Qrianglen ADB. g da nu Parallelogrammet
eller Qvadraten GB er Dobbelt faa ftov (41 Prop.)
fom $rianglen FCB, thi de fiaae paa famme
Srund Qinte FB og imellem famme Parallel-
Qiniec BF, CG og Parallelogrammet BLKD
er Dobbett faa ftore fom Trianglen ADB, thi ¢
ftaae paa famme GSrund«Limie BD og imellem
famme Parallel-8ininiec BD, AK: faa ev Qvadraten GB fige faa ftoe
(6 Ax.) fom Parallelogrammet BLKD. ~9aar de reree Linier AE, BI
bliv: dragne, faa Eaud paa jamme Maade bevifes, at-Qvadraten HC
er fige faa ftor fom Parallelogrammet CLKE, Fslgelig ece 0¢ toe Pa-
rallelogrammer BLKD , CLKE ilfa nmen, Det ev, den heele Qvadrat
BDEC, fom e bejereven paa den Side BC, fom flaaer imod sden retre
CBinfel BAC, lige fua fior (2 Ax.) fom D¢ toe Qvadrater GB, HC, font
ere befFreone paa D¢ toe ovvige Sider of Tvianglen ABC.  Huilket vag
pet, fom fEulde bevifes.

©eit 48 Propofition,

Theorema,

yaat Quadraten, fom bliver befEreven pad cent af Sidetse af
et Teianael e lige faa ffor fom Qvadraterne, fom blive befErevne
paa de gotige Sider af famme Triangel, {aa fTal den Vinkel, fous
indflucces af bemeldre toe gorige Sroer, vere en vet Winkel,

Exempel. 2 ABC vere en Sriangel, og lad D
dett Quadrat , fom beffrives paa BC, vwre lige faa fior
fom begge de Quadrater , der befErives paa de toe gvrige
Giver BA, AC.  Sna figer jeg, at Winklen BACer e A
yet Binfel.

Conftruction. $3aa AC opreifes uvaf c
PunktenA en Perpendicular-inieAD! 11 Prop.), :
fom giotes (3 Prop.) faa ftoc fom AB, Derneft dvages DC. Demons
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Demonftration, ®a ny AD ¢t foa fior fom BA (Confir.),
faa er og den Qvadrat, form beffrives paa AD, lige faa fior fom Qvadra-
ten, fom Deffuives paa BA, $eg den Qvadrat, fom beffrives paa AC,
til enboer af dem: Saa eve Qvadraterne, fom blive biffrevne paa AD,
AC, lige faa ftove (2 Ax.) fom Qvadraterne paaBA, AC, Dg da ny
Qvadraten paa DC ¢v fige faa ftor (47 Prop.) fom Qvadraterne paa
AD, AC, fotdi DAC ¢ en vet Binfe! (efter Confir,); og Qvadraten
paa BC ¢ (efter Hyp.) lige foa fior fom C%vadral:erne paa BA, AC:
faa ¢v Qvadraten paa DC. lige faa fior (1 Ax.) fom Qvadraten
paa BC. ~Nen naar Qvadrater ere fige fiore, faa ere ngfaa deves Si
Der lige flore (8 Ax.); Derfove ev &iden DC lige faa fiov fom Siben

BC, Gfterdi nu DA ev lige faa fior fom AB, og AC er ¢n felles Sive,

faa eve toe Siver DA, AC lige faa fiore fom toe Sider BA, AC, og
®rund-Linien DC e tilforn beviift at vere faa frov fom Grund - Linien
BC. $evof felger da, at Binflen DAC ¢ lige faa ftor (8 Prop.) fom
Rinflen BAC, Men nu ¢v DAC en vet Binkel (efter Confir.). Der:
fore ev og Binklen BAC en vet Binfel.  Hilfet var det, fom fFulde Hevifes.

5 | Eucli-
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W@c’n SEnben ;%vg.ﬁ@.

Definitiones (Sovflavinger,)

! $

i I hoete teesvinkele Parallelogram D e
! i ABCD (fom med et Ord Ealdes

enn Retangel) figes at veere be:

i fattet under toc vetre Linier DA, AB, fom
I , indflutee en vet Vinkel DAB, ’

] 2 7§ ethvoert Parallelogram ABCD blivet

ethvert af Oe Parallelogrammer, fom ere om* A w D

! gring ToerLinien, tillige med de toendeSup- I\ |4 7

plementer Ealdet en %mfdbage (Gno_ B | ;
mon); nemlig AEKH tiflige med BK, KD Faldes en | \ :

Binkelhage, vg ligeledes Faldes KFCG tillige med BK, KD B e e

e Binkelhage.

Dent 1 Propofition.
Theorema.

ﬁiﬂg . Derform det eve toe vetre Linier on eert af dewr bliver fEaas
i i

ten i faa mange Stykber, fom man bebager: faa {tal det rets
vinkelre Parallelogram eller dens Rectangel, fom er befarter undee
de roende verte finier vere lige faa {tor fom alle de Re&langler
tilfammen , der eve befattede under den w-ftaaene recre Linie og

o¢ adftullige Scykier af Oen fTaatne,

Exem-
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Exempel. 2ab dev dwre toe rette Binier, e ene
A, den aubenn BC; og lad BC blive fFaaven efter Bebag &
Qunfterne G, I: Gaa figer jeg, at den ReCungel, fom D_F H F
¢v Dbefaffet under Do tuende vette Rinier A og BC, er lige
faa fror fom be Rectangler filjammen, der eve befattede
under A vg BG; nndey A 0g GI; og under A og IC,

Conftrution. ®rag (eftet 1 Prop. f
1 Bog) fra Punteen B paa den vette Linie BC en
perpendicular-£ini¢ BD , fom gieves (3 Prop. 1) faa flov fom den Linie
A. Drag decneft (31, 1) igiennem Punfren D en vet Linie DE Paral-
Iel med BC og igiennem C en. vet Rinie CE Parallel ned DB pg ligeledes
igiennem G og I De rette Liniey GF , IH Parallel fued BD,

Demontftration. Re&anglen BE ¢ (13Ax.) lige faa fior fom
e ReCtangler BF, GH, IE tilfammen. Sen Reltanglen BE ey be-
fattet under A, BC, thi den er befactet (x Def, 2) under De vette Sinier
DB, BC, og DB e (efter Confir.) faa fior fom A ogReétanglen BF
er befattet under A, BG, thi den e befattet unter DB, BG, og DB ¢p
faa ftog fom A ;og ReStanglen GH er befateet under A, GI, thi den ev
befattet under G, GI, og FG e faa ftor (34. 1) fom DB, og felgelig
ogfaa fom A ; og ligeledes er den ReCtangel IE befattet under A, IC.
Kolgelig er Den Retangel - fom ev befattet under A 0g BC, lige faa ftor
fom D¢ Re&angler tilfammen , Dev ere befattede under A og BG; under
A 0g GI; og under A og IC.  Huilfet var det, fom Fulde bevifes.

Scholion (nmerkning.)

Naar tan multplicerer tyende Tal, foms for Exempel, 6 vg § med Hinande,
faa Oliver det udfonimende Tal 48 Faldet Redanglen elfer Producten of bemeldte
toende Tal.  Og naay man mulerplicerer ¢t Tal, fom for Exempel § med fig fely,
faa Bliver Det udfommende Tal 64 Ealdet Quadraten af det famme Tal 8. Hvade
fombelft nn Euclides Gevifer § denne Bogs 10 forfic Propofitioner vm Reétangler vg
Quadrater, fom cve giovdeaf vette Rinier, det famme Fand ogjaa Hentydes ogappliceres
paa Reétangler 0g Qvadrater af Sol, hyilfet e hosfoyede Exempler Eavligen ubdvife.

Wil man un er forft udi denne 1 Propofition i Steden jor Linierne BC og A
tage efter Bebag tvende Tal 9 0g 7 g multiplicere dem med hinanden, faa udkom-

mer 03, fum ev Re@anglen af e bemelote toende Tal; og devform man deeler det
: H2 "eene

= e
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eene of de famme al, for Exempel, 9 i hvad flags Deele man vil, fanfom 2, 3, 4,
og nian multiplicerer enhuer af diffe Deele med det andet heele Tal 7, {aa udfomrmer
sevaf tre Re@angler, neimlig 14,21, 28, boilfe tilfammen giote den Summa 63, fome
e lige fan fiox fom den forhen bemeldte Re@angel af de tvende fheele Tal 708 9.

Dt 2 Propofition.

Theorema,

Detform en vet Linie bliver faaten eftet Bebad : fag fHal
Oe Reltangler, fou eve befattede under den beele terte Linie og
Stykeerne devaf, vere tilfammen {aa Fore, {om den Quadrat, det:
beftrives af Oen beele vecce Linie.

"

Exempel. fab en ret inie AB pave fFaaven efs
fer Behag i Punften C: Jeg figer , at den Retangel ,
;om e befattet nnder AB, BC, fillige med den Re@tangel,
om er befattet undev AB, AC, er fige faa flor fom der_
Qvadrat, dev beffriveg of AB,

Conftruction. Beferio (46.1) paa AB  © et
¢n Qvadrat ABED, og Drag (31. 1) igiennem
Cen vet Linie CF Parallel med AD ¢ller med BE.

Demonftration. ®en Hete ReGtangel AE ¢t (13 Ax.) lige
faa ftov fom be Re&tangler BF, CD tilfammen,  Dken AE er Qvadra-

- ten af AB; og Reftanglen BF ¢v den, fom er befattet tnder AB, BC,

thi den ev befattet (x Def. 2) under EB, BC, af hoilfe EB ev lige faa ftoe
(30 Def. 1) fom AB; og Re&tanglen CD ¢t den, for e befattet undeg
AB, AC, thi AD ¢ lige faa fior fom AB.  [olgelig ev Den Reétangel,
form ev befattet under AB, AC, tillige med Den Reétangel, fows ¢v bes

fattet under AB, BC, lige faa fior fom Qvadraten af AB.  Hvilfet var def
fom (Eulde Devifes. ;

Scholion,

Naar tian decler ef Tal, for Exempel: 9 i faa niange flags Deele man vil,
fafom i 4,5, 98 man multiplicerer det heele Tal 9 med Declene 4, 5, foa uhfogmwf
o
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deraf toe Re@angler 36 vg 45, huilfe tilfamuen giove 815 Devjom nir det Heele Tal
med fig fely multipliceres, {aa faacs man ben Quadzat §1, Def ¢x fige fan megets
?om begge Redanglerne filfanmnmen.

i 3 Propofition,

~ Theorema.

Derfont e vet Linie bliver ftaaven eftet Bebad: fas fYal

OenReltangel, font et befarrer under den beele rerre Linie of et
af Stykerne, vere lie faa ffor fonm den Rectangel, der et be:
fattee under Seyklerne, tillige med Quadraten, fom befteives
paa Oet forft bemeldre Srykle,

Exempel, 24b den refte Rinie AB vove fFaaven eftee
Behag i €1 jeg figer, at ven Reclangel , fom ov befattet
nader ben beele Sinie AB og bet eone af Stpfferne AC,
e lige foa fior fom den Rectangel, der ev befattet undey
&tyfferne AC, CB, tilfige mwd Quadraten af Dot farfibe- :
-anelbte Styiie AC, F D ¥

Confirudtion, Beffriv (46. 1) paa AC en Qvadrat ACDE,
pg drag ED ud hen imed F. Derneft drages {31. 1) igietinemB ¢n 1ot
Linie BF Parallel med CD clier med AE.

Demonitration. Gfterdi den verte Linie AE ¢r lige faa ffor fomn
AC (30 Def. 1), faa ¢r Re€tanglen BE befattet under den' hecle Linie
AB 0g det &tyfEe AC; og fordi CD er faa fior for1 AC, faa er Relt-
anglen BD befattet under D¢ SwEfer AC, CB.  ®a nu den Redtan-

gel BE ¢v lige faa fiov (13 Ax.) fom Retanglen BD og Quadraten

AD titfammen, faa et Det Flare, at Den Reftangel, fom v belattet uns
bee AB og AC, et lige faa ftoc fom den Reétangel, Dev e Defattet uns
der AC og CB, tillige med Qvadraten af AC,  Hyilfet vav det, fom fEuls

e Bevifes.
H3 Scho-

il

i
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Scholion.

T Reaar man dceler et Tal, jomt for Exempel 7 i toe Decle, faafont 3, 4, faa ¢
Rectanglen (21) af bet heele Tal 7 og den eene of Declene 3 lige faa fior {omRedt=
anglen (12) af Deelene 3 0g 4 vg Quadraten (9) af den forfibemeldte Deel 3 til
fammentagne.

Dt 4 Propofition,

Theotema.

Detfom et tec Litie bliver fEaaren efter Bebag: faa {al
Qvadraten, fom beftrives paa den beele verce Linie, vave lige
faa fFor fom de Qvadrater, det beftrives pas Srytberne, tillige
1med toe Reangler, fom ete befacrede under Seykberne.

c
Exempel. 2d en vet Rinie AB vwre fFaaven efs £ ?
fer Behag i C: Jeg figer da, at Quadraten fom befFris
ves paa den Beele finie AB, er lige faa flor fom Qua-
draterne, per befErives paa Styfferne AC og CB, tillige
med toe Rectangler, fou eve hoer i fwr befattede under a
AC, CB. F H
D i), adg)

Conftrution. gnan befFeiser paa ABen
Quadrat ABED (46. 1) og drager Soer-Linien AE,  Fgiensem Punfs
ten C drager man (31. 1) en vet Linie CI Parallel med AD ¢ller med BE;

ligeleb};% ovager man igiennem G en vet Lini¢ FH Parallel med AB eller
med DE.

Demontftration. Eftecfom nu CI ev Parallel med BE, vg AE
faider paa dem , faa er (29. 1) Den udvendige Binfel CGA lige faa fro
fom Den indoendige BEA. Nen Binflen BEA er lige faa ftor (5. 1)
fom BAE, fordi Siden AB et (30 Def. 1) (ige faa fior fom BE; Felges
lig ev ogfaa WBinlen CGA flige faa fior fom Binklen BAE eller CAG:
g derfore e udi Srianglen ACG Siven AC fige faa fior fom @ige(t}

¥
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CG (6. x). Men nu e AC lige faa fior (34. 1) fom fin imodfatte Sis
De FG, og CG faa flor fom AF : Solgelig v 06 FG lige faa ftor (1 Ax.)

fom AF, og altfaa bav Parallelogrammet AFGC fire lige ftore Sider 3

g fordi ven Binfel FAC ev en vet Winkel (30 Def. 1), fag har bes
meldte Parallelogram AFGC pgfaa fire vette SBinfler” (Cor. 29. 1),
Deraf folger da, at AFGC er en Qvadrat.  Paa famme Maade bevis
fes ogfaa, at GIEH er en Qvadrat.  ltfaa er CF Qvadraten of det
©iyEfe AC, og HI Qvadraten of GH eller of det ©mEfe CB, thi CB
09 GHeve (34. 1) lige flove.  Qdgrmeere ere De toende ReCtangler DG,
GB befattede under Stpfferne AC, CB3 thi BG ev befatter under BC,
CG, 08 CG er lige faa fior fom AC, fordi FC et en Qvadrat: Og
Reétanglen DG ev befateee unver FG, GI, hvoraf FG er fige faa ftor
fom AC (34.1) 0g IG faa flor fom GH, det et , fom CB. Gfterfom nu
ABED, fom et Qvadraten af AB, ¢ lige foa ftor (13 Ax.) fom De toe
Qvadrater FC, HI tillige med de toe ReCtangler BG, GD, &aq ¢
Det Elart, at Qvadraten af ben heele Sinie AB ev lige foa fror fom Qva-
draterne af &iptferne AC, CB tillige med toe Reétangler, fom epe bes
fattcde undev famme Styfes AC, CB.  Hyilfet yar bet, fom fEulde bevifes.

Corollarium,

Hevaf er det Elart, at udi enhoer Qvadrat ABED de Parallelogram-

mer AFGC og GIEH, fom e omfring Tvers Linien AE, ere ogfaa
Quadrater,

Scholion.

Maar man deeler et Tal, fom for Exempel 5 i toe Decle 3,25 faa ¢r Quadra-
ten (25) af bet beele Tal s lige faa fior fom de toe Quadrater (9 g 4) af Deelene
3 13 2, tiflige med foe Reétangler (6 vg 6) af Declene 31 2. Ehi nagy man legger
b Zal 9, 4, 6 6 filfammen, {aa fager man higeledes 25,

oen
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©ent 5Propolfition,

Theorema.

e

Detfor et tec Linie bliver fEaaren | Seybeer of lige o e
lige Seovrelfe: faa fEal den Reftangel, foir er befatrer undet
Sitykkerne af u:lige Srervelle, tillige med Qvadraten af Oen vers
te Linie, fom er imellem Shigrings Puntrerne, vave fas ffoe
fom Qvadraten, det beftrives af den Dalve vetre Linie.

~ Exempel. % en ref Sinic AB pave (Faaven §
lige fiove Stytfer i C og i Stylfer af u-lige Storvelfet 5
D: Gaa figer jeg: at Reéanglen, fomr er befattet un- ‘\

B¢ B
1

der Stytterne af n-lige Stovvelje, nemlig: uubder d¢ t i

StyFfer AD, DB, tillige nied Quadraten af dem vette®iz gl N aor

nieDC, fom ligger imellom Stiwrings: PuntterneDogC, | N\ H

er lige fan fior fom Quadraten af den veffe finic AC, =

fom er Halvparten of AB.

Conftruction, Qv (46. 1) pas AC et Qvadrat AEFC,
0g drag Sver-Linien AF,  Fgiennert Punfren D drag (31. 1) en vet iz
ni¢ DL Parallel med AE efier CF, 09 igiennem K drag en vet Linie GKH
Parallel med AC ellee EF, 0g endelig igiennesn B drag en vef Rinie BH
Parallel med AE ¢lier CF.

; Demontftration, Supplementet CK et (efter 43. 1) lige faa
{toct fom Supplementet KE, $@g det Parallelogram Déti[ enboer af
dem : faa ev Det heele Parallelogram CG lige faa ftort fom def heele Pa-
rallclogram DE (2 Ax,). en ntee CG fige faa ftove fom Parallelo-
grammet Bl (36. 1), fordi den vette Linie AC er fige faa frov (efter
Hyp.) fom CB.” Golgelig ev og DE fige faa fior fom BI, og deviom CK
b foegges il enhoee af dem, faa et BKlige faa fior fom CK, DE tiffamimen.
! feeg iy IL € dem, faa eve BK, IL tilfammen faa fore fom CK, DE,
1L, og fordi Diffe tre eve tilfammen faa flove (13 Ax.), fom Den feele
Qvadrat AEFC, faa ¢ve ogfaa De toe BK, IL tiljammen faa ﬁoXEfggt

130N
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AEFC: Shen nu ¢r BK denReftangel, fom ¢r befattet undey AD, DB,
thi AD er lige faa flov fom DK, fordi DG et en Quadrat ( fier Cor, 4
Prop. 2); ligeledes er LI Qvadraten af DC (¢fter famme Coroll.); og
AEEFC ¢t Qvadraten af AC (¢fter Conflr,) : Folgelig er den Reétan-
gel, fom ¢t befatter under AD, DB, tillige med Qvadraten af DC lige
faa ftor fom Qvadraten af AC. Hyilfet var det, fom fEulde bevifes.

Scholion.

Bil man tage ef Tal, for Exempel: 14 og deele def i foe lige fiove Decle 70g
=, 0g i toe Oeele af u-lige Stovrelfe 3 vg 11, vg derneft fratfe den minbdfie af difje
fibfte Decle 3 fra den balve 7, faa af Differencen 4 {varer il den Linie DC, thi DC
ev vgfaa ForfFiallen imellem ACog AD.  Saa er Rectanglen (33) af de toe ulige Decle
3 og 11 tiflige med Quadraten (16) af den Semeldte Difference 4 lige faa ftoy fone
Quadraten (49) af ben balve Deel 7. ;

et 6 Propofition,
Theorema.

Detform en tet Linie bliver faaten udi toe lige ffote Deele,
ot bertil bliver udi lige Linie fayer en anden vec Linie: faa fEal
Oert Re&tangel, fom er befacrer under den vette Linie, fom e¢
fammenfac af den tilfgyede og den beele Linie, og den tilfgyede
9 intie , tillige med Qvadraten af den halve Linie vare lige faa
ffot fom Qvadraten af den tette Linie, fom er fammenfac af Oen
balve og tilfgyede Linie. *

Exempel. 2ab en wet Sinie AB bore ffaaren i ) b
toe lige fiove Deele i Punften C, vg lad en auden vet iz | @“‘/
nie BD pve foyet i fige Binie til famme AB: Gaa figer i~ 7 M
jeg, at den Retangel, fom er befattct under AD, DB, A

tillige mc_b Quadraten gi CB, ¢ lige faa {ior fom Quas
draten af CD. T

% Conftru-




(i

66 Den anden Bog

Conftruction. snan befFrivet paa CD
(efter 46, 1.) en Qvadrat CDFE og dragee 2 c _B_D

DE. Oemeft draged (3. 1) igiennem B en | Ll

ret Qini¢ BG Parallel med CE ellet med DF og ¥ 1w o M.
igiennem H en tet Qinie MHK Parallel med AD /0

eller med EF og igiennem A en vet Qinie AK g, o
Parallel med CE cller mied DF, e <%

Demonttration, ftecfom nu AC et fige faa fiot fotts CB (efs
tee Hyp.), faa ¢ og Reftanglen AL fige faa ftor fom Reftanglen CH

- (eftev 36. 1). Men CH e (efter 43. 1) lige faa flov fom HF: Felge

lig ev og AL lige faa ftor fom HE. Derfom nu CM (egges tif enbver af
dem: faa ev Den beele Reltangel AM lige faa fior fom Winkelhagen
(Gnomon) NPO, £@gLG til begge, faa ¢er Rectanglen AM tillige med
LG lige faa ftor fom RBinkelhagen NPO og LG tilfamumen, og efterdi

vadraten CDFE ¢ faa fiov (13 Ax ) fom QBinfelhagen NPO og LG
tilfammen, faa er Re¢tanglen AM tillige med LG lige faa fior fom Qua-
draten CDFE. en nu ev Reftanglen AM den fom ev befattet under
AD, DB, thi DM ¢ fige faa ftor fom DB, fordi BM er en Qvadrat
(Cor. 4 Prop.2); 0g LG er Qvadraten af CB (efier famme Coroll )3 og
CDFE ¢v Qvadraten af CD (efter Conftr.): Feigelig e den Reltan-
gel, fom ev befattet under AD, DB, tillige med Qvadraten af CB fige
faa ftov fom Qvadraten of CD.  Hyilfet var det, fom Fulde bevifes.

Scholion,

Derforr smtan decler ef Tal, for Exempel 8 i foe¢ Tige fiore Deele 4 vg 4, vg
Teagey £il famme Tal § et andet Tal 3, fom tilfammen giove 11, Saa ¢r Redtan-
glen (33) of det heele al 11 og det tillagde Tal 3, tillige med Quadraten (16) of
den halve Deel 4 lige fan fior fom Quadraten 49 af det Tal 7, fom ¢ Summen of
den balve Deel 4 0g bes tillagde Tal 3.

Den
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- O 7 Propofition,

Theorema,

Detforn ent et Linie bliver fPaaren efcet Bebaw, fag ftal

Qvadraten af Den beele verte Linie cillige med Qvadraten af et af

dens Stykler vave lige faa ffor, fom toe Reftangler, fom etre
hoer for fig befactede under den beele vette Linie og bemeldee
Seykbe, tillige med Quadraten af det ander Seyke.

Exempel. ad en vet Sinie AB bave fFaaven of
fer Bebag udi C: Saa figer jeg, at Quadraterne, oy E__ N D
blive befErevue af AB vg BC, ere tilfammen lige fan ftove 1
fom to¢ReGangler, fom eve huer for fig befattede under
AB, BC, tillige med Quadraten gf CA,

. ¥ H
Conftru&ion. Beferip Cefter 46. 1) &

paa AB enQvadrat ABED, og drag BD, %, <L A

giennem C drag (31. 1) en vet Linie CGN Pa-

rallel med BE eller AD, og igieniem G Drag ligefeded en vet Sinie FGH

Parallel med BA elier ED.

Demonftration, g eABED (13 Ax.) fige faa fioe fom EC,
" CH, HN filfammen, og Derfom man legger FC til dem , faa ¢eve ABED
og FC (2 Ax.) tilfammen lige faa fiore fom EC, FC, GH, HN, ellet
fom EC, FA, HN, thi FC, CH ¢re (13 Ax.) tilfammen faa-fiore fom
FA. ©a nu ABED et Qvadraten af AB (efter Confir,); og FC et
Qvadraten af BC (Cor. 4 Prop,2); og De tvoende Reftangler EC, FA
eve befattede under AB, BC, (thi EC ev befattet under EB, BC, og EB
e faa ftor foms AB, fordi ABED er en Qvadrat, og FA v befatcet uns
per AB, BF, 0g BF et faa ftor fom BC, fordi FC er enQvadrat): og e
oelig NH ev Qvadraten af AC (Cor. 4 Prop. 2): &aa er Det Elate, at
vadraterne af AB, BC ete tilfammen faa ftore fom toe Retangler,
der ceve befattede under AB, BC, tiflige med Qvadraten of AC. il

fet vav def, fom fEulbe bevifes,
%3 Scho-

Y
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N

Scholion,

Naar man deeler ¢t Tal, for Exempel: 5 i toe Decle 3 08 2. Saa ere Qua-
draterne (25 0g 9) af det heele Tal 5 og den eene of Declene 3 tilfamnten faa fios
ve foin toe Retangler (15 g 15) af det heele Tal 5 og bemeldte Deel 3, tillige med Qua-
draten (4) af den auden Deel 25 thi 25 vg 9 tilfammen giove lige faa meget fom
15, I5 0§ 4

©ent 8 Propofition,

Theorema,

Derfont en vet' Linie bliver Faaren eftet Bebag: faa ftal
den Re&angel, form er befattet under den beele vecte Linie og
eet af dens Stytter, five gange cagen tillige med Qvadraten gf
det ander Stykke vere lige fua for fom Qvadraten af Oen tvette
L inie , fom er fammenfac af Oen beele vetre Linie o dens farf
bemeldre Seykte.

Exempel. ab ¢n vet finie AR vere fFaaven of A ol B
tor Bebag i C: faa figer jeg, af den Re&angel , fom er PaC 4
befattet under AB, BC, fire gange tagen, tillige med G H
Quadraten af AC ¢r {aa fior fom Quadraten, der bliver ( 3 Q*)
befFrenen paa AB, BC, fom paa een Qinie. I 1V T/
- . 1\1.\—//"‘
Conftruction. $yvag AB lengere ud

Ben imod D, og gisy (¢fter 3. 1) BD faa fiov fom ¢ NTOL ¥
BC. Paa AD beffriv (46.1) en Qvadrat AEFD

og drag DE, Sgiennem B og C drag (31, 1) BO og CN Parallel med
AE clier med DF; og igiennems Q og V drag GQH og IVK Parallel
med AD eller med EF,

Demon{tration. &ftecfom CB og BD exe lige fiore , og PQ ex
fige faa ftov (efter 34. 1) fom CB, og QH ¢t fan ftor fomBD, faa ere og
PQ og QH fige fove. AF famme Aurfag ev og VR og RK fige fiove.
Oy ¢ftecfoms CB ¢v faa ftov fom BD, og PQ faa fror fom QH; ﬁzac er

efter
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(cfter 36, 1) Reftanglen CQ_lige faa fior fom Reltanglen BH, og
ReQanglen PR faa flor fom Rectanglen QK. IMen CQ ex (efter 43, 1)
lige faa fior fom QK, thi de ¢ve Supplementerne i Parallelogrammet
CK, $olgelig er ogfaa BH lige faa ftor fom PR, og e fire Rectangler
' CQ, BH, PR, QK er¢ lige fiove, og altfaa ¢ve De tiffammen five gange
faa fiore fom CQ. _ :

Sremdecles, fordi BH, PR ere Qvadrater (¢fter Cor, 4. 2) 0g lige
ftove (efeer Det, fom tifforn bley beviift), faa ere ogfaa deres Sider BQ,
QR lige fiove: §olgelig ere vgfaa CP, PV [ige ftove (34. 1). Men VR
ev ogfaa lige faa for fom RK (fom tiffovn ev beviift).  Altfaa eve Reét-
anglerne AP, GV (efter 36. 1) og ligeleded VO, RF lige flove.  Efters
fom da GV e (efter 43. 1) lige faa fior fom VO; thi De ere Supple-
menterne { Parallelogrammet GO : &aa ¢er og AP lige faa fior fom
RF, 0g altfaa eve D¢ fire Re&tangler AP, GV, VO, RF lige ftore med
hinanden og folgelig tilffammen five gange faa ftore fom AP,

Men tilforn blew beviift, at de fiveReétangler CQ, BH, PR, QK
¢re five gange faa frore fom CQ.  Folgelig ex Binkelbagen LSTM, fom
et famtnenfar af bemeldte otte Rectangler, fire gange faa ftov fom Re&t-
anglen AQ, og altfaa er Reétanglen AQ five gange tagen lige faa ftor
- fom Binfelhagen LSTM,  en AQ er berattet under AB, BD; thi BQ
et lige faa fior fom BD, fordi BH ¢r en Qvadrat, Folgelig (Fal den
Reétangel, fom ¢ befattet under AB, BD, five gange tagen vere lige
faa fior fom Binfethagen LSTM.  Altfaa, naarIN, fom ev Qvadraten
of AC, Iwgges til enbver of dem, faa er Re€tanglen under AB, BD,
fire gange tagen, tillige med Qvadraten af AC lige faa ftor, fom den
Gnomon cller Binfelhage LSTM tillige med IN.  Men nu ev Vinkels
hagen LSTM tillige med IN (13 Ax.) lige faa flor fom Qvadraten
AEFD, fom er beffreven paa AD: ltfaa et Re&tanglen, fom er befats
tet under AB, BD clier unver AB, BC, (thi BD, BC ere lige ftore), fire
gange tagen, tllige med Qvadraten af AC fige faa ftov fom Qvadraten
of AD,  Hvilfet vav det, form fulde bevifes.

Scholion.
Dl et Tal, for Exempel 6, i toc Decle, 4, 23 taar inRedtanglen 12, fo
ubformmer af et hecle Sal 6 og den eene of Declene 2 med hinanden multiplicerede,
(53
53 _tages

R ek
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tages five gange, faa e et udbommende Tal 48, tillige med Quadraten 16'af pent
anden Deel 4 Tige faa fior font Quadraten 64 af det Tal 8, {um ¢v Summen of et
Becle Tal 6 vg den ferft beneldee Deel 2,

e 9 Propofition,

- Theorema.

Devfon et ter Linie bliver ftaaren § Scyblet of lige o us
lige Seevrelfe: f{aa (Bal Quadraterne, fom beftrives pas e Sty
fer, fom ere af u-dige Storrelfe, veve dOobbele {as ffore fom
Quadraterne, Oet beftrives pas den balve vette Linie, og paa
den vette Linie  fom ligger imellem Sticrings Puntrerne.

Exempel. 2ab en vef inie AB yore fEaavenilis ;
ge fiove Styfter udi C, vg i Styfter af u-lige Stovrelfe F
i D¢ faa figer jeg , at Quadraterne af AD, DB ¢r¢ filfans
e Dobbelt faa flore fom Quadraterne af BC, CD. \
A HiC B

Conftruttion. Drag (efter 11. 1.) fra
C paa AB ¢n Perpendicular - £ini¢ CE, og giov CE faa fior fom AC
elier CB og drag EA, EB. Jgiennem D drag DF Parallel t1¢d CE og
igisnnemn F drag FG Parallel med AC (31. 1) og drag FB.

Demontftration. &fterfom nuCE e lige faa ftor form CB, faa ec
(¢feer 5.1) Binklen CEB lige faa ftov fom CBE ; 0g efterdi ECB ev en vet Vit
fef, faa ere D¢ ovrige CEB, CBE filfammen faa ftove fom en vet Binkel
(efter 32, 1) 0g De eve lige ffove: Felgelig ev enhver af dem Halfparten af
en vet Rinfel.  Af famme Aavfag ev ogfaa enbhoer af Vinflerne CEA,
CAE Halfpavten af en vet Binkel, Derfove ev den heele Winfel AEB
en vee Binkel,  Og fordi GEF ¢ Halfparten af en rvet Vinkel og FGE
ev en vet CRintel, thi den ev (efter 29. 1) lige faa ffor fom den indvendige og
modfatte ACE, faa {fal og den svvige EFG veere Halfparten af en vee
Rinkel,  Altfaa e Winklen GEF [ige faa ftov fom EFG.  Felgelig ev
ogfoa Siden EG lige faa flor (efter 6. 1) fom GF,  Fordi fce(ggbegles

' inflen
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SBinklen DAF ¢t Dalfparten of en vet Binfel, og ADF er en vet Rine
Fel, fordi den er lige faa fror efter 29. 1) fom Den inDyendige og modfatte
ACE, faa ¢t 0§ AFD Halfparten af en vet Binkel.  Derfore er Bins
Elen DAF Iz'gre fa% Am fom AFD, og felgelig et Siden FD (efter 6. 1)
fige faa fior fom DA, J

: r@fgtbi nu CE ¢z lige faa fior fom CB (efter Conflr.), faa ¢v og
Qvadraten of CE lige faa fiov fom Qvadraten of CB. Selgelig eve
Qvadraterne af CE og CB dobbelt faa ftore fom Qvadraten af CB,
Inen Qvadraten, forn befirives paa EB, ev (efter 47. 1) lige faa fior fom
Qvadraterne af CE 0g CB.  Derfore ¢v 0 Qvadraten af EB pobelt
faa ftor fom Qvadraten af CB, ordi nu fremdeeles EG et lige faa flor
fom GF, (fom tilforn er beviift), faa ev Qvadraten af EG lige faa flov
fom Qvadraten af GF: g detfore ere Qvadraterne af EG, GF tifs
fommen Dobbelt faa ftove fom Qvadraten af FG. 9Men Qvadraten,
fom befrives of EF, ¢v lige faa fior (efter 47, 1) fom Qvadraterne af
EG, GF filfammen: Felgelig er Qvadraten af EF dobbelt faa frov fom
Quadraten af FG: Dunnuer FG iige faa for fom CD (efter 34.1), Fole
gelig ev Quadraten of EF dobbelt faa ftor fom Qvadraten af CD. Da
mu ligeledes Qvadraten af EB er dobbelt faa fior fom Qvadraten af CB,
(fom tifforn ev beviift): faa ere Qvadraterne af EB, EF pobbelt faa ftos
1e fom Qvadraterne of BC, CD. Men Qvadraten of FB ¢p lige faa
ftor (efter 47, 1) fom Qvadraterne af EB, EF, fordi FEB ¢y en ret CRine
Fel (fom tilforn v beviift) ; Folaelig ev Qvadraten af EB dobbelt faa ftot
fom Qvadraterne af BC, CD, 9en Qvadraterne af D, DB ere (47.1)
fige faa ftore fom Qvadraten of EB, fordi Binflen FDB er on vot Bins
Pel: Selgelig eve Qvadraterne af FD, DB Dobbelt faa ftore fom Qva-
draterne af BC, CD, Ren nu er FD lige faa fior fom AD (fom tilforn
blev beviift) ; hoorfore Qvadraterne af AD, DB ere tilfammen dobbelt
foa ftove fom Qvadraterne af BC, CD.  Huiffet var def, fom Fulde bevifes.

Scholion,

: Devfom man deeler et Tal, for Exempel: 14 i toe fige fove Deele 7 06 7, 0§
i toe Deele af u-lige Storvelfe, {aafom: 5 vg 9, vg man traffer fra den fiovfie Deel
9 den halve Decl 7, {aa at Differencen 2 foaver til den meliemfle Rinie DC: faa ere
25 08 81 Quadraterne af d¢ toe 1-lige Decle 5 vg 9, 0g Ddiffe gisre tilfammen 106.
Sremiceles er 4 Quadraten af den balve Deel 7, og 4 ¢ Quadraten gf Differencen 2,
98 biffe fue gisve tilfammen 53, fon ev i%uns Halvdeclen of 106. @cn

;A'}“
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| - ©en 10 Propofition,

- Theorema.

Detfom en ter Linie bliver fEaaven § toe lige Fore Decle,
ot deeeil bliver t lige Linie fac en anden tetLinie: {aa fEal Qva-
draten af den vetee Linie, fom et fammenfac af den beele og tils
feyede, o Qvadraten af den tilfgyede verre Linie wvare tilfam:
sien Dobbelt fag ffore fom Qvadraten af den balve verre Linie
og Qvadraten af Oen vecee Linte, fom ex famimenfac af den balve
og til{gyede. , g

Exempel. €ad en vet Qinic AB vave {Faavenitoe s E
fige fiove Deele i C, vg lad en anden vet Linie BD blive N
fat-i lige finie med AB: Saa figer jeg, af Quadraterne ¢
af AD, DB ere tiljammen Dobbelt faa fove fom Quadra- A - D
terne af AC, CD. \
G

Conftrution. Drag (efter 11. 1) fra C paa AB en Perpen-
dicular-Rini¢ CE og gier CE faa ftov fom AC eller CB, og drag AE, EB,
Kgiennem E drag (31. 1) EF Parallel med AD og igiennem D dragDF
Parallel med EC. Ojg fordi en vet Qinie EF falder paa toe Parallel-§is
nien CE, DF, faa ere De indvendige Binkler CEF, EFD faa fiore(29.1)
fom toe vette Winkler : Folgelig ere WinElerne BEEF,EFD tilfammen mindre
end toe vette Binklee. Derfore (Eal(1x Ax.) De toe vette Linier EB, FD
omfider ftode fammen, naar D¢ blive immerfort uddragne. Lad dem
altfaa blive uddvagne, indtif de ftode famumen i Punkten G og drag AG,

Demonftration. Sordi nu AC et lige faa fior fom CE, faa ex
Binklen AEC faa ftor (5. 1) fom EAC; da nu ACE et en vet CBinfel:
faa cr enhoer of Binklerne AEC, EAC (32. 1) Halfparten af en ret
CRinfel.  Af famme Aarfag ev enbhver af Winkerne CEB, EBC Halfpars
ten af en vet Binkel: Folgelig ev AEB en vet Winkel. - Og fordi EBC
ev Halfpavten of en vet BVinkel, faa ec og DBG (x5, 1) Halfparten af
en vot CBinkel; YRen BDG ¢v ¢n vet SBinkel (29. 1), thi Den ey lige 'gaa

. or
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ftor fom Bepel - Binklen DCE,  Og altfaa ex den svrige DGB ogfaa
Halfparten af en vee Binfel, folgelig e Linklen DBG lige faa ftor fom
DGB: Hvorfore Siven BD ev (6. 1) lige faa ftov fom Siden GD. Fors
vi frembeeles Winklen EGF ev Halfparcen af en vet Binkel, og EFG er
en vet Binkel, thi den er (34. 1) lige faa ftor form Den imedfatte Winfel
ECD, faa ¢ og FEG Haifparten of en vet Binfel, Folgelig er NWine
%Ien EGF Elige faa flor fom FEG, og detfor-ev (6. 1) Siden GF [ige faa
ot for EE.

Sotdi nu AC og CE ere lige fiove (efter Conflr.), faa e ogfaa
Quadraten af AC lige foa fov fors Qvadraten af CE. Golgelig ere
Qvadraterne, fom beffrives of AC, CE, tilfammen Dobbelt faa ftore
fom Qvadraten af AC. -~ Men Qvadraten af AE er lige faa ftov (47. 1)
fom Qvadraterne af AC, CE, $olgelig ev Qvadraten af AE dobbelt
faa fior fom Qvadraten of AC. Fordi frembdeeles GF er fige faa floe
fom EF, faa er og Qvadraten af GF lige faa ftor fom Qvadraten of
EF, §olgelig ere Qvadraterne of GF, EF dobbelt faa ffore fom Qva-
draten of EF.  ®anu Qvadraten af EG et lige faa fior (47. 1) jom
Qvadraterne of GF, EF. &aqa er 0g Qvadraten af EG dobbelt faa
ftor fom Qvadraten af EF, det ¢¢, af CD, fordi EF og CD ere lige fiore
(34. 1). 9en tilforn blev beviift, at Qvadraten af AE ¢r dobbelt faa
fior fom Qvadraten of AC, Gslgelig cve Qvadraterne, fom befFrives
of AE, EG, tilfammen dobbelt faa ftore fom Qvadraterne af AC, CD,
Da nu Qvadraten af AG er (47. 1) lige faa for fom Qvadraterne of
. AE, EG; Xhi Rinflen AEB eller AEG et en ret Qinfel, fom tilforn
bleo beviift: faa ev ogfaa Qvadraten af AG dobbelt faa ftor fom Qva-
draterne of AC, CD., $Ren Qvadraterne of AD, DG eve tilfammen
faa flore (47. 1) fom Qvadraten af AG:  Folgelig ere Qvadraterne af
AD, DG, bet ¢r, Qvadraterne af AD, DB (th DG et lige faa for fom

DB) tiffamtmnen dobbelt fag fove fom Qvadraterne of AC, CD,  SHyilfet
vav bet, fom [Eulde Devifes.

Scholion,

Deel ¢f Tal, foy Exempel : 101 toe lige fiove Deele 5 08 5 5 0g loeg fil det farmme Tal
10¢t andet Tal, for Exempel: 3, fom giey tilfammen 13, og lwg til den Halve Deel 5 det
famme Sal'3, jom gier tilfammen 8, faa eve Quadraterne 169 g 9 af de Sal 1304 3, #il-
{amumen dobbelt faa fiove fom Qadraterne ,%5 08 64 af de Tal 5 0g 8. @en
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eit 1T Propofition.

Problema.

At ficre en given ter Linie faaledes, at denReStangel, fom
et befatrer under Oen beele verce Linie of st af Stykberne, blis
et éége fas ftor fom Quadraten, fom beftvives af det ander
Sykke.

G E
Exempel. 24 AB veere e given vef Qinie: San "
{¥al fFiere AB {aaledes, at ReGanglen under den Beele B H y
Yinie AB vg cof af StyFferne bliver lige fan flov fom Qua« i
draten of det andet Styfke. \
z E
Conftru&tion, g befFriver paa AB
(46. 1) enQvadrat ABLC og deeler AC(10. 1) s c

i toe fige fiove Deele i E og drager EB.  Dere

neft forfenges CA tif Fog EF gioves (31. 1) faa fior fom EB.  Gnbes
lig beffrives (46, 1) paa AF en Qvadrat AFGH og GH drages fengere
ud il K. Seg figer da, at AB ev bleven faaledes {Faaven i H, at Re&t-
anglen under AB, BH ev lige faa ftov fom Qvadraten af AH,

Demonftration. Efterfom AC er Faaren i toe lige ftore Decle
udi Punkten E og til famme ex bleven fat i lige Sinie en anbden ret Linde
AF: &aa er (6. 2) Retanglen under CF, FA tillige med Qvadraten
af AE fige faa fiov fom Qvadraten of EF, SNen nu e EF fige faa
for fom EB.  Folgelig ev ReCtanglen under CF, FA tillige med Qva-
draten of EA fige faa fior fom Qvadraten of EB. ®a nu Qvadra-
terne of EA, AB eve (47. 1) lige faa fiore fom Qvadraten aof EB, faa
¢t Re€tanglen under CF, FA ullige med Qvadraten of EA lige faa fior
fom Qvadraterne of EA, AB.  Derfom nu Qvadraten of EA, fom de °
have tiifelles, treffes fra dam; faa ev Re&anglen, fom ev befattet tns
der CF, FA, fige faa for fomm Qvadraten af AB, SRen Reétanglen FK
o befastet under CF, FA, thi FG ¢v lige faa fior fom FA, fordi AFGH

o
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¢t en Qvadrat; og AL er Qvadraten of AB: Folgelig er Rectanglen
FK fige faa ftor fom Qvadraten AL, Derfots nu Der fwiles Stytfe
AK tages fra enboer af demi: Saa er FH lige faa for fom HL.  $Nen
FHer Qvadraten af AH, og HL ev ben Rectangel, fom e befattet uns
Der AB, BH;; thi AB ¢v lige faa ftor forn BL,  §olgelig ¢r Rectanglen
under AB, BH lige faa ftoc fom Qvadraten of AH,

ftfaa er Den givne ette Linie ABfualedes (Faaven § H, at Reél-
anglen under den feele vetee Linie AB og det eene af StyEferne BH v
faa ftor fom Qvadraten of Det andet &b HA.  Dvilfet var pet, fom
fFulbe giares.

Denr 12 Propofition.

Theorema,

Udi Stuntp-vintlede Triangler et Qvadraten af den Sibde,
forts [faaer imod den Fumper Vinkel, faa megec fEgrre end Qva-
draterne af ¢ Sidetr, fom indflucee famme fumpet Vinkel, fom
toe Rectangler, der eve boer for fig befarrede under cen of S
Oerne, fom eve omtring den fumper Vinkel, (nemlig under den
Side, paa byilfen, naae den er uddragen, Perpendicular-g ipjep
falder) og dest verre Linie, fom er uden for Trianglen, og ligs
ger inellem den ffumper Vinkel og Perpendicular-Linien,

Exempel, 2ad ABC viere en Stumyp-vinflet Triz
angel, fom Har en fumpet Minkel BAC, vg lad CA blive
Dragen ud Hen dnwd D og jra Punfien B lad en Perpen-
dicular - £inie BD falde ned pag CD: Saa figer jeg, af
Qvadraten af BC ¢v faa meget fiovre end Quadraterne
af CA, AB, fom foe Rectangler, Dev ¢ve hoer for fig bes
fattede wndsy CA, AD.

Demonftration. @fesfom CD e fFaas
ven efter Bebag | A, faa @ (4. 2) Qvadraten of CD fige'faa flor fon
Qvadraterne af CA, AD, tillige med toe Re€tangler, fom ere hoer for
fig befattede undey Ca, AD. @gfem nu Qvadraten of BD (egges til
2 Dem,
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dem, faa eve Qvadraterne of CD, BD lige faa
ftove fom Qvadraterne af CA, AD, BD, tillige
med.toe Redtangler, fom eve befattede under CA,
AD. Da nuQvadraten af BC ¢r (47. 1) lige

faa ftor fom Qvadraterne af CD, BD, thi BDC

ev en vet Winkel; Og Qvadraten af AB ev fige
faa fior fom Qvadraterne of AD, BD: @aa
¢t Qvadraten af BC fige fag fior fom Qvadra-
terne of CA, AB tillige med toe Reltangler,
forn eve befatteds under CA, AD: Yitfaa et Qvadraten af BC faa. mes
get fiorre end Qvadraterne af CA, AB, fom to2 Reétangler, der; ere
befattede under CA, AD,  Huilfet var det, fom fFuloe bevifes,

@en 13 Propofition,

Theorema.

3 Spitsvinkelee Triangler er Quadraten af den Side, forr-
ffager imod en fpits Vinkel, {aa meger mindre end Qvadraterne,
Ocr beftrives af 0e Sider, der indilucte famme fpige Vinkel,
fom toe Rectangler, det ere befattede under een af Sidetne, fom
ere omfring den fpite Vinkel, (nemlig under den, paa byilken
Perpendicular-£ inien falder) o den vetre Linie, fom ligger ins
%p go[c Trianglen imeliem Perpendicular- Linien og den (pige

inkel.

Exempel. fad ABC save en Gpits-vinklet Sri- A
angel, forn Bav en foits Winfel CBA, vg fra A lad en :
Perpendicular-ini¢ AD {alde ned paa CB (12. 1) faa
figer jeg ,-at Quadraten af AC ¢r faa wicget mindre end
Quadraterne af CB, BA, fom toc ReQangler, der ¢re
befattede nindey CB, BD.

Demonttration, GferfomBCer Fags
ven cfter Behag udi D, faa eve (7. 2) Qvadraterne
af CB, BD faa flote fom to¢ ReCtangler, dev eve befattede undey CB, BD,

i tillige
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tillige med Qvadraten af CD.  Derfom nu Qvadraten of DA [wgges
tif Dgem: fa(%re Qvadraterne af CB, BD, DA {aa fiore fom toeReétan-
gler under CB, BD, tillige med Qvadraterne af CD, DA, g nu
Qvadraterne af BD, DA ere lige faa fiore (47. 1) fom Qvadraten af
AB, fordi QinElen ADB er en vet QRinfel, 0g Qvadraterne af CD,DA
ere fige faa flove fom Qvadraten af AC: &aa er¢ Qvadraterne of
CB, BA lige faa ftove fom Qvadraten af AC tillige med foe Retangler,
fom eve Defattede under CB, BD.  ltfoa ev Qvadraten af AC fag mes
get mindre end Qvadraterne af CB, BA, fom toe Reétangler, der ere
befactede under CB, BD,  Huilfet var det, fom fEulde Bevifes.

©eit 14 Propofition.
Problema,

Yt beftrive en Qvadrat, fom ¢t faa fFor fom en given e i
ne¢d Figur,

Fxempel. 2ad A vave ben givne vef - linede Fi- @ : 5
gur: SRan fal giove en Quadrat, fom ev fag fior {omA. K—‘ \
B
Conftruction. man befrviver (45, 1) ¥
et vetsvinfelt Parallelogram BD, fom ev faa ¢ D
ftore fom A, Devfom nu BE er lige faa fioc
forn ED, faa har man eftec Govlangende beffvepen en Qvadrat BD, fom
er faq fiov forn A : Men derfom BE ey et af famme Sterreife fom ED, faa et
cen of Dem ftorte.  Labnu BE vere den flovre 0g Drag Den lengere ud hen
imod K.cg giev EF foa fior fom ED (3. 1)  Derneft deeles BF i toe liz
ge frove Deele i G og of SNivdelpuntten G udi Langden GB-¢lley GF
beftrives en haly Civkel BHF ¢ 3 Poft.), Endelig drages DE fengere 1)
ben i H, og fea G tit H drages en vet Sinie GH, '

K2 Demon-
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Demonftration. Cfterfom nu denvette
Linie BE er Declet i toe lige ftove Deele i Gogi [, '
to¢ Deele of udiae Storvvelfe udiE ; fag or Re&t- \
anglen unbter BE, EF (5, 2) tillige med Qva- — B
draten af GE (ige faa fior fom Qvadraten af ( (AN ¢
GF, det ¢v, fom Qvadraten af GH, fordi GH c A
0g GF eve (x5 Def, 1) fige fiore. ~en Quadra-
terne gf GE, EH ere (47. 1) lige faa ftore fom Qvadraten af GH,
Solgelig er Rectanglen under BE, EF tillige mued Quadraten of GE
lige faa flot fom Qvadraterne of GE, EH.  9(tfaq ; Derfois Qvadraten
of GE tages fea oem: faa_ev Retanzlen tnder BE, EF lige faa ftor
fom Qvadraten of EH. ®a nu BD ¢r Rettanglen under BE, EF
thi ED et lige faa ffor fom EF: faa Fal den Qvadrat, fom bfiver bef?re;
wen of EH, vere fige faa for fom Retanglen BD, pef or s fom Den vets
linede Figur A, fordiBD er (efter Confir.) fige faa fror fom A. Hilfet
var det, fom Faide giores, i

Euclidis
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shie it (Tore CivEler
R/ (ABC, FGH: Ealdes

O¢, bois fiTiddel s Linier ellet E

Diametrer (AB, FG) eve lige ffos

te, eller udi byilke Oe vecre Lis

nict (DC, EH) ere lige ffore, ¢ H

fom drages fra CirklernesiiTids !

Ocl-Puntrer (D, E) il Deves Ombredfes effer Circumferentzer,

2. Bn ver Linie (AB) (iges at vgre vt A i
ent Cirkel (ECD), naar den faaledes : o |
tgver Cirklen, ar, ifald dem bliver = A
Iengteve uddragen til begge Sider, A oty 1
Oen Oa i¥fe {Ficrer Citklen. LA

Shen ben wetfe Linic FDG {Fprey Giy ¥ \_,/
flen ECD, :

3. Cirller figes at vore binants 4
ven, naas de faaldes rore hyews RS
andre, ac Den eene itfe fFiaver

// \\\

(E
en anden. % x/-\/\ S ) }
Gaafomr de toe Girfler ABC, ADE, Chisaa A

item e toe ABC, CFG ryere Hinanden,
Wien ve toe Cirfley CFG, HFG ffiwre hins
anden. '
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4. Rette Linier (AB, CD) figes at fface
lige lange fra NTi00el=Puntren (E) i en
Cickel(ABCD),naar de Perpendicular-Linier
(EG, EF), fom drages til dem fea NLiddels
Punkeen (E), eve lige fFore.

5. Wlen den retre Linie {iges ac (Faae \
lengere borte fra 1Tiddel s Punteen, pas 7L
bvilten en {Fsrre Perpendicular-Linie falder.

Sor Exempel: den vette finie KH, i den nefiforefiaaende Cirfel ABCD, figes

at finae lengere bovte fra SNiddel - Punkten E end AB eller CD, fordi Perpendiculac-
Linien EI er fiovve end EG eller EF.

D

6. sEt Cickel: Stykte (Segmentum Circuli) et e Figur, fom
et indfluctet med en et Linie of en Civkel: Bue, See den 19 Def,
i den forfie Bog.

En Civkel- Bue Falver man enhver Pavt af en Civkels Ombreds elfer Cir-

cumferentz,

7. %En Vinkel af et Cickel - Stykke 4
(Angulus Segmenti) Ealdes den, fom et inds
flutcet med en vet Linie og en Cirkels Bue.

Saaform den Vinfel BAD Faldes Binflen af Civkel- A ‘B
@tyffet ADB, og den Binfel BACEaldes Binklen af Cirfel-
Styffet ACB.

R}

8. LVaat man ancaget en Punke i Gy
Eredfen af et Citkel-Siyfke (AEBC) og Oras
get fra famme Punfe coe vetre Linier (BA,
BC) ben til £ndetne af Oen vette Linie
(AC), fom et Cickel-StyEkers GrundsLinie,
faa {iges den Vinkel (ABC), fom diffe rette
Linier indflutte, at veve i bemeldre Civkels
Stykke (AEBC). _ :

Rigeledes figed den Winkel CAB at vave i Civfel: l

StyfFigt CDAEB, ng ben SBinfel ACB figes at vwre i Civfel - StyFfet ADCB.
; 9 Wien
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9. Ylen naat de tvende recre Linice (AB, BC), fom indfiucte
Yintlen (ABC), facte en Civkel:3ue (ADC) imellems fig, faa fis
ges Vinklen at ffaae paa famme Lirfels Bue.

Rigeleded figed Den Binkel CAB at finae paa Girfel-Buen BC, og Binflen ACH
ftges at ftaae paa Cirfel-Buen AEB.

(o

10. ¢t Cickel - ©Fagr (Sedtor :
Circuli) et en Figur (ADB), fom et
indfluttet med toe rette Linier (AD, i
DB), fom {Fgde fammen i en Cickels
1i00elPunke (D), og med den Civs //\ ;
?,e!zxue (AB), fom e fatte imellem 9 20
ig.

11. Sigedannede Civkels

c F
Stykfer (ACB, DFE), faldes '
Oe, form indflucre lige ffore Vins
Eler (ACB, DFE), eller i boilte \
Oet ete lige {fove Vinkler ACB, 2 1/
D s,

DFE,

Deit 1 Propofition,
Problema,
At finde WTiddel Punteen elfes Centrum af en given Civkel,

Exempel. £ad ABC sere en given Givfel: det
Begiwres , at maw fFal finde SRiddel-Punkten devaf.

Conftruction. yoi v gione Sickel
"ABC drages cftec Behag en vet Linie AB, fom
fEieres (10, 1) udi toe lige frore Decle udi D.
Paa AB og fra Punbeen D opreifeg (11, 1) en
Perpendicular - $ini¢c DC, fom8 blivee Dyas

get

f

y\ii?
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get leengere ud hen til E,  Enbelig deeles CE §

toe lige flore Deele i F: faa e Dunfeen F Civs °
flens Centrum,

Demonftration, cgit man negte, at I
F ex €irfleng Centrum, faa [ad en anden Punft
G holbes for at pere det.  Og drag GA, GD, Y
GB,  §ordi nu AD e fige faa fior fom DB (efs E
ter Confir,) 0g DG er en felles Side; faa eve
D¢ toe Sider AD, DG lige faa ftore fom de toe Sider GD, DB, enhoes
i fer faa flor fom en anden. Fremdeeles ex ogfaa (15. Def. 1) Srunds
£inien GA lige faa fror fom Grund-Linien GB, thi de ere begge dragne
fra Punkeen G, fom holdes for at veve Girklens Centrum Derfore ep
(8. 1) Binflen ADG lige faa fior fom BinFlen GDB, og folgeliy (10
Def. 1) er enbver af Dem ¢n vot Binflel.  Altfaa ex ADG en ret Wi
Fel.  Men nu er ADC ogfaa en vet Winkel (efter Confir,): Felgelig ere
(xo. Ax.) Qinklerne ADG og ADC, nemlig den fterre og Den mindre
flige ftore, hvilfet ev usmueligt (9. Ax.). Derfove fand da G ifEe vere
IivvelPunten af Cirtlen ABC.  Paa famme Naade Fand man bes
viife, at ingen anden Punft foruden F Fand veve det,

Altfaa ev F Niddel-Punfeen of Sivklen ABC, Hilfet var def, fom
fEulbe gisves.

Corollarium,

. Deraf feer man, at naac udi en Eirkel (ACB) en ret inie (CE)
ficecer en anden vet Linie (AB) i toe lige flore Deele og ftaaer Perpen-

dicular i GEirings:Punken (D), va {Fal Cirklens MNiddelsPunt veere
i den Fiwvende Linie (CE).

©ent 2 Propofition,

Theorema.

Derfom der anrattes toe Punkeer § en Cirkels Circumferentz
eller Ombreds  faa fEal den verte Linie, fom famnrenfoyer fame
me Puntrer, falde inden for Civklen. :

‘xem-
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I

Exempel. 2ap foe Punfter A og B Blive anfag:
ne i Omfredjen af den Cirfel ABC: faa figer jeg, af den
vette Rinie, fom bliver dragen fra A il B, fFal falde inbew
for Cirflen ACB,

Conftrution. esg (x. 3) Citkiens
sNivoel-Punft D, og i den rette Linie AB antag
en Punkt E efter Behag og drag D¢ vette Linier
DA, DE, DB,

Demonttration, Godi nuAD ex(x5. Def. 1) fige faa froe form
DB, faa et Binklen DBA (5. 1) lige faa ftor fom Binfien DAB.  Men
nu ¢t (16. 1) udi Srianglen AED den udvendige Winfel DEB fretre end
Den indoendige o imodfatte Binkel DAB; Folgelig er ogfaa Dinklen
DEB ftsrre end DBA, og detfore (19, 1) et ogfaa Siden DB fiotve end
DE, en DB e dragen fra SNiddel-Punkeen til OmEredfen.  Folgelig
naace DE e til OmEredfen, og altfaa falder Punfeen Einden for Eire
Elen. Det famme Eand ogfaa beviifes om alle andie Dunfrer, form ane
tages i AB, inden for A og B, Folgelig falder Den heele vette Linie AB
inden fov CivElen, - Hvilfes vav et fom (Eulde Gevifes.

Corollarium.

$Hevaf folger da, at en vet Linie iEFe Eand tove e Civfel (2. Def. 3}
udi meese ond een cenefte Punfe,

Ot 3 Propofition,
Theorema.

Decfom i en Civkel en ver Lintie, fors er Oragen igienem
NTi00el + Punkbten, fticrer en anden vec Linie, {om ikee ev Oras
gen igiennem NTi0del Puntren, i toe lige (fore Decle; faa fal
Oent ottfaa veere perpendicular pag den: Og derfom den et per-
pendicular paag Oen; faa flal den og fRigee Oen i toe lige fiove
Deele. ) Exem-
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Exempel, fad for det forfte udi Civflen ABC
den vette Rinic CE, fom v dragen igiennem SRiddel: Punf:
ten, fEimre den vefte Linie AB, {om ep er dragen igicnnen
SRivdel - PunFeen, i toe lige flore Deele i F2 {aa figer
jeg; at CE pgfaa ffaacr perpendicular pag AB

Conftruction. onan feger (1. 3) Cite
g%lé Centrum D og Drager D¢ vette Sinier DA,

Demonftration. Efeeefor nu AF et lige faa ftor fotnt B, og
FD et en felled Side, 0g ®rundLinien AD e lige faa fior fom Grunde
Linien DB (15. Def, 1): Saa ¢t 09 (3. 1) Binklen AFD lige faa ftor
fom QBinflen DFB.  Derfove ¢v (10, Def, 1) den vette Linie CE per-
pendicular paa AB,  Hyuilfet var det, fom fEulde bevifes.

£ad nu for det andet CE vere perpendicular paa AB: faa figer
jeg , at den ogfaa fFierer AB i toe lige ftore Deele,

Shi efterfom AD e lige faa ftor fomDB (15. Def. 1), faa et ogfaa
Qiinflen DAB (5. 1) lige faa ftor forn CRinklen DBA. Nen BWinklen
AFD ¢ (10. Ax.) lige faa ftor fom BED, thi de ere begge vette CRinfier
(efter Hypothefin): Solaelig eve udi de tvende Jriangler ADF, BDF e
toe SBinkler DAF, AFD [ige faa ftove fom de toe Winfler DBF, DFB,
hoer § fer faa flor fom en anden.  Ydevmeere ¢r FD en frlles Sive tif
begge Srianglerne.  Derfore er ogfaa (26. 1) AF lige faa ftov fom FB,
$evaf folger da, at CE deeler AB 1 toe fige ftove Deele.  Hilfet var def,
fom fEnlds Bevifes.

et 4Propoﬁtion.
Theorema,

Detform i en Cickel coe vette Linier, o ikke ete dragne i
giennem UTidOel: Punkren, fiere binanden, fas Eand de ikke
fticre binanden i toe lige ffove Decle. v

Xeni-
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Exempel. ab ndi Cirflen ADCB de foe vetfe
Qinier AC, BD, fomt iffe eve drague igicnnem SDRiddels
Sunften , Fore hinanden i Puntten E: Saa figer jeg,
at de iffe fEwre hinanden i foe lige flove Decle.

Demonftration, &eg(r. 3) Sivflens
Centrum F og drag Den vette $inie EF.  ©evs
fom nu AC og BD vare {Faarne § toe fige fiove
Dewele, faa at AE var faa fior fom EC og BE
faa ftov fom ED, faa maatte (3. 3) den vetee Linie EF pere perpendi-
cular Baade paa AC og BD, og telgeligen (10. Ax.) {Fulde De SBinkler
BEF og AEF, nemlfig Den ftorve og Den mindre, vere lige fiove: huilfet
et wnueligt (9. Ax.),  ltfaa Fand De rette Liniev AC, BD iffe fFiwre
Dinanden i foe lige ftove Deele,  Huilfet vav det, fom Fulde bevies,

Deit 5Propofition,

Theorema,

Derfom roe Cickler ftizre boerandre, fua Eand de ikke b
en feelles HTidoelDunks. 4 ¢ iffe have

Exempel, 2ab be toe CirFler ABC, CDG fFiere x:
inauden i Punkierne C, B, {aa figer jeg, af de ¢y Faud
Have en tilfwlics SRiddel- Puntt.

: G D \,
~ Demonttration. ®etfom detvarmue A
liat, at de toe Eirfler ABC ¢g CDG Eunbde have
eent og Den farmme SNivdel-Punft, for Exempel : B

EE faa wil%g Qer%f Cfef!’ge" Igt, naar der bliver dDras
aef en yet Linie ea E il C, og en anden vet Qinie EFG ofter Behag,
f&}a fuibe EG vere faa fror fom EC, fordi E ev Mivdel-Punkren af @itflgn
CDG, og EF ffuide ogfaa vere faa ftor fom den famme EC, fordi E ev
tillige ogfaa Wivdel Punfren of Cicklen ABC, folgelig Fulde (1, Ax.)
EG og EF, ncmlig Det heele og en deel deraf, veerce lige fove: hvilfet ex
vimueligt (9 Ax.)  2ltfaa Fand de toe Cirfler ABC 0g CDG iEfe have
en tilfowlles SRivvel Punke.  Huilket var det, fom fFulbe bevifes.

£3 Den

e . — 08
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en 6 Propofition,
Theorema.

Detfort toe Cickler véve binanden indent til, fag Eand de
itke bave en falles $17i00el-Punke.

Exempel, 2ab pe toe Cirfler ABC, DEC tore e
inanden inden til i Punkten C: faa figer jeg, at de Fand ] \\
ifbe have en {wlles SRidDOCL-Punke. // f \\
R B
s

okt
{ A
{
{

AT

Demonfiration, Derfotnt Det vav wtes
ligt at De Eunde have en felles Middel « Punke,
for Exempel: F, {aa vilde devaf folge, at, naae
Oer Dliver drageten vet Qinie FC fra F tif C og en
anden vet Linie FEB ¢ftee Behag, faa fFulde FB vare faa fror fom FC,
fordiF er Centrumaf Civflen ABC; 0og FE {Fulde ogfaa vere faa fior
fom Den famme FC, fordi F er Centrum aof Citflen DEC: Golaclig ffuls
v¢ (£ Ax.) FB pare faa fior fom FE, nemlig det beele fFulde veve fige faa
ftovt fom en Deel deraf; forn er umueligt (9 Ax.). Durfore fand da
D¢ toende Civkier ABC, DEC {6 have en fwlles MMiddel:Punfe,  Hvilfee
var D¢, fom fFulde bevifes.

>

©et 7 Propofition,
Theorema.

Detfons udi en Civkels Diameter elletWTiddel Linie antages
ent Punte, fonsikle et Cirklens Centrum, ox fra famime Punke
orades adftillige tecce Linier ben til Ombredfen: Saaffaliblane
oiffe vette Lintet den ware Oen fIgrfie, udi huilfen HTiddel
Duntren findes, of den gvrige fEal vere den mindfte, men af
Oe¢ andre ftal alcid Oen, fom er neemere ved Oen forffe, vare
ftgree end Oen, fom er [engere botte derfra: og Oer Faid ey fals
¢ fleeve end toe lige ffove recre Linder fra famme Dunke cil Onmys
FreOfen paa begae Sider af Oen [Fsrfle eller mindite. &

: xems-
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Exempel. 249 ADBIyare en Givfel, og AB bens
Diameter, pg lad udi AB en PunitF blive antaget, {om
e e Girkleng Siddel-Punkt, men lad E veve Cirflens
oRivdel - Punfe, og lad uogle vette Linier FC, FD, FG,
¥I blive dragne fra Punften F il Ombvedfen. Saa iz
ger jeg (1), at AF, fom gaacy igiennem Niddel - Punt:

© ten, ev Den fiovfie af Diffe vette Linier, (2) at FB er den
mindfie, (3) atFC, {om er nevimere y¢d den fiovfie FA,
er figrve end FD, fom e lengeve borte devfra, og at FD
er ligelepes fiovre cnd FG.  Dg endelig (4) af der ep
Fand orages fleeve end foe lige fiove vette Rinier fra fam:
e Punkt il Ombredfen , nemlig con paa den eene Side, vg ¢ anden paa den andets
Gide af den amindfte FB cliler fiorfic FA,

Conftruction. gan vragee fea Midbel-PunFeen E de vetie Lis |
nier EC, ED, EG. .:

Demonftration. @fei E e Mivdel s Punbeen, faa ¢ (15, |
Def. 1) EA fige faa fior fom EC; Felgelig er (2 Ax,) FA lige faa fior
fom FE, EC tilfammen, ©Oa nu FE, EC ete tiljammen ftorve end FC
(20, 1), faa ¢y ogfaa FA florre end FC,  Grembdecles, fordi EC er lige
faa frov fom*ED, og EF ¢v en falles &ide tif de toe Lriangler CEF,
DEF, faa ¢ere De toe Sider EC, EF [ige faa fiore fom De toe Sider ED,
EF. ©g da nu Binflen CEF ¢r ftorve end Rinflen DEF: faa et
(24. 1) GrundLinien FC frorre end FD:  9f famme Yarfag ev 0gFD
{iovee end PG,  Efuevfom frambdecles EF, FG cxe tilfammen (20.1) ftors
te end EG, og EG v lige faa flov (15 Def 1) fom EB: faa ae EF,FG
tilfarmmen ftorre end EB,  ®erfore, derfom ven felles Linie EF tages
fra bem, faa FG ftevse end B, Heraf folger Da, at FA ex den fiors
fte, B ben mindite, og at FC er ftovve end FD, og FD ftorre end FG,
Huillet var det fovfle, anbdet og tredic, fom (Eulde Devifes.

4. Decfom man affetter (23. 1) paa EF og udi Punbeen E
en Binfe! HEF faa fior fom Binflen FEG, og drager FH, faa faaes
man toe Lriangler FEG, FEH , udi hoilfe de toe Sider HE, EF ere faa
fote fom ve toe Siver GE, EF, enbver for fig faa fior fom en anden,
g WVinflen HEF er lige faa fior fom GEF, Folgelig er HF fige faa
fior (4.1) fom FG,  Danualle e andre vette Linicr, fom drages frg tif

s
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Omlredfen, maae entent voere newemere ved elley
Iengere bovte fra AF end HF eller GF, og maae fol: 4

geligen enten vere ftorve eller mindre end de famme .
oy

HF, FG: &aa ev det Eiact, at der ey Eand
drages en tredie vet inie fra Punfeen F tif Om:
Eredfen af famme Storvrelfe, fom cen af D¢ toe
flige ftove vette Liniec FG og FH,  Hvilfet (4) var G
af bevife. B

©en § Propofition.

Theorema.

Derfom det antages en Punktc uden for en Citkel, og fia
famime Punte draaes nogle vette Linier ben til Cirklen, faaledes
at eent bliver drager igiennem UTiddel:Punteen, men de andre
efter Bebag: (aa et iblant dem, fom falde inden til paa Om
Bredfen, Dent, fom gaaer igiennem NTiOOel-Dunteen, den fTorfte
og af de gorige et Oen, fom et naermere ved den fFsrfle, fistre
end Oent, fom et [engere borte derfea. NTen iblane de rerre Lis
niet , fom falde uden til paa Omeredfen, et den den mindfie,
fom ligger imellem Duntren og NTidOel s Linien eller Diameter,
Og af Oe gorige er Oenn, fom et netntere ved den mindffe , mins
Ore end Oen, fom er [engere derfra; og fra famme Punte Eand
Oct ikke falde fleere end toe lige ffove vecre Linier il ymbreds
ferr paa begge Sidet af den mindfie.

Fxempel. 24 nden for Girflen ACB en Punft
D blise antagen efter Bebag, og lad fra famme PunftD
nogle vette finier DA, DE, DC blive dragne Hen til Civ-
flen, {aaledes , af cen af dem, fanfom DA, gaaer igien-
nem Civklens ONiddel-Punft : Saafiger jeg () at iblant
pem, fom falde inden il paa OmEredjen, ev DA, fom gace:
igiennem ORiddel - Punkten, den fiorfie, og af DE, fom
ev nermere ved den fiorfie DA, er fiorre end DC. fom
er [engere bortederfra.  Og (2) at iblant dem, fom fal-
e uden fil paa Circumferentzen ¢v DI, ot liggey imelfeim

PunFten
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untten D og Middel-Linien IA, den minbﬁc, ng DB, font er nevvimere ved den minds
¢, er mindre end DH, fom ev lengere bovie devfra.  Dg (3 ) at ber ey Fand falbe
gere end ﬁtoc lige ftove vette Zinice {ra Punften D 6l Ombvedfen paa begge Sider af
ol mindie.

Conftruttion, ewg Gitkiens Centrum K (1. 3) og drag be
wette Einier KE, KC, KB, KH.

Demonftration. KE e (15. Def. 1) lige faa fior fom KA,
Q@ DK til enboer of Dent, faa ev DA fige faa {tor fom DK, KE. 9Men
DK, KE ere (20. 1) fieree ¢nd DE.  §algelig ev DA ftoste end DE,
g fordi KE er lige faa fior fom KC, og DK et en felics &ive tif de
toe Jriangler DKC, DKE, faa ¢re DK, KE fige faa ftore fom DK,KC;
men Binlen DKE ¢p fteree end DKC.  Folgelig er GrundLinien DE
(24. 1) frovee end Grund:Linien DC.  Derfor ¢ Da DA den fiorfie, 08
DE ¢ ftovee end DC,  Hvilfet var et fovfie, fom fFulde bevifes. :

2. Efterdi DB, BK ere tiffammen ftovee end DK, (20. 1) 0g BK
et fige faa ftor fom IK (15 Def. 1), fag ¢v 0g Den pbrige DB ftorre end DI,
pg Derfove ec DI mindre end DB, g fordi de twende vette Linier DB,
BK ftabe fammen inden for Qrianglen DHK fra Enderne D, K af den
Sive DK, faa eve {21. 1) diffe DB, BK tilfammen mindre end DH, HK,
Og da nu BK ev lige faa ftor fom HK, faa ¢v (3 Ax.) ben svrige DB
mindre ¢nd DH, 2itfaa ¢ DI Den mindite og DB mindve end DH,
Hyilket (2) var at bevife.

3. Deefom man affetter (23, ) paa den vette Linie DK og udi Punks
ten K en CRinkel DKF, {aa ffov fom Binflen DKB, oy drager DF,
faa ere udi vianglen DBK de toe &ider BK, KD lige faa ftove fom De
to¢ Sider FK, KD udi den anden Friange! DFK, og pdermecre ¢v CBins
Elen DK fige faa flov fom CBinflen DKF, ol clig (4 1) er DB lige
faa fior fom DE.  Efterdi nu alle andre vette Linier, fom falde fra D il
meredfen, eve enten novimere ved eller Iengeve bovte fra den mindffe
DI end DB cller DF, og cve altfaa (efter Det fom nyelig ev beviift) enten
mindre eller fiovve end DB eller DEF: faa ex det Elave, at dev ey fand
Drages flecce end toe lige fove vette Linier fra Punfeen D il Ombredfen
Paa begge Siver af Den mindfte.  Huiltet var vet, fom () Fuloe bevifes.

m i
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Deit 9 Propoﬁtion;

Theorema.

Detfon det Eand drages flecre end toe lige Fore vete!Lis
iet fra en Punte, fom er antagen inder for et Lirkel, hen til
Civklens Omereds: faa fEal famme Dunke vere Cirklens Centrum.

Exempel. 2abd i GivFlen AGF en Punft D vare
antagen , fra hoilfen der fand drages tre lige fiove vette
finier DA, DB, DC: Gaa figer jeg, af Punifen D gr
snivdel-Buntten af Cirflen AGFE,

Demonftration. $uis D ¢y e Cen-
trum af Citklen AGFE, faa lad ¢n anden Punke
for Exempel : E holdes for at deve det. Drag
DE og tr@f den lengere ud tif F og G: Gaa o FG Cirfleng Diame-
ter , udi huilfen Dev ev antagen en Punke D, fom iEfe e Cirflens Cen-
trum,  Derfore ol (7. 3) DG vere den frorfie, fordi Den gaaer igiens
fem SRivdelPunfeen E, o3 DC (Fal vere fisrre end DB, og DB fietre
end DA boilfet ev umuelige, thi DA, DB, DC eve lige flore (efter Hyp.).
Tolgelig Fai D deeve Cirblons Centram.  Hyilfet var det, fom fFulpe bevifes-

AUnderledes. ;
Duetfom D iffe var €ivflens Centrum, faa ville devaf folge, ot
per i en Civfel Funde drages fleeve end toe lige flove vetre Linier fra en
Punke, fom iffe ev Civklens Centrum, hen il Ombredfon; boitfee or us

mucligt (7. 3)  Devfore ¢ 04 D Civklens Centrum., Hyilfet var oot
fom fEulde bevifes,

Deit 10 Propofition.
Theorema.
L Cickel Eand itke Ficve e anden Cickel § fleete end toe

Punkeer.

Demon-
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Demontftration. oi(man fige, at faas

X A
Dant Eand veve mueligt, faa [ad Ciflen ABC _
(Fioeve CivElen DEF ubdi flseve end toe Punkiery If//f;\\\‘
faafom i de tre Punfter F, G, B, 0g feg (x::3) (/ % N

‘\\_A

sivcelPunkten K of Eivklen ABC, og drag D
verte Sinier KE, KG, KB, faa fFal diffe veve lige
fiore (15 Def. 1), Foudi nuPunfren K ev inden
for Givilen DEF og fra famme Punke fafbe flees
re end toe lige flove vette Linier hen til Onbreds
fen, nemlig 2 De fre lige frove rette Siniee KE, KG, KB; fua e (9. 3) K
Drivvel s Punfeen af Citflen DEF ; 9fen den ¢ 09 Midve! s Puntren of
Cirlen ABC (cfter Conftr). olgelig fFulde toc Cirkier, fom fFivre
Einanden, have cn felies SNiddel - Punke, hoitfet ev umuelige (5. 3)

Berfove Eand en Cicel i€Ee {Figre on anden § floeve end toe Punkier,
uilfet vav et fom Fulde bevifes.

et 11 Propofition.
Theorema,

 Derfortt toende Citkler vdre binanden indent til, 0@ Oetes
#17i00el Duntrer blive tagne , faa (Eal den terre Linie, fom famte
menfayet NTiodel - Punkeerne, {aa freme Oen bliver lengere uds
dragen, falde § Rerings s Puntren,

.8
: /\@
>
AN

N

Exempel, 2qb be toende Cirfler ACB,

AED rgve hoecandre inben il udi Punften A,

06 lad F veeve SRiddel-Punkten af Civklen ACB,

og G SRivdel-BPunkten of Civflen AED; Saa

figer jea, at devfom Den vette Linie, fom dra-

%eé fea F il G bliver lengere uddragen, fag
al den falde § Rovings- Punfien Al

Demonftration, cgif nogen
negte, at naav FG bliver lengere uds
oragen , Denda falder i SRoringssPunks

1 A, foa fad Den fafde hen ¢l ¢n anden
M2 Punke,

e e
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7

e

Punke, for Exempel B, faa at iffe
FGA, men FGDB anfees forn ¢n vet Sis A
nie. Drag GA.

Efterfom nu F ev NiddeLPunkeen
of Cirflen ACB, og Den rette Qinie D
BGFC gaacvigiznnem den, faa et BGFC G
Mrivdel - Linien of Civflen ACB; Og i F
famme e dev en Punft G, fom iEe ep
Den bemeldte CivEels Middel - Punke, E
Kolgelig fFal (7. 3) GC vare den frovs
fte, fordi Den gaaer igiennem SNIODels
SPunfren F, og den svrige GB Fal vare c
oen mindfte.  Derfore ev va GB mine
dre end GA,  Men GA e lige faa fior .fom GD, fordi G er Niddels
Punklen of Citflen AED.  Altfaa ec GB ogfaa mindre end GD, nerts
lig Def beele er mindre end en Deel devaf, fom er usrimeligt (9 Ax.).
Jelgelig maae den vete Linie , fom fammenfoyer Middel-Punfeerne F, G,
nodbendigen falde i RovingsPunfren A.  Huilfet var det, fom fEulde bevifes.

Den 12 Propofition.

Theorema,

Detfom toe Cirkler vgre hinanden uden til, faa feal den
tette Linie, fom fammenfoyer deves WTiddel - Puntrer, gane i
Qiennem Rorings s Punkren.

Exempel, b de to¢ Gitfler ABC, ADE tove
Hinanden nden il i Punkten A5 faa figer jeg, at den vet-
te Binie, fom fammenfoyer Middel - PunFrerne af begge
de Cirkley ABC,AED, ganer igicinem QRovings: Punten A,

Demonttration. Bl nogen neegte dets
te, faa lad ben fafde, fom FCDG,, og fad F hols
Des for as veve Mivvel-Punkien of Civklen ABC

88
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og G at veve Niddel» Punkten of Citflen AED vg drag e vetee Linies
FA, GA, %

&ftevormn nu F ev Mivdel:Punfeen of Cirflenn ABC, faa ¢¢ FA lige
faa ftor fom FC. Sigeledes , fordi G ev SRiddels Punteen of €irklen
AEC, faa ¢t GA Tlige foa fior fom GD. Foelgelig er FA, AG filfams
men (2 Ax.) faa frore fom FC, DG, Yltfaa {fuide den hecle vette Linie
FG vaye fiovce end FA, AG tilfammen, fom ¢ umueligt, thi den ¢
mindre (efter 20, 1).  Solgelig maae den vetee Linie, for fammenfayes
sMiovel s Punfterne F, G, nodoendig gaae igicnnem Rovings + Lunfren A,
Hilfet var oct, fom Eulde bevifes.

et I3 Propofition,
Theorema,

21 Cickel Eand ey rore en andens udi meete end en ceneffe
Dunke, enten Oe rore binanden uden eller inden til.

Demonftration. Hvis nogen figer, at 5
faadant Eand vere mueligt, faa lad en €ivfel
ABDC yore en anden EBED, forft indey til i flees
e Puntier end i een, nemlig § de toe Punfree
B og D.

Efterdi nu de toende Civfler vare hinanden,
fas maae hoer af dem have fit eget Centrum
(6.3). Ssgderfore (1, 3) MivdelPuntrerne of
bemeldte Civkler, og oD H vere MivdelPunkten
of CivElen ABDC, og G Siidvel-Punfien of €ivflen EBFD,

aa {Eal Den tette Linie, fom drages fra H il G, naay den biitee
dragen [engere ud til begge Sider, falde i Norings-Punkeerne B, D,
{11, 3) faa fom Den vette Linie BHGD,  Og efterdi H er RivdelsPunts
ten of Cirflen ABDC, faa et BH [ige faa ftor fom HD. Fselgelig et BG
ftatve end HD, og altfaa ¢r BG vgfaa florre end GD. Oy fordi G ep
Snivvel - Punfeen of Civklen EBFD, faa o BG lige faa fior fom GD.,

9t 3 Den
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Sen den er og tillige (tevee, fom tilforn bloy bes
viift, form ev uvimelige,  Folgelig Fand en il
e rove en anden inden €l | mer end con Punke
DHoilfet (1) vav at bevife.

£ad for det andet, omt muelige ex, en Eivkel
ABDCrove en anden AKCuden til i fleere Punés
tev end i ¢en, nemlig i A og C, og Drag Den tets
tefinie AC.  Saa fFaldennevette Linie AC (2. 3)
falde inden for begge CivBlerne, folgelig Fulde de
€irfler ABDC 0g AKC {Fieere hinanden, hoilfet e imod Hypothefin,
thi man bav antaget, at de {Fal rove hinanden Cefter 3. Def, 3)

Altfaa Eand iECe heller en CivBel vore en anden uden tif i fleeve Punke
ter end i com,  Huilket (2) var at bevife.

Deit 14 Propofition,

Theorema,

3 enn Cickel fage lige [Fore eerre Linier lige lange fia H1ids
Ocl:-Punkren; og de vetce Linier, fom [faae lige lange fra WTids
Oel-Punkren, eve lige Fove.

Exempel, 2ad ABDC weere en Girkel, vg i fame
fite Tad ber vaeve lige fiove vefte inice AB, CD: faq figer
i¢g, af diffe faae lige lnugt fra SRidDel-Punkten.

Conftruction. span foger (1. 3) Ciw
fleng Centrum C. §ra E drager tan Perpen-
dicular - §iniec EF, EG hen paa AB og CD
(r2. 1) Endclig drager man de rette Qinies
EA og EC

Demonttration. fiefom EF er dtagen fra Miodel-PunEees

E og ev perpendicular paa AB (efter Confir,), faa et (3. 3) AF lige
fan ftov fom EB,  Felgelig ec AB Dobbelt fan fior fomAF, 9if Qﬁlmme
acfag
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arfog er g CD Dobbelt faa flor fom CG. Den nu v AB lige faa
fto fom CD (efter Hypoth.) : Folgelig ev og AF (6 Ax.) lige faa flor
fom CG. Golgelig ffal Qvadraten, fom beffvines paa AF, bare lige
faa fror fom Quadraten, fom befiriees pag CG. Og fordi AE ¢
lige faa flor fom CE, fag er og Qvadraten of AE [ige faa fiov fom
Qvadraten of CE, Sen Qvadraten af AE et lige faa fior (47. 1)
fom Qvadraterne af AF, FE, thi EFA ev en vet SBinfel ofter Conftr.),
ng Qvadraten af CE ¢ lige faa ftov fom Qvadraterne af CG, GE, thi
EGC ex en vet Qinkel.  Felgelig ere Qvadraterne af AT, FE lige {ua
fiore fom Qvadraterne of CG, GE, men Qvadraten af AF e lige faa
fior fom Qvadraten of CG (fom tilforn v beviift). §elgelig ev (3 Ax)
Qvadraten of EF lige faa ffor fom Qvadraten of EG.  Ogaltfuaer ogs
fAa EF fan flor omEG,  Men (4 Def. 3) vette Linier figes | en Civkel at
ftaae fige langt fra IMibdel-Puntten, naar Perpendicular-Linierne, fom
faldened paa Tem fro Middel:Punften, eve lige frore.  AUltfaa flaae AB,
DC lige langt fra SRIODeLPunfeenE.  Huilfet var det, fom (x) Fulde bevifes.

£ad nu frembdeeles de vette Linicy AB, CD ftaae liae langt fra SNids
pelPunkeen E, deb ev: Lad Perpendicular-ginieine EF, EG pave fige
fiove: Saa figer jeg, at AB et lige fag flor fom CD.  Ehi mon Eand
paa folo famme Maade, fom tifforn, beviife, at AB ¢v dobbelt fua ftov
fom AF, og CD bobbelt faa ftor fom CG. g, fordi AE ev lige faa
ftor fom CE, faa ¢r 0gfaa Qvadraten of AE lige faa fior fom Qvadra-
ten of CE, Ren Qvadraten of AE ev lige faa ftor fom Qvadraterne
of AF,FE (47.1.), thi EFA er en ret QRinfel, og Qvadraten of CE ¢t
fige faa ftor fem Qvadraterne of CG, GE, fordi EGC ¢r ¢n ¢t Bitta
Tol.  Folgelig ere Qvadraterne of AF, FE tilfammen lige faa frove fom
Qvadraterne of CG, GE, og af diffe ev Qvadraten of EF lige faa ffor
fom Quadraten af EG, fordi EF ev fige faa ftor fom EG (efter Hyp.);
Seloclig er og Quadraten of AF flige faa ftor fom Qvadraten af CG
(3Ax.); itfaa ev AF lige faa fior fom CG. 9n AB ev bobbelt faa
ftor fom AF, og CD er Dobbelt faa fior fom CG. Falgelig ¢v 0g AB
lige foa flov fom CD (6, Ax,)s  Duilkes yav bet, fom (2) fEufde bevifes.

e
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et 15 Propofition, |
Theorema,

S en Cirkel et af atle verte Linier Ti0Oel s Linsiernt ellet Dias
meter den fTorffe. Nlen af de andre er Oen, {om er nermere
ved HTiddel-Punteen, Fsrre end Oen, der e lengere derfra.

Exempel. 240 ABCF sere en Girfel 0g AD deng B A M
Dlameter og E dend Middel-Punlt, og [ad BC vare nwyz ’ F

miere ved INiddel-Punkten end FG: Saa figer jeg, at AD
¢v den fiovfie, vg at BC er fisvre cid FG,

Conftruction. gra E drages (r2. '1)
Perpendicular-@inict EH, EX fen paa BC, FG. C ok
g fordi BC er nwvmere ved Middel-Punkren E V :
eid FG, faa ¢ (5. Def. 3) HE mindre end EK; Gisr altfaa EL (aa
ftor fom HE (3. 1), Danweft opreifed paa EK udaf Punfeen L en
Perpendicular-inie LM, fom trafEes (gngeve ud hen 6l N, endelig dras
ges De vetee Qiniev EM, EF, EG, EN,

G

Demontftration, Cfterfom EH ex lige faa fior fom EL, fas et
BC fige faa frov fom MN (efter 14. 3), 0g fordi AE ev [ige faa ftor fom
EM, 0g ED ¢v {aa ftor fom EN § faa ev (2 Ax,) ADlige faa for fomEM,
EN tilfammen.  MNen EM, EN eve tilfammen flevve end MN (20. 1),
D:rfore er 0g AD fiorre end MN eller BC.  Og efterfom e toe Sider
EM, EN ere lige faa flore fom De toe Sider EF, EG, 0og Bintlen MEN
er ftorre end Binklen FEG, faa ev 0g (24. 1) MN flovee end FG.
Men MN ¢ fige faa ftov fom BC, Felaelig ev BC {tarre end FG, lits
gaafec AD et ftovite og BC ftoixe end FG, Huilfet vav det, fom {Eulde
evifes. ¢

1

et
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D I6 Propoﬁtio;;

Theorema.

B ver Linie, fon et {at perpendicular paa dest yderfte Eus
oe af en Citkels HTiddelLinie, talder uden for Cittlen: OF s
mellems Oen famme rette Linie o Ombredien Eand ingen anden
ver Linie Otages; Og Vinklen af en balo Civkel er fTgrre end
ogen vecrdined pids Vinkel; Nlen den gvvige Vinkel ev mins
ore end nogen retslined [Hids Vinkel,

Exempel. %ad ABI sare en
Gitfel og AB dens SNiddel-Linie 0g D ARSI,
deng Siddel-Punft: Seg figer (1) at G ¥
Pen retfe AE, {om drages fra Punften
A perpendicular pag AB, falder uden
_ fov Givklen,

Demonitration. @

forn i Den vetee Linie AE antages
en Punfe H, og fra Middels

PunEten D drages en ret Lime DH, faa faaee man den Triangel DAH,

udi hvitfen den Binkel DAH er en vet Binkel, og folgelig (17. 1) fervre
end den OBinkel DHA ; og Derfore ev ogfoa den Side DH frorre end dent
&ive DA, 2Altfaa farder den Punfe H uten for €itFlen ABL  Paa
famtie aade Eand man bevife , at alle Punker i AE falde ubden for
@ivElen ABL ~ Derfove falder da den heele vette Linie AE uden fov den bes
meldte Civkel ABL - Hyilfet (1) vav at bevife.

Qg figer (2) at dev Fand iffe Drages nogen ‘vot Line fra Punfeen
A imellem bemeldte Perpendicular-Qinic AE og Omfretfen AIB,  Ehi
Derfornt faadant Eand vere mueligt, faa lad en vet Linie AG fade imel
fem EA og Circumferentzen AIB, og drag fra SMiddl 2 Punkten D
paa GA en Perpendicular-Qinie DF (12, 1), :

Fordi nu DFA er en got Qinfel 0g FAD v mindre ¢nd en it Nine
Bel faa e (19, 1) AD frevee end FD,  Shten AD et lige faa fivc fom DI,
N Soiges
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Kolgelig ev ID frovre end FD, et w
Deel ftovee md det heele, fom ‘ A
o uzmuligt (9 Ax.), Altfaa '
Eand Dev 1Efe Drages nogen vet
infe fra A im:llem AE og Ot &
frodfen AIB.  Men alle rette Lis D
niec, fom drages udaf A neden
for AE, fal fFicre Eicblen,  Hoik
fet (2) vav af bevife.

Keq figer (3) at Winfen af , : )
¢n halo Sirkel, Det er den VinFel BAI, forr ev indfluttet af SRiddel+ Lis
nien AB og Cirfel»Buen AL er frorve end nogen vet » lind fpids Binkel,
g at den sorige Vinkel EAL, fom ev indffuccet of EA og Eivtel+ Buen
Al ev mindre end nogen vet - linels fpivs Binkel. _

B

@hi derfom et par mueligt, at man Funde giore ¢n vet« [ined fpids
€Binkel ffovre end den Halp « Sivfel- Binfel BAL eller mindre end den
povige SBinfel EAL faa maacte man Eunde drage en ver Sinie fra A ks
mellem Perpendicular-ginien EA og Cirfel-Duen AL Men dette Fand
iEFe {Fee (efter Dot fom upelig ev beviift), Derfor ¢v Den CBinkel BAI fors
ve end nogen ret:lined fpids Winkel, og den evrige Binkel EAIL ¢r min-
dve end nogen retrlined fpivg Binkel,  Huilfet var det, fom (3) Eulde bevifes.

Corollatium,

Hevaf foloer, at en vet Line, fom ex fat perpendicular pag ben
pOerfie Ende af en Cirkels Diameter, vorcr Citflen (2 Def, 3).

Ot 17 Propofition,
Problema,
Sra en. given Punke at drage en ver Linde, fons vover en
given Citkel.

Exem-
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Exempel, 2ad A pere den gisne %hp{-’t vg BCD
e gione Civiel.  SDpan Fal brage en vet Linie fva Punkten
4, fom raver Cirflen BCD.

Conftrution. Man fsger (v, 3) Cies
Elens iddelsDunft E og drages AE,  2Af Mids
el Punten E og udi Diftancen EA beffrives
en Civkel AFG (3. Poft.). §ra D opeeifed en
Perpendicular - £inic DF pag AE (11. 1), 03
endelig Drages De vette Linier EBF og AB: Jeg figer nu, at Den veste
Linie AB vover Cirklen BCD, '

Demontftration, Gferfom E ¢ MiddelPunteen af Sivlerne
BCD, AFG,; faa ¢v EA lige faa for fom EF, og ED faa fior fom EB,
. lefaa eve e toe rette Linier EA, EB udi den Sviangel AEB lige faa ftos

ve fom e toe EF, ED udi den Lriangel FED, og de indflutte Den felled
Dinkel AEE, Golgelig ev (4. 1) NWinFlen ABE lige faa flov fom Bins
Elen FDE, 9en FDE ¢t en vet Winfel (efter Conflr.); folgelig ev og
ABE en vet SBinkel og en vette Rinie EB ev dragen fra Niddel » Punks
ten E. Sen on et Qnie, form ev fat perpendicular paa Enden af en
Citkels Mivdel s Linie, vorer Cirflen (Cor, 16. 3).  Folgelig vover den
vette finie AB Civflen BCD, og ev dragen fra den givne Punfe A,
- Dyilfet var det, fom fFulde gioves. -
Scholion,

Wil nmian drage en vet Linic, font rover en given Civfel BCD i en Punft D,
fore er i den givie Civkels Omfreds; faa {oger man Civflens Middel - Punft E 0g
drager SRiddel-Rinicn ED pg udaf D drager man (ir. ) en ref ¥inie DF perpendi-
cular pag ED, faa vover DF Givflen i den givne Puntt D (Cor. 16, 3).

©en 18 Propofition.

- Theorema.

- Detfom en vet Linie vaver en Civkel og det blivet dtagen
en vee Linie fra Cicklens n;(;‘bbet sPunke til Rgrings spuni?tsen:
: 2 ag
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Saa’ {Eal famyme veve perpendicular pas Oen rotende Linie
(Tangenten.) : '
Exempel. 8ad ben rette Rinic DE rove Cirflen 2

ABC i Punften C g lad F vave Civflens sDRiddel-Punte
pg [ab en vet inie FC blive dragen fra F 6l C: Gag fis
ger jeg, at famme FC ¢ perpendicular pag DE. |

Demonftration, OBil man nwgte, at P E
FCer perpendicular paa DE, faa [ad fva Punks 5 G
ten F en anden vet Linie FG blive dragen per-
pendicular ned paaDE (r2. 1) : Saa er den Binbel FGCett vet Binkel
g altfaa (17, 1) foree end Binflen FCG. Og derfore erogfaa FC jorre
¢end FG (19. 1).  Den nu ev FB lige faa ftor fomFC (15 Def. 1) ; fols
gelig et FB ftotre end FG, nemlig en Deel ev ftorve end Det heule, fom
ev ue muelige (9 Ax.). Derfore ¢¢ da FC perpendicular paa DE,
Hilfes vav det, fom Fulde bevifes.

Dt 19 Propofition,

Theorema.

- Derfos en vet Linie rover en Civkel, og der Orages en tet
Linie fra Retings: Punkren perpendicular paa den rgrende Linie
(Tangenten): Saa fEal Cicklens 1TidOel - Punte vare i famme
vette Linie,

AR : A
. Exempel. b eu vet Sinie DE vove Cirflon ABC
z%nuftcp C, vg lad fra Cen vet finie CA blive dragen
perpendicular pag Tangenten elfer dew vovende YinieDE: Ly
©aa figer jeg, at Civflens SRiddel-Puukt ¢r i AC. F

Demonftration, ogitman nagte dete,
faa (ad en Punk, for Exempel: F,fom ev uden o~ ¢ E
for AC, pare Cirklens SRivdelPunkt og dvag FC,
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@ordi nu DE toter Civtlen g FC ex dragen fra Middel-Punften
til NotingsPunkeen C, faa Fal (18. 3) FC vere perpendicular pag
DE: Gelgelig er FCE en vet Binfel: men ACE ev og en vet SBinfel (efs
tee Hyp.): Selaelig et Den CBintel ACE lige foa fior (10 Ax.) fom FCE,
nemlig den forre ¢ faa fior fom den mindre, fom ev uamueligt,  2ltfaa
Eand F iffe oare INiDDelPunkren of Civflen ABC.  Paa famme Maas
De bevifis ogfaa, at ingen anden Punkt, fom ev uden for AC, Fand
yeere CivBlens SNidDel-Punkt; Folgelig maae Middel-Punkten of Civfien
ABC peeve i Den vette Linie AC, ~ DHuilfet var det, fom fFulde bewifes.

. et 29 Propofition,

heorema,

5 ent ¢it'fel e Vinklen ved NTiddel - Punkren debbelr fan
ffor fom Vintlen ved Circumferentzen eller Ombredfen, naas
Oe ffaae begae paa een og den fanume Cirkel s Bue.

- A
Exempel. 2ad ABC vare en Cirfel, 0g lad Bins

flen BEC veve ved CirFleng SRiddel - Punft E, g BAC
$ed Dend Omfreds, og lad dem begge fiaae paa cen g
pen famme Cefel-Bue BC: Saa figer jeg, at Winklen
BEC er pobbels fan flor {om SBintlen BAC.

- Conftrultion. G A t(Edragesenses 5~ ©
£inic AE, fom teetfes lengere ud hen Gl F,

- Demonftration, Goti AE e lige faa fior fom EB, fas et
(5. v) Wintlhen EBA lige faa flov fom Binfln EAB. Folgelig eve
CRinkleene EBA, EAB tilfammen dobbelt faa frore fom QBinflen EAB.
Sen Binflen BEF ¢v (32. 1) lige faa fior fom Rinflerne EAB, EBA.
tilfammen,  2lifaa ¢t BEF ogfaa Dobbelt faa floy fom EAB.  Paa fatns
e Maade bevifed og, at Winlen FEC v Dobbelt faa ftor fom BVinflen

EAC: ®elgetig er ven heele Binkel BEC dobbelt faa fiov fom den heele
Binkl BAC, : '
N3 £ad
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2ad en anden Vinfel BDC vere ved Cir-
cumferentzen: faa figer jeg, at Binklen BEC
¢¢ ogfaa Dobbelt faa {tor fom BDC,

ZhidragDEog trek Den (@ngere ud hen tif \p
G.  Gaa Eand paa famme Maade, fom titforn, vz
bevifes, at Binkien GEC ex Dobbelt faa flor fom \
GDC, 0g GEB bobbelt faa ftor fom GDB., Ders
fove, eftevdi Den heele Binfel GEC er dobbelt faa B ¢
ftov fom Den heele SBinkel GDC, og den fratagne
“Part GEB ¢t dobbelt faa ftov fom den fratagne Part GDB, faa et vgfaa
Den dovige Binke BEC dobbelt faa ftor fom den svrige BDC (efter 14 Ax.).

Derfore ev Winklen ved MdDel - PunFeen i en Eivfel dobbelt faa
frov fom Binklen ved Circumferentzen, naat de ftaae begge paa ¢n og

- oen famme CicBel-DBue.  Goilfet var det, fom Fulde bevifes.

e 21 Propofition.

Theorema,

De Vinklee, fonf eve i et of det famme Cickel:Seykee ellee
Segment, eve alle lige fFote.

Exempel. 24d ABCD vwre en Girfel g lad Bins =
flerne BAD, BED vwre i fanme Styffe vevaf, nemlig i
Cirkel-Stytfet BAED faq figer jeg, af ¢ ere lige fiove.

Conftruction, ey (r. 3) Cirflens \(
Centrum F, og dtag FB, ED,

E

B D
Demontlration. efeom  Bintien %

BED er ved Mivdel s Punfeen og VinElen BAD ved Circumferentzen, og
D¢ fraae begge paa famme Civfel s Bue BCD : Saa et (20. 3) Den Binfel
BED dobbelt faq fiov forn BAD, ~ 9If famme Aarfag er BED dobbelt faa

oc fom BED. §olgelig ev (7 Ax,) Qinklen BAD fige faa ftor fomt BED,
gvﬂfct vav ety fom (Eulde bcvife’é. ‘) R 9 faa ft @E“
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et 22 Propofition,
~ + -Theorema,

3 Siitkanter, fom eve indffvivne i en Civkel, cre de imod:
farte Xinkler faa fore fom toe recre Winfler.

Fxempel, 8ad ABCD yare en Cirfel 19 ABCD  p
en GiitFant, fom-cv indfFreven i famme Cirkel: Seg {iger §\K<h€
. L~ i —/B
Demon{’cganon. Efterfom detee Bins  *
Eier i enhoer Triangel ere tilfommen foa ftove

a, at e hinanden imodfatte Binkler i den bemeldse Fur
fom toe vette Binfler (32, 1) : Saa ere udi Teis- -

¥ant eve faa flove fom toe vette Binflers

anglen ACB de tre Bintler ACB, CBA, BAC faa ffove fom toe votte Bins
Flev. Den Binflen ADB ey (21, 3) lige faa flor {om CRinklen ACB,
thi De exe Degge i et og Vet famme Cirkel-Siyffe ADCB.  Og WVinklen
BDC ex lige faa ftor fom BAC, thi De eve begge 1 ¢ pg det famme i
Eel-SityFte BADC,  Folgelig ev den heele Binfel ADC (2 Ax.) lige faa
flor fom De toe Binkiece ACB, BAC tilfammen,  Legger man nu den
CRinke] CBA tif Dem, faa eve De Vinfler ADC, CBA tilfammen faa ftos
1¢ fom De tve CBinkler ACB, CBA, BAC tilfammen,  $Nen Diffe tre eve
faa fiove form toe vette Sinfler ; Folgelig eve og CRinElerne ADC, CBA
(fom i GitcFanten ABCD ere inanben imodfatte) faa flore fom foe rette
Binkier. Daa famme Daade Fand bevifes, at de hinanden imodfatte

infjer BAD, DCB ere tilfammen faa fiove fom toe vette Binlier.
Dilfes var det, fom fEnlde bevifes.

et 23 Propofition,
Theorema,

Paa eent 0t den famme verte Linie og paa famtte Side devaf
Eand der itte fwives roe Cirkel s Stykber ¢fler Segmenter, fom eve
lige Danncde og of wlige Sravrelfe, ‘ G

xXem-
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Demonttration. Derfom faadant holz
Des for ar vere muelige, faa [ad paa den vette Rinie

?‘“1 AB g paa famme Side devaf toe Civkel - Styteee o\
W ACB, ADB owre fatte, fom ere lige dannede, \\
| men aof uslige Stovrelfe, faa at de i€ paffe fig B

paa hinanden, men det cene ADB ligger inden 4
| foe Det andet ACB,  Orag den rette Linie ADC,
W‘}\ item BC Dg BD. ‘,‘ ?
il Efterform de Cirkel: StpEfer ACB 0g ADB ere lige Dantiede (eftee
}‘H‘ Hyp.), og d¢ Citkel:StoEEer Ealdes (11.Def, 3) lige Dannede, fom have
i lige fiove Winkler, Saa {Fulde den Winfel ADB vere lige faa fiov om
Binflen ACB, nemlig Den udvendige fFulde vwve lige faa fior fom Den
‘ indoendige , fom er usmueligt (efter 16, 1), ;

Derfore Fand dec ifEe frettes paa en og Oen fatime vetee Linie og vag
| famme Sive devaf oo CubelsStyEeer, fom eve lige dannede, ten af w
lige Stoveelfe.  Huilfet var det, fom Eulde Gevifes.

Deit 24 Propofition,

Theorema.

De Cickel s Styker eller Segmenter, fout ete lige dannede
;; o ftaae paa lige fFove vette Linter, ere lige fFore.

Exempe]. fad D¢ Segmenter AEB, CFD gpie E
lige Dannede og fatte paa lige fiove vette Sinicr AB, CD: m
Saa figer jeg, at Segmentet AEB ¢v [ige faa floit fom R
Segmentet CFD. : j

: F/>—G

Demonftration. 9aar  Segmentet % B V

AEB bliver [agt oben paa Segmentet CFD, faales c D

Deg: atPunfienA falder iC og denfinieAB paaCD,

faa [Falvgfaa B faidei D, fordi AB er (ige faa ftor fom CD (efter Hyp.). &fs

terdi 0aAB paffer fig paa CD,faa ffaf 0g Segmentet AEB paffe fig paa Seg-
; menteg
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mentet CFD 3 Shi hoig iffe, faa maae Segmentet AEB enten falde
gandife inden for eller gandife uden for elier til Decl8 inden for og il
Dyeels uden for CFD.  Men det Eand i€Ee falde gandfFe hoerben inden
efler uden for, thi ellers maatte Dev Eunde fwetes toc Segmenter, fom ece
lige Dannede og af uslige Storrelfe, paa en og den farmme vette Linier og paa
famme Side decaf, fom en Band {Fee (23. 3); JEee heller Fand Seg-
mentet AEB fafde til Deels inden for og til Deels uden for CFD, fom
CHGD, thi ellers maatte en Cirfel Funde fFiere en anben i fleere end
toe SPunttec, nemlig i de Punkree C, G, D, fom er wmucligt (10. 3). -

Derfore maae Civkels Stykfet AEB paffe fig paa Eivbel - StyEEet
CED, og folgelig eve De (8 Ax.) lige ftove tued hingnden,  Huilks var
det, fom Fulde bevifes

et 25 Propofition,

Problema,

Yiaae ot CirkelsSrykle efler et Segment blivet givers; at bes
ferive Oen Civkel, booraf det er er Stykke, »

B
Exempel. 2b ABC wvave ¢t Gitfel - Syffe. =
Det begiores, of befErive den Civkel, Hoovaf ABC er of A‘ c
Styfte. i A@c‘

Conftruction. enan deeter ACi toe lige *
flove Deelei D (10,1).  Poa AC udaf Punkten
. D opreifer man (11, 1) ¢n Perpendicular-finie R
DB og Dragee AB: Saa er Binklen ABD ens :
ten ftovve end Winflen BAD cller lige faa fior eller mindre. £ad déw
for Det ferfe vere fiorre, og Da affietted paa AB og ved Punfren A deri
en SBinkel (23. 1) BAE faa ftor fom den Binkel ABE, devneft teefEee
man BD hen ud ¢l E og deages EC.

Demontlration. @fterfog ny SBinlen ABE e¢ lige fao ;ﬂ?:
, o
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fom BAE, faa ex AE (6. 1) lige faa ftor fom 2
EB, ©Ojg fordi AD er (ige fan ftor fom DC, og

DE ¢t en felles Side og QBinklen ADE e lige A @
faa fior fomEDC, thi de ere begge retre QRinklex,
faa ¢v ogfaa AE lige faa ftor fom EC (efter 4. 1).
Pen AE ev og lige faa ftor fom EB (fom alies
reede ev beviift), Kolgelig ev og EB fige faa ftor
fom EC, og altfaa ere de tre vette inier AE, N
EB, EC lige ftove: §olgelig fFal den Ciel, fom ¢

(3 Poft.) befErives af SRiddel Punften E udi een af de tre Diftancer
AE, EB, EC, gaae igiennem de svvige Punfier og felgeligen vere den
forlangte Civfel. Man feer og tillige heraf, at Civkel - SepEfet ABC ¢
mindre end en halo Civkel , fordi Middel~Punfeen falder uden for det.

£ab for Det andet Den Vinfel ABD vere lige faa fror fom BAD, faa
¢t ogfaa (6. 1) ADlige faa fior fomBD. Men ADer oafaa lige faa frot

B
NAR
AT €

E

E B

- fom DC (efter Conftr.) : Folgelig er DC lige faaiftor fom DB, og]altfan

ere De tee vece Liniev AD, DB, DC, fom faloe fra D il Omévedfen,, lige
ftove, og felgelig ev D (9. 3) Niddel Punkren af den forlangte Cirkel,
0g Segmentet ABC ¢r en halo Civkel.

£ad for det tredie Binklen ABD vere mindre end BAD, og da af
foettes (23. 1) paa AB og 9ed Punfien A en Vinfel BAE faa for fom
ABE ; Naar man nu drager en tet Linie fra B¢l C, faa Faud pan {ams
me Maade, fom tilforn, bevifes, at Punften E, fom er inden for Cifels
Styffet ABC i den vette Linie BD, er den forlangte Cicfels Niddels
Punfe; Og Segmentet ABC er flotre end en hato SiyFel, fordi Mids
el "Punten falder inden for Segmentet,

Altfaa har man beFreven den Civkel, hooraf ABC ex ot Styfe,
Huilfes vav det, fom (Fulde gisves. ; ,

- Dt 26 Propofition,
| Theorema. | .
U0 lige [Fove Citkler [Faae lige ffore Vinkler paa lie ffore

“Gitkel: Buter, enten e Faae ved NTi0Oel: Dunkrerne eller ved
. Omeredfeene. b

Exem-
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‘Exempel, 2ad ABC, DEF vare lige flore Cirs
Fler ng [ad Winflerne BGC, EHF, fom ere ved INiddels A D

Punfterne G, H; clfer og de Binkler BAC, EDF, {om

eve ed Ombredferne, vave lige fiove: Saa figer jeg, at G

Givfel - Buerne BKC og ELF, {om de lige ftove Binfler

ftaae paa, ere vgfaa lige flove. B 6 E .

Demonftration, faar man drager
BC, EF, faa faaec mantoe Sriangler GBC og HEF, ubi hvilfe (1 Def. 3)
De toe Siver GB, GC exe lige faa ftore fom EH, HF (thi CitFlerne ABC,
DEF ere lige ftove efter Hypothefin) og Binflen BGC ¢v lige faa ftov
fom CBinElen EHF (Hyp.).. Folgelig er 0g (4. 1) BC lige faa ftor form
EF. g fordi inflen BAC e lige faa fior formn Rinklen EDF (efter
Hyp.), faa eve Civkel - Styferne BAC, EDF fige dannede (11. Def, 3),
og De ¢ve fatte paa lige fiove vette Linier BC, EF : $hen CivkelsSipfter,
fom ere lige Dannede, og fatte paa lige ftove vette Linier, ere fige ftore
(24.3), §olgelig ev Civkels Styfet BAC fige faa ftovt fom Cickels
StyEfet EDF.  Men den heele Civfel ABC er fige faa fror fom Den heele
Cirfel DEF (eftec Hyp.). Derfore er og (3 Ax.) det ovrige Cirfels
Stykte BKC lige faa ftort fom det ovrige Cirkel, StyEe ELF 5 Felgelig
ev CivbelsBuen BKC lige faa ftov fom Cirkel-Buen ELF,  Hyilfet var det,

fom Eulde bevifes. . 3
Den 27 Propofition.

Theorema,

7 lige fFore Civkler eve de Vinkler lige Fore, fom Fade pas

lige ftore Cirkel- Buer, enten de ffage ved NTiddels Punkresne
ellet ved OmEredferne. N
D
Exempel. 24 ubi de lige fiore 4
Girfler ABC,DEF be Binfler BGC, EHF,
fom ftaae ved IMiddel - Punfterne G, H,
¢ller De Binfler BAC, EDF, fom fiaae
ved Ombredferne, flane poa lige flore
@ivfel - Buer BC, EF; faa figer jeg, at
Winklen BGC er lige faq ffor fom Binklen B c E F
EHF, ng ligeledes Binflen BAC {aq fior i
fom SBinklen EDF,

D2 Demon-




 ES
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‘Demonftration. $yis
QRinklen BGC ¢ ¢ faa flor fom A D
EHF ; faa maae ¢en af dem vare
den ftetve. £ad BGC holdes for at
vaee Den ftovee,09 fet (23.1)paaBG
og ved Punkeen G en Binkel BGK,
faa ftor fom EHF: Saa ffal Eivs 4 .
FeleBuen BK (26, 3) vere lige faa ° K <
ftor fom Cicbels Buen EF.  Pen
Givket - Buen BC et fige faa frov fom Civkel - Buen EF.  Folgelig Fal
Sickel - Buen BC vare lige faa for fom Eivkels Buen BK, nemlig det
heele (Eal ore lige faa frovt form en Deel Devaf, fom ev usmueligt (9 Ax.).
9itfaq Eand Binklerne BGC, EHF iffe vere af u-lige Storrelfe, og fols
gelig ere de fige ftore. Ten Binklerne BAC, EDF ete balo faa ffove

~ fom Binklecne BGC, EHF (20. 3).. Folgelig ere g BVinflevne BAC,

EDF lige ftove,  Duilfet var det, fom fEulde bevifes.

et 28 Propofition.
Theorema,

3 lige (Fote Civklet affticere lige (Fore tette Linier ligge flote
Civkel- Buet, faa at den ftgere Cirkels Bue bliver lige faa ffor
fom Oen figtre, og Oen mindre fas fFor o Oer mindre,

Exempel. ad ABC, DEF A
sure lige fiove Civfler, og lad BC,
EF vave lige fiove vetfe Riner, fom
affficre de toe fovre Civkel - Duer
BAC, EDF g de toe mindre BGC,
EHF: Seg figer ba, at den frorre Civ-
Yel-BueBAC er lige faa fiov fomt den c
fiorre EDF, 0g at den mindre Civkel-
PBue BGCer faq fiov fons dew mindre G
ivfel-Due EHF.




e S R e

of Euclidis Elementer, ' 109

Demonftration. faar man (x.3) feger ARivdel - PunFeerne
K, L, og drager de rette Liniee KB, KC, LE,LF, faa faaer man foe
Sriangler KBC, LEF, udi hvilfe De toe &ider KB, KC eve lige faa fios |
ve (1 Def, 3) fos EL, LF (thi CirElerne ABC, DEF ere lige ftore), og i
BC o lige faa fior fom EF (eftec Hyp.). Folgilig ex (3. 1) Binkin i
BKC fige faa ftor fom Binklen ELF, og altfaa ev (26. 3) Cirbel-LBuen Hi
BGC lige faa ftor fom Civfels Buen EHF.  INen Den heele Civkel ABC
¢t lige faa frov fom Den beele DEF 5 Folgelig er 0g (3. Ax.) den ovrige
Q;Zi}'b‘fel{ Q%ge BAC fige faa fiov fom den ovrige EDE, - Huilfst vay bet, fom - ‘;i;ﬁ
Enide Devifes. ~

Den 29 Propofition.
Theorema. |

bt lige ffore Cirkler eve de verte Linier lige (Fote, fom os
petfpende lige ffove Cirkel- Suer.

Exempel. 8ad ABC, DEF (fee ben neft foreganende Figur) sere lige flove C'r
#ler, 5g BGC, EHF lige flore Bucr af dem, vg drag de yette Linier BC, EF: Jeg fis
ger D, af den vette Binie BC er lige fan flor fom bew vette Linie EF.

Conftru&ion, &sg (1. 3) Mivdels Punfterne K, L og drag
BK, KC, EL, LF,

Demonftration. Eferfom CirBleene ABC, EDF ere lige ftove
Ceftee Hyp.), foa eve BK, KC lige faa flove fom EL, LF; Og fordi !
€irkel - Buen BGC er lige faa fror fom Civkel, Buen EHF, faa ere (27.
'3) CBinklegne BKC, ELF fige ftove.  Folgelig er og den vette Linie BC 2 i
faa ftov (4. 1) fom EE,  Huilfes var bes, fom fEuie bewifes. |

03 et
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et 30 Propofition,

Problema.

Ac deele ent given CitkelBue i roe lige ftore Deele,
D

Exempel, 24d ADB vare en given Givfel - Bue:
SNan fEal deele den i toe lige fiore Decle.

Conftruction. Man drager dDenvecteis A ¢ B
ni¢ AB og Deeler Den (10. 1)1 toe lige ffove Deele ¢
iC. Paa famme AB og fra Punkeen C opreifes (11. 1) en Perpen-
dicular-£inic CD,  Endelig drager man De vetee Linier AD og DB,

. Demonttration. Sordi nu AC e lige faa ftor fom CB, 0 CD
et en falled Side, 0g BVinflen ACD ex lige faa ftor fom Winflen BCD 3
thi begge ere vette Binkler: Sqa e (4. 1) AD lige faa ftor fom DB,
Men lige frove vette Linier afffiwre lige fove Eivbel-Bucr (28. 3). Folv
gelig ev Cirbel:Buen AD lige faa ftor fom Civfel-Buen DB, ,

Altfaa ev den givne Cicfel Bue ADB pdeelt i toe lige ffore Deele,
Hilfet var det, fom fFulde gioves, ;

©en 31 Propofition,
Theorema.

et Citkel et dent Vinkel, fon et i en halv Cickel, en vet
Vintel , men den Vinkel , fom er udi et figrre Cirkel:Seylke, ev
mindre end en vet Vinkel, o den Winkel , fon er udi ec mins
dte Citkel: Stykbe, er (Torre end en rvet Vinkel, Ndermeere et
Yinklen af et {forve Civkel Seykbe Fsrre end en ret Vinkel, og

af et mindre, mindre end en ver Vinkel,
Exem-
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Exempel. %ad ABC vere en Cirfel ng BC dens
sRivdel-Liie vg E dens Middel-Punft, og lad de vetfe
inier BA, AD, DC, AC blive dragne: Saa figer jes (1)
at den Binfel BAC, fom er i haly  Cirflen BADC, er et
vet Binkel, (2) at dew Winkel ABC, dev ev i Cinfels g
Styffet ABC, fom e fEovre end en alo Civkel, er mine  * :
pre end en vet Binfel. Og (3) af den Winkel ADC,
fom e i Civfel-Stytfet ADC, der ev minbdre ¢nd en hals
Girfel, ¢r flovre end en vet Binkel,

Conftruction. ®rag AE og teaf BA ud hen imod F.

Demonttration. Efiesfom BE er (15 Def.x) faa flot fom EA,
faa ¢ QRinlen EAB fige faa fior (5. 1) fom EBA, Oy fordi EA ¢
lige faa ftor omEC, faa ¢t ogfua Rinfien EAC lige faa fior fom ECA.
Kolgelig ev (2 Ax.) den heele CBinfet BAC lige faa ftor fom De toe Wins
Ele ABC, ACB tiifammen. -~ en den udvendige Binkel CAF ¢ ogfaa
lige faa ftor (32. 1) fom D¢ famme toe Binfler ABC, ACB. Felgelig
(x Ax.) ¢re de Binkler BAC, CAF lige fiore, og derfove (10 Def, 1) or
enboer of Dem en vet CBinfel,  Folgelig Fal den Binkel BAC, fom ¢v i
en hald Civfel BADC, veere en vet SBinkel,  Hilfee (1) var at bevife.

_ 2. g fordi (17, 1) toe Winkler i en Sriangel ere tilfammen mine
re end toe rette Binkler, og BAC er en vet Binkel, faa e ABC mine
Dre end en-vet Winkel, Altfaa ¢v en WinFel ABC, dev er i ot Civbels

StyEe ABC, fom er fiorre end en halo Gickel, mindre end en vet Binfel,
Hvilfet (2) var at bevife ;

3. Fordi fremdeeles FiivFanten BADC er indffreven i Civflen ABC,
og De imodfatre Winkler i FiivFanrer, fom cre indffrevne i Civkler, eve
(22, 3) faa ftove fom toe verte Rinfler, faa ¢re de Vinkler ABC, ADC
tilfammen faa fiove fom toe verte CBinfler. Men ABC ev mindre end ¢n
ret CBinfel, fom alleveede ev beviift.  Felgelig ev den evrige ADC ftorve
end en vet CBinfel.  Altfaa er en Winfel ADC, form ev i ¢t Civkel Styks

fe ADC, per ex mndye ¢yd e halp Cicfel, ftotve end en vee Binkel.
Duilfet (3) var af bevife. :
4. Xg
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4. Geg figer pdevmeere (1) at Winklen af
pet ftorve Civkels Styi€e, nemlig den Binkel,
fom indfluttes of Civkel - Buen BA og den vetee
Qinie AC, er ftoree end en vet Binfel, og (2) at
CRinflen of det mindre CivfelStyEfe, nemlig
pen CQinel, fom indflutted af den vette Rinie
CA og CivfelsBuen AD, ¢t mindie end ¢n vet
Rinkel.  Thi eftecforn den Winkel , forn ev inds
fluttet af D¢ vefte Linier CA, AB, ¢v en vet Bins

Eel (fom tifforn blev beviift), faa ev Det Elare, at Det Binkel, forr ev inda
fluccet of Cicbels Buen BA og den rette Linie AC, ev florre end en vet

eginfel.  Og fordi den Winkel CAF ev en vet Binkel, faa ev ven Bins '
Bel, form ev indfuttet of den vette Linie CA og CivkelsBuen AD, mindre -

end en ves SBinkel.  Huilfet (4) var at bevife.

©ett 32 Propofition,

Theorema.

Detfom en tet Linie torer en Civkel og fea RotingsOunks
tent bliver dragen en ver Linie, fom fFicrer Citklen: Saa fal
de Vintler, fom denne gige med den rorende Linie, vete lige
faa ffore fom Oe Winkler, det eve udi Citklens Verel:Stykket.

Exempel. 2ab ben vette Rinie EBF yove Cirflen
ABC i Punften B, og fra B lad en vet Linie BD blive dragen,
fom fEierer Cirflen § e foe Styffer eller Segmenter BAD
pg DCB: Saa figer jeg, af de Binfler EBD, DBF, {ois
DB gisv med EF, ere lige faa ftove, fom de Winkler, der
ere udi Civkleng Wepel - Styfter, det ¢, at den Winkel
EBD ¢t lige faa fiov fom en Binkel, der befErives ubi Civ-
Fel-StyFfet DCB, pg at MBinklen DBF er lige faq flov fom
¢ SBinkel, der beffvives ¢ Civkel: Stylet BAD.,

A
D

s

E B F

Conftruction. 9aa den fetse Linie EF og fra Punften B ops

veifes
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reifed (11,1) en Pérpendicular—gfnie BA. & Civkel :‘%uen DB antages
en Punte C efter Behag.  Endelig drages de rette Liniey AD, DG, CB.

Demonttration. Efterdi nu EF vover CirBlen ABC i Punfeen
B, og ubaf B ¢v Dragen en vet Linie BA perpendicular paa EF, faa o
(19. 3) Citklens MNiddel - Punbe i BA.  Folgelig ev Winklen ADB i en
halo CirEel ADCB, og ex derfore (31.3) en vet LVinfel; Alefaa eve (3 Cor.
32. 1) D¢ ovrige Vinbler DAB, ABD tilfammen faa frore form en vei Bin:
Eel, Dlen ABF ev ogfaa en vee Binkel (efter Conftr.): Golgelig er Bin-
Bien ABF fige faa ftov fom De toe Rinfler DAB, ABD tilfammen. Sers
fove, Decfom den feelied Binkel ABD tages fra demt, faa er Rinfhn DBF
lige faa ftov fom den Binkel DAB, vev er | CirbelStyElst B AD.

Sordi frembdeeles FiitEanten ADCB ev indFreven | Cigklen ; faa ere
(22, 3) deng imobfatte WinFler DCB, DAB tilfammen faa ftore fom toe
refte CBinfler,  Folgelig eve deBinfler EBD, DBF, fom ogfaa ere (13.1)
tilfatmen faa @ore fom toe vette Winkler, lige faa flove forn de toe Lineler
DAB, DCB tiffammen.  0en of diffe ev DBE lige faa ftor fom DAB
(fom tilforn bleo beviift). Decfore ev (3 Ax.) den CBinEef EBD lige fan
ftov fom Den CBinfel DCB, der e § Civfei+ Styffet DCB,

. Devaf ev det Flact, at de Vinfler EBD, DBF ere faa frove fom
DinFleene § CirBlens Depel, Styfeer,  Hilket var det , form fFulde beoies,

Scholion.

Dt Cirfel, Styffe BAD Falpes Bepel-Styfeet allenefle i Henfeende il den Vin-
f{ DBF, fom finger paa den anden Gide af den (Ewrende Linic BD. Ligeledes bli-
ver Dot anves Civkel-Stykfe DCB Falbet Wepel- Stykeet i Denfeende til den MWinkel EBD,

Den 33 Propofition,
' Problema.

., Daaen given ter Linie ac beftrive e Tirkel s Seykle, form
indflutter enVintel, der e faa florfomen aiven vet:lined Vinkel,
3 D Exem-

S e s
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Exempel. 24d AB pove den givne vette finie,
g C ben givne vetlinepe Binfel; San fFal befErive paa
AB ¢t Cirfel-Styffe, fom indfutter en BVinkel of famme
fpids elfer en vet elfer en fumpet Minkel.

1. 20 C veeve en fpis Binkel.

Conftruction. gyaa ABudi Punen A
affeettes (23. 1) en Vinfel BAD faa ftor fom
Binklen C, Derneft opreifes (11. 1) paa AD fra A enPerpendicular-
Qinic AE. Given aoffwetes paa AB udi Puntten B en CBinkel ABG faa
fior fom Binklen GAB, og den rerte Qinie BG drages ud, indtil den {Ficerer
AE udi G, ®erefter befErives udaf Mivdel - Puntten G i Lengden GA
en Civkel ABE.  Endelig drages den vette Linie EB,

Demonttration. Gordi Qinkilerne ABG, GAB exe lige ftofe,
faa ere ogfaa (6. 1) Siderne GA g GB lige ftore; og decfore (Fal €its
flen ABE, fom ev beffreven af Niddefs Punkten G udi Langden GA,
ogfaa gaae igiennem Punfeen B,  Hevaf folger Da, at Den rette LinicAB
fficrer Civflen ABE udi Punftevne A og B, en ven refte Linie AD
vorer bemefote CivEel ABE (Cor, 16.3) , thi Den ftaaer perpendicular
paa den poerfte Snde af IMNivdel Linien AE.  Folgelig er BinFlen BAD
(32. 3) tige faa fior forn Binklen AEB, fom ev i Civkelz Styfler BEA.
Men Rinflen BAD ex lige faa ftor fom C (:fter Conflr.). §Folgelig et
00 Vinlen AEB lige faa ftor fom C. g ¢v 0a paa den vette Linie AB
BefFeevet et Sirel-Styffe BEA, fom fatcer ¢n Binkel, dev e faa fioe
fom Den gione Spivg Binkel C,

2. £4b den givne Winkel C vere en vet WVinkel. lrc— .
Conftru&tion. faa AB g ved Punks 4 N
ten A deri affettes en Binfel DAB faa flor fom F

C (23 1). Derneft deeled AB i toe [ige fiove
Decle i F (10. 1) 0g of Middel - Punkren F udi™  Ip
Diftancen AF beffrioes en €ivkel ABE,
Demon-
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Demonftration, Gfrrdi AD o perpendicular paa e ydevs
fte €nde af IMiddel-Linien AB: faa rorer AD Cicflen ABE (Cor. 16. 3).
Solgelig (32. 1) ¢ Binflen DAB lige faa ftov fom Binlen i Cirkele
Stykft AEB.  Da nu Winklen C et lige faa ftov fom DAB. Saa
fatter Det beffreone Cirfel:Styfee AEB en Binfel of famme Stovvelfe,
fom Den gione vette CBinkei C,

3 fad C vare en fumpet Binkel.

Conftruction, e AB og i Punfeen
A offeetes (23, 1) on Binkel BAD faa ftoy fom
C. Derneft opreifee man paa AD udaf A en
Perpendicular - €ini¢ AE (11. 1). Siden afs
fetier man paa AB og i Punfeen B en Dinkel
ABG, faa ftor fom QBinfien BAG; faa ¢ (6. 1) .
ben vetee Qmie AG lige faa ftov fom GB, og folgelig [Fal den Eirfel, fom
Bliver befEreven af SNivdel- Punkien G udi Diftancen GA elker GB,
gaae igiennem Punfterne A og B.  Beffriv altfaa en Civkel BAE: faa
{Eal AHB vere det forlangte Cickel+StyEfe,

Demonftration. @fefom DA er perpendicular pda en b
Decfte Ende A af Siodel-Linien AE, faa ffal DA veove Civklen BAE (efs
tee Cor, 16.3). Men AB fFierer Cicklen fra Novings - Punfren A
Folgelia v (32. 3) WinFlen DAB lige faa for fom Binfien AHB;
Pen DAB ¢r fige faa fiot fom Binflen C.  Felgelig ev ogfaa Vinklen
AHB lige faa ftov fom C. _
 9iefaa bar man beffreven paa AB et Cirbels StyEfe AHB, fom
indflutter en Vinfel, faa ftor fom den givne ffumpet BVinkel C.  Hilfet
vav det, fom fEnide gioves. &

Dent 34 Propofition,
Problema.

Bra en‘given Civkel at Ficre et Stykle, fom indflutter en

Vinkel, der et faa ftor, (om en given verslined Winkel.
P2 - Exem-
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Fixempel. &b ABC vare den gisne Girfel, og
D ben givie Biufel: Man Fal {Fiwre ot Stykle fra Civ-
gcn ABC, fom indffutter en Binfel, dev ev foa fioy fom 4

c
Conftruction. man bragee (17. 3) en A
vet finie EF, fom rerer Cirklen i B. Paa BF
08 i Punfren B affestes en Winkel CBF faa fior g B F

fom D (23. 1),

Demonttration. Efterform nu EF rover Civflen ABC, og BC,
foms ev dragen fra Revingd s Punfeen B, Ficever fanme Civkel , faa e
(32. 3) Binkien CBF lige faa fior fom den Winkel BAC, deg ev i Cicllens
Bepel Styffe BAC, Da nu VinFlen CBF er faa ftor fom D (efter
Confir.); faa ev ogfaa (1. Ax.) den Binkel BAC faa ftor fom D.

Derfore ex da fra Citklen ABC fFaavet et Styffe BAC, form inds

flutter en Binkel faa o form den givne Winkel D, Hyilfet var det, fom
fEulbe gioves.

©ent 35 Propofition,

Theorema,

Detfom i en Civkel toe tetre Linier fPicre bverandre, faa
ftal denRetangel, fom er befattet under Seykeerne af dent cene,

vare lige faa ftor fom den Reltangel, der er befarter undes Sty
ferne af Oen anden.

Exempel. #ap i Girflen , Py
ABCD ftoe yette Finier AC, BD fFi-
ve hinanden ¢ Punften E: Saa fis
gev jeg, atRectanglen, fon ¢r be- :
fattet under AE, EC, erlige faa fior B ¢
fom Re@anglen, der ev befattef -

tinder BE, ED, 5 c
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Demontftration, ®erfor de vette Sinier AC, BD gaae igiens
nem Niddel » Punften, faa at E ex IMNiddel - Punkeen of Civfien ABCD,
g ee det Elave, at ReCtanglen unbet AE, EC et lige faa fior fom Reét-
anglen under BE, ED, thi da ¢r¢ AE, EC, BE, ED [ige ftore,

Peen hvis AC, BD iffe gaae igiennem SRiddel*Punten, da foger
man Cicflens SNidvel-Punkt F (1. 3), g derfra 0rages Perpendicular-
Sinier FG, FH ned paa AC, BD (12, 1), Enbelig Drager man de rette
Linier FB, FE, FC,

Cfterfom FG er dragen fra Middel s Punkeen perpendicular paa
AC, {aa deefer Den (3. 3) AC i toe lige ftove Deele i G, Og fordi ven
vette Linie AC er Faaven i toe lige fiore Dewele i G og i toe Decle af us
lige Gtorrelfe | E; &Saa er (5. 2) Reltanglen under AE, EC fillige
med Qvadraten of GE faa ftor fom Qvadraten of GC,  fag
Qvadraten af GF til dem: faa ev ReCtanglen under AE, EC tillige ted
_ Qvadraterne of GE, GF, det ¢t (47. 1), tillige med Qvadraten of FE
lige faa flor fom Qvadraterne af GC, GF, et ev (47, 1) fom Qva-
draten of FC, fordi QRinflen FGC er en ver Winfel, Paa famme
Maade bevifes ngfaa, at Retanglen under BE, ED tillige med Qvadra-
. ten af FE ¢t lige faa fior fom Qvadraten af FB, Men Qvadraten of
FB ¢ fige faa ftov fom Qvadraten of FC, fordi FB er (15 Def, 1)
faa fior fom FC. Gelgelig er Rectanglen under AE, EC tillige med
Qvadraten of FE lige faa ftor fom Re&anglen under BE, ED tillige
med Qvadraten af FE, RNaar man altfaa tager Qvadraten of FE fra
et faa ev Reltanglen under AE, EC fige faa fiov fom Reétanglen
undes BE, ED,  oyilfe var det, fom fEulde bevifes. -

et 36 Propofition.
Theorema.

Detform der antages en Punke uden for en Cickel, on det
falde fra famme Punke toe vecte Linier, af hvilke den eene {Fics
ver, men den anden rgrer Cirklen; faa fal den Reltangel, fom
et befatcer under den beele Fierende Linfe og et Stykke deraf,
fom ex uden for Citklen imellem Punbren og Circumferentzen,
veve lige faa {for {om Qvadraten, der bliver beftreven paa den
torende Linie. Ps3 Exem-
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=

Exempel. 2ad uben for den Cirfel ACB en Punft D blive

antagen efter Bebag, vg lad toe vette Rinier DA, DB {aaledes bliz e
e dragne fra Punften D, at den cene af dem DA fFierer , men den
anden DB rgver Cirklen ACB: Gaa figer jeg, af ReGtanglen under
DA, DC ¢x lige faa fior {om Quadraten af DB. c
2 : B
Demonftration, gad for vet forfte DA gaae F

igiennem SNivvelPunkeen F, og dvag BF, faa er FBD

(18. 3) en vet Winkel. Fordi nu AC er Faaren § o2

fige ftove Deele i F, og til famme AC er fat en anden s
vet Rinie DC, faa ev (6.2) Reétanglen unber AD, DC tillige med Qva-
draten af FC lige faa ftor fom Qvadraten of DF. %%n Quadraterne
of DB, BF ere ogfaa (47. 1) hige faa ftove fom Qvadraten af DF,
Solgelig ev Rectanglen under DA, DC tillige med Qvadraten of FC
lige faa ftov fom Qvadraterne of DB, FB, e nu et Qvadraten aof
FC fige faa ftoc fom Qvadraten of FB, fordi FC og FB ere lige fiore.
Kolgelig er (3 Ax.) Rettanglen under DA, DC [ige faa fiov fom Qva-
draten af DB.

2. £ad DA iffe gaae igiennem MiddelLPunften E
og Drag fra E paa AC en Perpendicular-£inic EF og
Dvag De vette Linier EC, EB, ED.

Efterfoms EF er dragen fra siivdelPunkren E og 1/
¢t perpendicular paa AC, faa e AC (3. 3) Deeltitoe |
lige fiove Decle i F, og Dextil ex fat en anden rer Linie
DC; ®erfore er (6. 2) Reftanglen under DA, DC
tillige me Qvadraten af CF fige foa ftor fom Qvadra- . 4
ten of DF. @g Qvadraten af FE til; faa et Reftanglen under AD,
DC tillige med Qvadraterne of CF, FE, det e (47. 1), tillige m:d Qva-
draten af CE lige faa ftov fom Qvadraterne af DF, FE, et et (47.1),
fom Qvadraten of DE. 9Men Qvadraten aof DE ¢¢ (47. 1) faa flor
fom Qvadraterne of DB, BE, fordi @Binklen DBE er (x3. 3) en vet
inkel,  Folgelig ev Retanglen under DA, DCltillige med Qvadraten
af CE fige faa fior fom Qvadraterne of DB, BE, $ten Qvadraten af
CE. ¢r fige faa fror fom Qvadraten of BE.  Golgelig ¢ (3 Ax.) Reétan-
glen under DA, DC fige faa fror fom Qvadraten af DB.  Huilfer var
bet, fom (Fulde bevifes. @ e”

D
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oen 37 Propofition,

Theorema,

Derfom der antages e Punke uden for en Cirkel, o et
falder fea famme Punte toe rette Liniet, booraf Oen eene fRicret
Citklen, men den anden falder Funs uden paa den, og derfom
frembdeeles ReCtanglen ynder den beele fticrende Linie og det
Siykte devaf, fom er uden for Citklen, er faa ftor fom Qvadraten
of en anden vette Linie: fas al denne vecre Linie vére Civklen.

Exempel. fab uben for Civflen ABE en PunftD
Blive antagen citer Behag, og lad fra famme Punke toe vette
inier DA, DB blive draghe faaledes, at deneeneaf demDA
fEizrey Givlen, men den auden DB falder uden paa den,
og [ad Re&@anglen tindrr DA, DC vave faa fior fom Qua=
draten af DB faa figer jeg, at DB vover @ivilen.

Conftruction, Drag(r7.1) fra Punks
tett D en vet Linie DE fom yerer Cirflen ABE i
Punften E og fog (1. 3) €itflens Centrum F, og deag FB, FD, FE,

Demonttration, GordiDEveter Citfien, men DA fFierer den,
faa e Rectanglen under DA, DC (36. 3) lige faa fior fom Qvadraten af
DE. S%enRetanglen under DA, DCer ogfaa faa ftor fom Qvadraten
af DB (eftev Hyp. )., §olgelig v Qvadraten af DE lige faa ftor fom Qvadra-
ten af DB, og altfaa ev Den vette Linie DE lige faa fior fom DB. Pen
Denveite Sinie EF ev ogfaa lige faa fior fom BE. 2Altfaq evede toe Siver DE,
EF fige faa ftove fom de toe Gider DB, BF, men DF ¢t en fellcs Sive.
Folgetig er (8. 1) Binklen. DEF lige faa ftor fom Binklen DBE. Men
DEF et (18, 3) en vet QBinfel; fordi FE er dragen fra Middel-Punkeen
F il Rocings-Puntren E.  Felgelig er og DBF en vet Winkel ; 0g Devs
fom BF 'bllmev fengere ubdragen , faa ev den Eivflens SNidvel-Linie. PMen
en vet Linie, fom er Dragen perpendicular fea SNivdel«Liniens yoderfte

Enve, vover Cirflen (16.3)  Folgelig toves Den vette Linie DB Civklen ABE
Huiliet vor det, for (Fulde bevifg’. i ki :
Euclidis
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3 Definitiones (Sorklavinger.)
%

1, 1t et s lined Figur DEF figes at =
vete indffreven t en anden vet:

lined Figur ACB, naat alle Vin+

Bleente af Oen indftrcone vore alle Siderne

af Oen Figur, i byilfenn Oen er indftrevern.

2, Q.ige[ebes figes en vets[ined Figur ACB
at vere beftreven ombring en anden vets 5
lined Figur DEF, naat alle Siderne af den omftrevne Figur ¢gre
alle Vinklevne af Oen Figur, om byilfen Oen et beftreven.

3. €1 vetdined Figur ABC D

//
figes at vere beffreven oms E
Ering en Cirbel ABC, naar

F A
figes at veeve indffreven § en 7
Civkel ABC, naat alle Vins
fler af Oen indffrevne Figur
tére Cirklens Circumferentz \
e
alle Sidet af Oen omitrevne Figur ¢dve Civklens Circumferentz.

eller Smteeds.

4. $En vevlined Figur DEF

5, Ligeledes figes en Citkel ABC 4t vare indftreven i er{ ‘tetg
1§14
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{ined Figur DEF, naae Civtlens Circumferentz tétet aUé Sidetsse
af oen Figur, i biffen Cirklen ev indftreven.

6, En Civkel ABC figes at veve beftreven ombring en vet-lined
Figur ABC, saat Civilens Circumferentz tgree alle Vinkler of
Oen Figur , {om Civklen ex beftreven omfring,

7. £ vet Linie (iges at vare afpaffecd en Cirbel, naae Lne
Oetne devaf eve i Citklens Circumferentz,

et 1 Propofition,

- Problema,

5 et given Citkel ac afpaffe en vet Linie, form et faa ftor
fotts en aiven vet Linie, Oev ey bot vare ftorre end den givne
Civkels PTidOel s Linde,

.Exempel. 2ad ABC vave den gisne Cickel 0gD
pen givne vette Rinie, fom ey bor vwre fiorre end Civkiend
oRivdel-Rinie Cefter 15.3).  Man fEal afpafle i Civflen
ABC en vet ginie, fom ¢v fan fior fom D,

~ Conftruction. ©rag Cirfiens Miodele
Qinie CB: & fald nu CB et lige faq fior fom D,
faa ev Det fFeet, fon man fovlangte. hi faa er |
dev afpaffet (7. Def. 4) en ret Rinie CB i irflen ABC, fom ¢v {aa ftor
fom D. Den hois ke, faa cv CB flovre end D (eftec Hyp.). Gior
derfor (3. 1) CE faa flor fom D, og beffriv af SNiddel - Punkien C udi
Qengden CE en Sirfel AEG 0g Drag den vetre Linie CA.

Demonttration. Fordi o C ev Niddel » Punkten af Cirflen
AEG, faa er CA faa flot fom CE.  Men CE et faa ftor fom D, Fels
gelig ev 0g AC faa ftor fom D, og Denev afpaffet i €ivklen ABC (7. Def. 4).
$uilket vay det,; fom (Fulde gioves. 5 {,\en

2 L 4
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et 2 Propofition.
Problema.

T en given Cickel at indffrive en Triangel, fom bat faa
{fote Vinkler , font en given Triangel, i

Exempel. 2ad ABC vare en given Civfel o8
DEF ¢n given Sriangel: § denne Civkel Fal mian indFris G A H
ve en Sriangel , fom bav Tige faa fiove Binkler fomTwiz .
anglcn DEF.

Conftruction, snan peager (17. 3) en . B
tet Qinie GH, fom vever Civklen 1 en Punft A.
Derneit affwttes (23. 1)- pas HA udi Punkeen ; :
A en QRinfel HAC faa flor fom Binflen DEF; figeleded affeetted” pan
GA ubi “Punfren A en Binkel GAB faa fiov fom EFD,  €udelig dias
g¢s Den vette Lini¢ BC, el

Demonftration. Gfeecfom GH tovee Cielott 0g AC er dragen
fea RovingsPunkren A og fFicever Cicklen, faa ev (32, 3) VinElen HAC
lige faa fiov fom Winflen ABC, fom et i Civkel - Sipifer ABC. Da
nu Binklen HAC er faa fior fom DEF (efter Confir.); fia ev ogiaa
den CRinfel ABC (1 Ax.) faa ftov foms DEF, = 2t famme arfag er ogs
faa Binklen ACB faa fior ot EFD.  olgelig ev og den avrige Rinfel
BAC faa ftor fom den svrige Rinkel EDF (2 Corell, 32. 1), Yltfan
har Srianglen ABC faa frove Binkler fom Trianglen DEF og er ind,
{freoen (3. Def, ¢) i Civflen ABC.  Huilfet var det, o [Blde gioves,

&ent 3 Propofition,

Problema,

Ombring en given Cirkel ar befrive en Triangel, P hat
faa flove Vinkler, fom en given Triangel.

Exem-
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Exempel. 2ad ABCyere en given Cirfel og DEF
en given Sriangel: S0an fFal beffrive en Tviangel ome
Fring Girflen ABC, fomn Bav faa fove Binkler fom Tris
anglen DEF.

Conftruttion. han teaget EF {engete
1D paa begge Sidev til Gog H (2 Poft.). Soerneft
foger man (x. 3) €icklens Giddel» Punte K og
drager en vet Qnie KB efter Behag,  Siven af?
fetter man (23. 1) paa KB og ved Punfren K en Winkel BKA faa fior
fom SRinflen GED og en anden Binfel BKC faa fior fom DFH. Cne
Delig Drager man (17. 3) vecte Liniee MAL, LCN, NBM, fom vete Cirs
Eien ABC i v¢ Punfrer A, B, C,

Demontftration. Gosdi nu ve teste Sinice KA, KB, KC fafbe fea
WMivvel-Punkeen K il Rovings- Punkterne A, B, C; Saa ere (18. 3)
De CBinEler ved A, B, C rotte Winkler. g fordi De five Winkler { Fiivs
Fanten AMBK eve faa fiove (32. 1) fom five vette Dinklec (thi enboer

Siickant Eand ved en ToersLinie Decles i toe Jriangler, og i enhover of

Diffe Triangler eve Binklerne tilfammen faa fiove fom toe vette WVinfler),
og toe af Dem, nemlig De Binkler MAK , MBK ere vette Rintliv, faa
¢re D¢ foe surige CRinEler AMB, AKB tiffammen faa ftore fom toe vette
CRinkler: Men de Binkler GED, DEF ¢ve 0g (13. 1) faa frove foni toe
vette CRinkler. Folgelig eve De Binklee AMB, AKB faa ftove fom e
Rinklee GED ,. DEF | ng af diffe ev BinElen AKB faa fior fom GED
(efter Conflr,), Berfove er den sorige BVinkel AMB faa fior (3 Ax.)
fom den sorige DEE.  Paa famme Naade bevifes ogfaa at Binflen
LNM ¢ faa fov fom Rinflen DFE,  Folgelig er oglaa den sovige Bins
fol MLN faa fior (2 Cor. 32. 1) fom ben ovrige Binkl EDF,  ltfaa
bar Trianglen LMN faa ftoce CRinkler fom Frianglen DEF og ¢t (4
g)eﬁ 42 befErenen omEuing den gione Citbel ABC.  Huilfet var det, fous Fuls
¢ ginres. s Fa s
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- Dt 4 Propofition.

Problema.

e indfteive en Civkel © en given Triangel,

Exempel, a0 ABC ware en given Svigngel: A
Ran (Fal indfFvive en Civfel i ben givne Sviangel ABC.

COHPEI‘U&I.OI]. Man deeler (9.1)toeNine
Eler, hyilfe man vil, faafom de toe Winkler ABC, E
ACB i toe lige frore Deele ved de vette Linicr BD,
CD, fomn drages ud, indtil de ftode fammen iD3 5 H
fra D Drages Perpendicular - £iniec DE, DG, :
DH n¢d paa AB, AC, CB (12, 1), |

o

Demonftration. frfom Qinlen ABD ¢ faa ftot forn den
Binkel CBD (thi den Binfel ABCer deelt i toe flige flove Deele 1¢d BD,)
0g Rinklen DEB ¢r faa ftor fom DHB (10 Ax.), thi De ¢eve begge vettes
fag ere De toe Winkler EBD, DEB udi Srianglen EBD faa {tove form de
1o¢ Binfler DBH , BHD udi rianglen DBH ; Ydermeere ev den Side
DB, forn ftaaer imod een af De lige fiove Winkier, tilfwlles for begge
Trianglerne s Kofgelig ¢v (26, x) Siden DE faa ftor fom SSiden DH.
Paa famme Maade bevifes ogfaa, at DG ex faa fror fom DH; falgelig
eve De tre vette finier DE, DH, DG lige ftove. Heraf folger da, at
verforn man beffriver en Civfel EGH af Siddel - Punkeen D udi een of
ve Diftancer DE, DG, DH; faa fFal famme Sivkef gaae igiennetn Punks
teune E, G, H; Og fordi Srianglens Sider AB, BC, CA ftaae per-
pendicular paa Enderne E, G, H af de_vette Liniev ED, DH, DG,
fom eve CicElens haloe Middel-Linier , faa Faf famme Sider AB, BC,
CA rove bemeldte Cirkef EHG (efter Coroll, 16. 3).  Derfove tFal Da
Cicflen EHG vare indFrevens i den gione Triangel ABC (5. Def. 4)
Hyilkes vax et ; o Fulde gioves.

Dt
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Den § Propofition, -

Problema.

e befeeive en Citkel ombring en diven Triangel.

Exempel, 2aDABCH®Es
ve e given Sriqngel : Dot begies
ves, ot man fEal DefErive en Cive

: ¢
¥l omfring Tvianglew ABC,

A
ZEDN

Conftruction. "

SNan deeler (10.1) fo¢ Sid

der AB, AC i toe lige ftove :

Deele i D, E. Paa famme Liniev AB, AC og udaf Deelings - Punks

eene D og E opreifed (ar. 1) Perpendicular-£iniec DF, FE; foa {Fal

Den Punke F, hoor FD, FE flede fammen , entes pere inden for i

anglen ABC cller i Den vette Sinie BC ¢eller ubens for Sreianglen,

‘5. fad den veve inden for Frianglen og drag FA, FB, FC,

Demonttration. &fefom nu AD e fag_fior fom DB (efter
Conftr.) og DF ev tiffelies for De toe Sviangler ADF og BDF og gier
rette Binkier ved D (efer Conftr,); faa ¢ (4. 1) FA faa fior fom FB.
9 famme Aarfag ev 0g FC faa ftor fom FA: Felgelig eve de tre vetie
Qinier FB, FA, FC fige flote. ©erfore (Fal den Cicfel, fom befErives
af MiovelPuntren F udi een af de Diftancer FB, FA, FC gaae igiens
111)m} A.}, B, C, og folgelig vere befEreven omkring Sriauglen ABC (6.

ei, 4).

2. $ad Punfeen F owre § Den tette Linie BC, faa Eand paa famine
sMaade, fom tilforn, bevifes , at F ev Sniodel: Punkien af den Cirbel ABC,
fom man il beffrive omEring Svianglen ABC,

3, 240 Punbren Foeve uden for Srianglen ABCog Drag FA, FB, FC.
D3 Sordi
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Gordi nu AD er faa
ftov fom DB (efter Confir.),

08 DB et tilfelles for begge : A
Ceianglerne ADF, BDF, A R
oghg:’a(n: tetg t)B}nflet ?eblg D B ¢
(etter Conflr.), faa ec (4.1
FA faa ftor fom FB, Paa °>~>=©
fammesNaade bevifed oglaa,
at AF ¢r faa ftor fom FC. A
Solgelig ere de tre vette Linier FB, FA, FC fige flove. Dexfore {Fal da
O Citkel ABC, for beffrives af StiodelsPunbeen F udi ¢en af de Di- é
ftancer FB, FA, FC gaae igiennzm D¢ Puneer B, A, C, og altfag .
;.%ceicbe b;i’trgeben (6 Def. 4) omEring Srianglen ABC.  Huiltet var oct, fom

e gioves,

Corollarium,

A benne vg den 31 Propofitioni den 3 Bog felger, at, derform Srianz
glen ABC ev fpitg-vinkelt, faa fatder Civklens MNidde! » Punft F inden for
Lrianglen ; og Decfom Den er vet - vinfelt, faa ev MNide - Punkeen i den
Sive BC, fom flaaer itod Den vette Binfel; og derfom Den ev fumps
vinkelt, fan falder SNiddels Punteen uden for Trianglen,

et 6Propofition,
Problema,
At indfteive e Quadrat § ent given Civkel,

; i A
- Exempel. 2ab ABCD vare en given (Civfel: Det
begicres, at indffrive en Quadrat i Cirvflen ABCD. %

= B D
COHﬂZI‘U&IO_H. Man dragee (11, 1) udi /
€irflen ABCD to¢ Diametrer AC, BD faaledes, at
e giove vette Rinkler omPring Mivdel - Punfeen il
% ]’3 Derseft Drager man de vette Linier AB, BC, :
9 &

Demon- *
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ol

Demonftration, Sordi Vinklerne ved E evelige frove (z0. Ax.), i
foa eve og de Civfels Buer AB, BC, CD, DA, fom bemeldte CBinklee i
ftaae paa, lige ftote (26. 3), vg folgelig ere vgfaa de vette Linice AB, BC, | J
CD, DA, forn overipende de lige frove CivkelsBuer, lige flore (29. 3) ¢ ‘
Decfore har da FiiFanten ABCD [ige ftore Siter.. Og fordi BD e’ ‘
en Diameter, foa e BAD en halo €ivkel (18, Def, 1): Folgelig er Bins |
Flen BAD en vet Binkl (31, 3),  Af famme Aarfog ere De pvrige Vins i
Elec ADC, DCB, CBA yette CBinfler. Folgelig ev ABCD en Qvadrat i
(30.Def. 1) og deti ¢v indftveven i CivElen ABCD (3Def,4),  Hilfes var : z!‘
pet, fom (Fulde gioves. ‘ ,\i

Oen 7 Propofition, e

Problema. | lL

Ut beftrive e Qvadrat omEring e given Cickel, ‘H*

~ Exempel, ad ABCD pare en given Girfel: pef - ATy
Yegiwres at bejErive en Quadracymifving CivElen ABCD, ¢

COI‘]ﬁI‘UQSIOI‘l, g}?an braget (II. I) B E, D |
toende Diametrer AC, BD, faaledes, at D¢ gisve ;
rette Winkler ved Middel - Punften E.  Deyy Hi ¥ L e 3
neft drager man (17, 3) vette finier FG, GH,
HK, KF, fom vore Cittlen ABCD § be Punfeer

. A4B,CD.

Demontflration. @ftdi EA, EB, EC, ED fatbe fra Shids |
bel-Puntren E 6l Rerings-Punbrerne A, B, C,D, faa {Fal (28. 3) Wit o
Elerne 0ed famme Punfrer A, B, C, D vre vette Binfler, Eftesdi nu |
De Binklev AEB, EBG eve toe vette CBinfler, faa er den rette Linie GH I
parallel (28, 1) med AC, Uf famme Yavfag ¢¢ vg FK parallel med I
AC: Golgelig er GH (30. 1) parallel med FK,  Paa famme MNaade
Fand man bevife, at GF og HK ¢re Parallele med hocrandre.  Aitfan
tie GK, GC, AK, FB, BK Parallelogrammer 0g folgelig ¢¢ GF f';a“

; 0r




- Det begimres at indfFrive en Civkel i Quadraten GHKF,

=

128 Den fierde Bog
Seagasuisie obn s SRS

ftor fom HK, og GH faa fiot fom FK (34. 1).

g fordi AC, BD ee lige flore, 0 GF, HK eve & 1K hii

Boee i fer faa ftore fom BD, og ligeledes GH,FK

ere foee i fer faa ftove fom AC, faa ere e five o

vette Sininee GH, HK, KF, FG i FiitBanten B‘ D

GHKF lige fiove og Binflerne F, G, H, K
cre vette, fotdi De ¢ve (34. 1) faa ffore fom Dered g —>=
imodfatce Winkler, fom eve omEring Punkren E,

ltfaa ¢x GHKF en Qvadrat og er beffreven

omEring CivElen ABCD.  DHuilfet vav det, fom fFulde gisres.

©en 8 Propofition.

Problema,

Ae indfteive en Citkel § en given Qvadrat.

A
Exempel, #a) GHKF pere en gioen Quadrat: o

Conftruction. gan deeler (10. 1) 19¢ 5
Sivee GF, GH, fom indflutte een af Qvadra- 1\
tens CBinfler, i toe lige fove Deele i Aog By Ll
Kgiennert A Dragee man (31. 1) AC Parallel ¢
med GH eller med FK, og igiennem B drager
man BD Parallel med GF ¢llev ted HE,

Demonftratlon’ 9ff Conftrultionen feer man, at GE, AD,
DC, CB ¢xe Parallelogrammer; folgelig ere (34, 1) CE, EA, BE, ED
hoer i fer faa fiore fom deves imodfatte Sider HB, BG, GA, AF (34.1),
shen HB, BG, GA, AF cre lige fiove, thi De vette Qiniv GH, GF ere
fige ftove, 0g e eve ogfaa deelte § toe lige fove Deele i Punfeerne B og
A folgelig ere og CE, EB, EA, ED lige ftore. Derfore {Fal den it
fef ABCD, fom man beffriver af E udi et of de Diftancer EA, EB,
EC, ED gaae igiennem PunEeerne A, B, C, D, Og fordi Binlevne

el




af Euclidis Elementer, 129 i

2.

ped A, B, C, D ere retee, faa ffal famme €ivbel ogfaa rave Siderne
GH, HK, KF, FG (Cor. 16. 3) og falgelig vave indffreven § Qvadra-
ten GHKF (s Def, 4).  Hoilfet vav det, fom Fulde gioves.

it 9 Propofition,

Problema,

At befteive en Cickel omEring en given Quadrat.

Exempel. %ab ABCD pre ¢t givett Quadrat:
et begiwres at befFrive en €ivFel ombring Quadraten ABCD.

Conftruction. ®rag IoerLiniesne AC,
BD, fom fFiwre hinanden i E,

Demonftration. Gordi AB e faa ot |

fort AD (30 Def. 1), 0g AC ev en felies Side tif de toe Triangler

ABC, ADC, og ®rund-Linien BC ¢v faa fior fom DC, faa ¢ (3. 1) |
CRinklen BAC lige faa ftov fom CBinflen CAD, og alifaa er Binflen i
BAD Deelt i toe lige flove Deele ped Dew vette Linie AC.  Ligeleded Eand :
bevifes , at Binklerne ADC, DCB, CBA ere deelte i toe lige flove Deele |
wed De vette Qiniec AG, BD,  Efterdi nu RBinklerne DAB, ABC eve lige 1
© ftove (thi De eve begge vette) g EAB, EBA ere D¢ halve Deele af dem; f;;
faa ere nofaa (7 Ax.) Binklerne EAB, EBA lige ffove ; fusigelig ev (6. 1) |
Siven EA lige faa fior fom Siden EB. Paa fauime Maade bevifes i
ogfaa, at ED et figefaa fror fomEA, sg EC faa flor fom EB: Folgelig
ere De fice vette Qinicc EA, EB, EC, ED lige ftove, ®erfore {Fal den I
Civkel, fom Deffrived of MNidvel-Punfren E udieen af de Diftancer EA, |
EB, EC, ED, gaat igiennem de Punkter A, B, C, D, vg alifaa vare |
ge([‘c;cengn ngting Quadraten ABCD (6 Def. 3), SHwilfet sar det, foms ’

ulde gigres.

%R e |
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130 Den fierde Bog :
©en 10 Propofition,

Problema,

At beftrive en lige-beened Triangel, udi byilkern enbver af
Oetvende Vinkler , fometeinden ved Grund-Linien, er dobbelt
faa ftor fom Oen tredie Vinkel.

Conftruction, snan anager efter Bee
hag en tet Linie AB, og {Ficrer Den (11. 2) faa-
ledes i C, at Reétanglen under AB, BC ¢ faa
ftor fom Qvadraten af AC, Derneft befFriver
man af Drodel s Punkten A udi Lengden AB en
CicEel BDF (3 Poft.); og devi afpaffer man (1. 4)
envet Linie BD, fom ev faa for fom AC og drae
ger AD; faa ev ADB den forlangte Sriangel,

Demonttration, Sor at bevife dette, faa Drager man Den vefte
inie CD, og beffriver (5. 4) omEring rianglen ACD en Cirfel DAC,
Eftecfom nu Punkeen B e uden for Cirflen ADC og fra famme Punkt B
falde toe vette Liniee BA, BD, hoovaf BA fricver Civflen ADC, men
BD falder uden paa den, og fordi fremdeeles Redtanglen under BA,BC
er lige faa ftor fom Qvadraten af BD (thi den ¢t faa ftor (Conftr.) fom
Qvadraten of AC, 0g ACer faa ftor for fom BD), faa ffal (37. 3) Den
rette Linie BD vove CivFlen ADC, Da nu den vette Linie DC er dragen
fra RevingsPunkeen D og fFiwrer Civflen ADC; faa ev WinElen BDC
fige faa fror fom Winklen DAC udi Civklens CBeyel-StyEle CAD (32. 3).
Altfaa, naar den Binfel CDA legges til enboer af dem, faa er (2 Ax,)
ven heele SRinkel BDA lige faa ftor fom de toende Winkler CDA, DAC
tilfarmmen,  Men nu ec ligeledes (32. 1) Den udvendige Binfel BCD
lige faa ftor fom de toe Winkler CDA, DAC; folgelig ¢t BWinklen BDA
lige faa ftor fom BCD, €fterdi nu Binklen BDA er (5. 1) lige faa fior
fom DBA, fordi AB (15. 1) v lige faa ftor fom AD ; faa er 0g DBinklen
DBA lige faa ftor fom BCD.: ltfaaere de tre Winfler BDA, DBA, BCD
fige foxe. g fordi Winklen DBA elley DBC ¢r lige faa ftov fors BCD, faa

e
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et (6. 1) DC lige faa fior fom DB, Men DB ev fige fag fior fom {\C
(Conftr,) ; felgetig ex DC Lige faa fiov fom AC: $Hvorfore og Binklen
CDA ¢ lige faa for fom Qinklen DAC (5. 1) ; folgelig eve De Winfler
CDA, DAC tiffammen dobbelt faa flove fom Binflen DAC, en
CRinklen BCD et ogfaa fige fan ftor foin CDA, DAC tilfammen. Tols
g¢elig ev BCD dobb:lt faa ftor fom DAC, ®a nu BCD e lige faa flor
fom enhoer af D¢ toende Winfler BDA, DBA ; faa e vg enhver af diffe
Dobbelt faa ftov fom Binklen DAB, .

Altfaa har man bePrevet en lige + benet Seiangel ADB, hvovi enfoer
of de toende Binfler BDA, DBA, forn ere ved Grunds Linien BD, e
vobbelt faa ftor fom Den sovige Binkel DAB, , Duilkct vav et fom fFulbe
gigres.

it 11 Propofition,
Problema.

T ent given Civkel ac indftrive en Sembant, fom hat lige
ffore Sider og lige ftore Vinkler.

A
Fxempel. 2ad ABCDE sare en given Givkel: X
San (Fal indfErive en FemFant devi, fom Hav lige fiove p E
Siber og lige fiove Binkler.
Conftruction. sman befriver (xo. 4) o DGz M

en lige s beened Triangel FGH , hvori enlyver af de

Binkler G og H er dobbelt faa fror fom Binklen

E. Deuneft indffeiver man (2. 4) i Civklen ABCDE en Sriange! ACD,

fom bac faa tove Binkler, fom Frianglen FGH ; faa at Rinflen CAD

bliver faa ftor fom SBinflen F og enbver af de toe Binfler. ACD, ADC

blivev faa ftor fom den CRinkel G eller H: Saa fFal enhoce af beomeldte

inkler ACD, ADC vere dobbelt faa ftov fom QRinflen CAD.  Siden

%egzlve tgabn ;@'a 1) etg)ger S}fs ¢ t@o:e D%infler ACD, ADC i toe lige fiore
¢d inierne CE, DB, Enbdelig dra inier AB,

BC. DE. BA g Drager man De vete Linier AB,

N2 . Demon-
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Demonftration, Gordinu enfoer of be

A
toe Binfler ACD, ADC ev Dobbelt faa for fom F
Den Binkel CADog ¢r ogfaa deelt i toe lige flove B E ,
Dyeele ved de Linier CE, DB (cfter Contlr. )
faa eve de fem Winfler DAC, ACE, ECD,CDB, -
C D G B

BDA fige flose. Men fige flove Winkler ftaae

paa lige fiove Eivkel-Buer (26, 3): Felgelig ere

O¢ fem Civfels Buer AB, BC, CD, DE, EA |
fige ftove. en de vetee Linier , fom overfpende lige frove Civkels Buey,
ere lige flove (29. 3):  Folgelig eve De fem veree Linier AB, BC, CD,
DE, EA fige ftote. Aitfaa hav FemEanten ABCDE lige ftovre Sider,
%Neg figer ydermeere, at den ogfaa har lige ftore Binkler.  Thi efterfom
Eickl:Buen AB er lige faa ftor fom Civbel=Buen ED, {aa leg den fels
[¢8 Citfel-Due BCD til enbhoer of dem: Og da er (2 Ax,) den heele
Sivkel-Bue ABCD lige faa ftor fom Civfel-Buen EDCB.  Men nut ftaaer
Binflen AED paa Civfels Duen ABCD og Binkien BAE paa Eirfels
Buen EDCB: Folgelig ev 09 WinFlen BAE lige faa fior fom WBinklen
AED (27, 3). Daa famme MRaade Eand bevifed, at enhoer af de sovie
d¢ Binkler ABC, BCD, CDE ¢t faa for fom een of bemeldte toende
Binfler BAE, AED: Folgelig har FemFanten ABCDE lige fore Bins
Efer.  Men ben bar oglaa lige frore Sider, fom tilforn blev beviift, og
¢v indffreven i Cicklen ABCDE,  Huilfet var det, fom [Fulde gigres,

Dett 12 Propofition.

Problema.

Omeeing en given Civkel ar beftrive ent SemBane, fom bae
lige ffove Sider oy lige fFore Vintler. G

Exempel. 2ad ABCDE swre en given Gifell
SMan fEal ombring Cirflen ABCDE befErive en Fembant, fom
har lige flove Sider og fige flove Winfler.

Conftruction. gan vecter Circumfe-
rencen af Civflen ABCDE i fem fige ftore Deele
i Punkrerne A, B,C, D, E ved at indffrive (11. 4)

Y]
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en SemEant i Cickelen ABCDE. Dernceft drager tan (17. 3) vette 8is
Qinier GH, HI, IK, KL, LG, fom rove Civkleni Punfeerne H,B,C,D,E:
San ev GHIKL dens forlangte Sembant,

Demonttration. Gos ar beviife dette ; faa foger thait” (7, 3)
Cirklens Centrum F og Drages de vette Sinier FB, Fl, FC, FK, ¥D,

Gltecfom nu HI vorer Civlen i Dunkeen B, og FBer dragen fra
spiodel<Punken F il Nevings+Punfien B, faa ere (18, 3) de Binkler
ved B rette ORinkler,  Paa famine Naade beviifes ogfaa, at Binklegs
7ie ved C og D ere vette.  Yltfaa (47, 1) ere Qvadraterne af B, BI Ky
60 fa flovefors Quadratenaf FI, o9 Qvadraterne af FC, CI ere ogfag
faa ftote fom Qvadraten of FI; §olgelig (x Ax.) ere Quadraterne af
¥B, BI lige faa fiore fom Qvadraterne af FC, CI; og fordi Qva-
draten af FB ev lige faa fior fom Quadraten af FC, thi FB, FC ere
fige ftove (15 Def. 1); faa erog (3 Ax.) den evrige Qvadrat of BI lige faa
ftov form Den obrige vadrat af 1C: Tolgelig ev nglaa Den vette Linie BI
fige faa fior fom IC, Og forbi e to &ider BF, FI ere faa flove fom De
to Sidec CF, FI, og BI et fige faa ftor fom IC ; faa e (8. 1) Binklen
BFI fige faa ftor fom Binfien IFC, og PBinklen BIF lige faa ftor fom
Rinien FIC: Aitiaa ev BinFlen BECDobbelt faa ftor fom IFC og Bine
Flon HIK Dobbelt faa fiot fom Binklen FIC. Af famme Aarfag ex g Bin:
E(¢n CFD Dobbelt faa fior fom Binklen CFK og Binklen IKL dobbelt faa
fiot fom Rinklen CKF. g fordi Cirfel-Buen BCer flige faa ftor fom Cige
Eel-Buen CD [¢fier Condlr.), feaer Rinfl-n BFC (27.3) ligefaa fiovfom
Rinkien CFD. - Men Winflerne BFC, CED eve Dobbelt faa flore fom
¢ CRinkler IFC, CFK (fom tifforn ec beviift). Solgelig et Binkfen IFC
fige faa flor forn SBinklen CFK (7 Ax.), SMen nu er Desforuden oglaa
Rinflerne ved C lige ftove, og FCer falles for begge Srianglerne FCI
og FCK 3 Derfor (26. 1) et &iven IC lige faa ftor fom CK og SBinflen
FIC fige faa ftov, fom CBinklen FKC, g fordi IC ex fige faa ftov fom
CK, faa er IK pobbelt faa flort fom IC.  Paa famme SRaave beviifes
ogfaa, at HI ev dobbelt faa fot fom BL. 9en Bl ev lige faa fior fom IC
(fom titforn blew beniif) ; Felgelig ev 0g HI lige faa ftor fom IK (6 Ax.).

Poa famme Paade beviifes ogfac at enhee af D¢ gorige Siver KL, LG,
R 3 . GH ¢t
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GH er fige foa. fiov fom en of De toe HI ., IK.
Aitfaa har FemEanten HIKLG fige fore Sioer,
Feg figer ogfaa , at den hav lige ftore CBinkler.
hi eftecforn Winblen FIC e lige faa fror fom
FKC, vg Binklen HIK er dobbelt faa ftor fom -
FIC og Bintlen IKL e Dobbelt faa fior fom FKC,
faa ec Bintlen HIK ligefaa ftor fom IKL (6 Ax,), %
Paa famme Maade Eand oy beviifes at de ovris
ge Binkler KLG, LGH, GHI exe lige faa frore

forn cen af De toende Binfler HIK, IKL, Altiaa har FemPanten HIKLG

ogfaa lige ftove Binkler, og ev befFreven omEring Civklen ABCDE,  syilgs
vav Dot fom fEulde giores.

- ©ent 13 Propofition.

Problema,

Ye indfteive en Citkel i en given Tembane , fom bat lige
ftote Sider og lige ffore Vinkler. » fom ba lig

Exempel. 2ad ABCDE wre den givne FemEant,
fom fEal Bave lige flove Sider og lige fiove Winkler: 1
ean fEal indfFvive en Civkel i bemewldte Fembant ABCDE.

Conftruction. span veeter (9. 1) de
toende Binfler BCD, CDE i toe fige fore Dees
fe formeelf De vette Rinier CI, DI, og fra Punés

ten I, hoor CI, DI fteder fammen , drager man
De vette Linier IB, 1A, IE,

Demonttration, Sordi s BC ex faa ftor forn CD (efter Hyp,)
09 CI cv en felled Side, faaerede toe Sider BC, CI faa flore fom pe
toc Sider CD, CI og desuden ex (efter Confir.) CRinElen BCI lige faa
ftor fom DCL §elaclig (4. 1) ec Binklen CBI lige faa ftorfom CDI. Da
nu den Binbel CDE e Dobbele faa fiop fom Binklen CDI, og CDE e

(efter
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(eftee Hyp.) figefaa ftov fom Binklen ABC, og Rinflen CDI er faa for
fom CBI; &aa er og Binklen ABC dobbelt fas ftor fom Dinfien CBI
og folgelig ev CBI lige faa flor fom CBinElen IBA : litfaa e O3inflen
ABC eelt 1 toe lige frove DDecle ved Den rette Qinie IB.  Paa famme
Maade Fand og beviifed , ar de svrige Rinfler BAE, AED ere Deelte i
toe lige ftore Deele ved De rette Linier IA, IE,  Drag derfore (12, 1)
fea i Punften 1 de vette Linicr IF, 1G, IH, IL, IK perpendicular paa
AB, BC, CD, DE, EA. Fordi nuden CBinel GCI e faa fior fomm CRinkien
HCI, og IGE ¢ faaftor IHC, thi de ere begge vette Dinfler; Saa har
D¢ toende Triangler ICG, ICH toe NBinfler GCI, IGC lige jaa ftore fom
~ toe Binkley HCI, THC 5 ydevmeere ev Den &ide IC tilfelles for begge

Srianglerne ¢ Folgelig ev (26. 1) Siven IG lige faa fror fom IH.  Paa
famme SRaade beviifes, ar De vovige vette Linfer 1F, 1K, IL cre faa ftore
foui eet of de toe IG, TH:  Kolgelig eve alle fem votte Qinicr IF, IG, 1H,
IL, IK fige fore.  Derfor fFal den Cicfel, fom bliver befFreven af Mivs
Del-Punkten I udi een af Defem bemelte Diftancer, gaaeigionnem Punk:
terne .G, H, L, K og (Cor. 16. 1) rove Giderne AB, BC,CD,DE, EA
i bemefdte Punfier, fordi Binklerne ved famme Punfesr ere veee, og fols
gelig {Fal famme Eivkel varve indfFreven i den give FemEant ( 5.Def,4.), Huil-

et var bet, fom ffulde giores.
Oent 14 Propofition,
Problema.

At beftrive en Citkel ombring en Given Qembant, fom bat
lige ffove Sider oy lige ffore Vinklet. $ rfommb

Exempel, gad ABCDE vare en given Gemfant, A
forn v lige fiove Gider og lige ffore Binkler 5 det be-
giwved, at beffvive en Civfel omfring embanten ABCDE.

B E
Conftruction. gan peeles (9.1) de toe
CinEler BCD, CDE i to lige frove ®ecle Hed de
rette Einier FC, FD og fra PunfeenF, hoor FC, D
ED ftode fammen , drager man D¢ vette Sinier
FB, FA, FE. e
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Demonttration. &y gany pas fams ,
tie Maade fom § foregaaende 13 Propofition bes |
vifes, at enfver af De ovrige BVinfler CBA,

BAE, AED ev deelt i toe lige ftore Deele pedpde B E

rette Qinier FB, FA, FE. §ordi altfaa Rinklen

BCD e¢¢ faa ftor foms CDE (efter Hyp.) og CRin

Elen FCD ex halvparien af BCD, og FDC halos

pacten af CDE; faa ereogfaade Binkler FCD, c D

FDC lige ftove (7 Ax.).  Og derfore ep vgfaa

| (6.1) FC faa ftor fom FD,  Paa famne Naade bevifer man ogfaq,

I at enfver af de vette Linfer FB, FA, FE e faa ftor fom een af de toe FC,
FD: 9ftfaacce D¢ fem vette Linie FA, FB, FC, FD, FE fige ftote.

| ' Derfore (Fal den Eirkel, fom beffrives omEring MNivvel + Punkeen F udi

i een af deDiftancer FA, FB, FC, FD, FE, gaaigiennem Puneevne A,

i - B, C, D, E og felgelig vece beffreven (6 Def. 2.) omEing den givne

‘.!." Sembant ABCDE,  wilfet var det, fom fEiloe ginves.
| D¢t 15 Propofition,
| Problema,

§ - 3 et aivert Citkel ar inditrive en SexBant , fom bat lide
| ftote Sider og lige fore Vinkler.

B (24
Exempel. ¢ Girfelen ABCDEF gare givens N7
i huilfen man fEal indffvive en Sexfant, fom Har lige fiove '
6i02r og lige ftore %i‘tfﬂcr. el Sng A A Av H
Conftru&ion. Man foger (1.3) Civx ¢ .

Eleng SNiddel+ Punkt G og drager MibdelsLinien
AD. 2Af Middel« PunFeen D udi Lengden DG
befErives en Cirfel CGEH.  Durnaft drager man EG, CG og tratfer dem
lengeveudbentil Bog F.  Enbdelig drager man de vette Linier] AB, BC,
CD, DE, EF, FA; faa ¢t ABCDEF den forlangte Serfant.

De-
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Demonitration. Eferfom G v Mivdel e Purfren of CivFien
ABCDEF, faa ¢ (15 Def. 1) GD fige faa flor fom GE, g fordi D
er Centrum of €icflen CGEH, faa er DG lige faa flov fom DE: folges
fia ere De tve vette Siniec DG, GE, ED [ige ftove og altfaa ¢v Triangien
GED fige fivet.  §oigelig (Cor. 6, 1. 0g 32.1) ¢t Do QBinfel DGE en
tredie Pact af toe vette Binler. figeledes Eand beviifed , at BVinfln
DGC er on tredie Pace af toe rette Binfler; Og fordi (13, 1) de toeis
D¢ Winkler EGC, CGB ¢re tilfammen faa frove fom toe retee CRinkier
faa ev CGB ogfaa en tredie Pavt af toe vette Binkler ; fofgelig ere De
tre CBinfler EGD, DGC, CGB [lige ftore.  Men (15.1) den Winkel
BGA ¢t faa fior fom EGD, g den Dinfel AGF et faa ftor fom DGC,
og Binien FGE ¢t faa fior forn CGB3 folgelig ere be fey Rin€ler EGD,
DGC, CGB, BGA, AGF, FGE lige fiove,  Sn lige ftore CBinfle
ftaae paa lige frove Civfel- Buer (26,3).  Felgelig eve De fer Civkels
Buer AB, BC, CD, DE, EF, FA fige fiore.  a nu ogfaa (29, 3) D¢
vette Sinier, fom ovecfoende lige fore Cirfels Buer, eve ligeftore , faa ere
de fep vefee Linier AB, BC, CD, DE, EF, FA fige flove og altfaa hac
Sipfanten ABCDEF lige ftove Sider.  Seg figer, at Den ogfaa hav lige
ftore Binklee. Thi Cirkel» Buen AF e lige faa flov fom Cickel . Buen
ED; naav manaltfaa legger den Eivkel » Bue ABCD tif enhoer af bermy,
ba ¢t (2 Ax.) den heele Cickel- Pue FABCD fige faa ftor fom Civkels
PRuen EDCBA.  Tennu ftaar Bintlen AFE paa Cirfel « Buen EDCBA
og Rinklen FED ftaaer paa CickelsBuen FABCD :  Altfaq e
(27.3) Winklen AFE fige faa fror fom Binflen FED.  Ligeledes Eand
beviifes, at De vorige Winkler af Serfanten eve hver for fig, faa frove
fom eent af De toe lige ftove Binfler AFE, FED; Aitfaa har Serfanten
ABCDEF fige ftoce SBinflec, Men den har ogfaa lige frore Sider, fom
tilforn blev beviift, og e indffreven i Civfelen ABCDEF,  Hvilfet var bet
fom fEulde gioves. ,

Corollarium,
Hecaf feer matt, at Siden af en Sexkant, form er indFeeven § en
Civfel, ev lige faa flor fom €irklens Haloe Diameter,
OBl man beffrive omfring CitElen ABCDEF en &epfant, fom hae

fige ftore &ider 0g fige flore %int‘leg faa Drager man (x7.3) vette Qe
Ny
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nier, fom rove Civklen § Punbeeene A, B, C,
D, E,FE. g ligeledes , decfom man vil bes
fEvioe en CirBel i en Serfant eller omEeing en
Serbant , faa deeler man toe BWinfler ABC,
BCD i toe lige ffove Deele. Hoilket altfammen
et Elact of Det , fom iden 12,13 0g 14 Propo-
fition blew beviift om SemEanter,

Dt 16 Propofition.

Problema.

T et given Citlel at indfbvive en Semtenbant, fom bat lix
ge ftore Sidee og lige ftore Vinkley,

Exempel. ad ABCD vare den givne Girfel : A
SRan fEal devi indfEvive en Femtenfant, fom har lige fiore
Sider vg fige fiove Binkler. &

Conftru&ion s Demonftration. =

gad AC vare Siden afleni Cirflen ABCD
ind{Freven lige« fidet Triangel og AB Siven af © :
en SemEant.  Devfom man nu foveftiller fig den
heefe OmEreds elier Circumferentz at vere deels
i femten lige ftove Deele, faa (Eal Sivkel- Buen ABC (fom ex den tredie
®eelaf den heele Circumferentz)indehode fem faadamme Desle, af hoilfe
den heele Circumferentz ABCD hofder femten, og Sivkel« Buen AB (fom
e Den femte Deel af den heele OmEreds) Eal indbefatre tre af famme Dees
fe: [oalgelig Fal Den ovrige Civkels Bue BC indeholde toe af bemeldre Dees
le. Deel decfore(30. 3) Civkels Buen BC i toe lige fiore Decle iE: faa
fEal enboer af De toe Deele BE, EC vere den femtende Pact af den fyees
fe Circumferentz., Derfom man altfaa drager Devette Yniee BE, EC
og afpaifec vuade omEeing udi Civflen ABCD rvette Rinier of lige Stovrelfe
med BE ellee EC, faa \Eal Den forlangte Femunfant veve indfveven i
Civflen ABCD.  pyilfet var det fom {fulde gioves.

 Derfom man vil begrioe en Jemtenfant omEring en Civkel eller en
€ivEel i eller omEring en Gumrenfant , faa gioe man det paa famme
TRaade, fom iden x2te 13d¢ 0g 14 Prapofition biew viift om FemEanter,

Eucli-




_EUCLIDIS
ELEMENTER.

Den Kemie Bog.

Definitiones (§orflatinget.)

7% s minoe Stareelfe Faldes en Deel af en figtte,
%65 naar den mindre gades juff nec op i den figtre,
faa at intec bliver tilovers

2. En [stre Starrelfe faldes en YTangefold (Multiplex) of
en mindte, nase Oen mindre gader juff nec op i Oen figree.

®ov Exempel: Den vefte Linie C Faldes en Decl af den
vette Rinic AB, fordi Den gaaer fregange opi AB; 0g AB Dertinod
Faldes en SRangefold af C.  Rigeledes Faldes F en Deel af DE

o8

=]

A
g DE igicn en Mangejold of F. Ligefaa faldes et tal 4 en Deel
af 8, 0g § ¢n Mangefold af 4. TMen det Tal 3 Fand iffe (¢fter @
1 Def)) Faldes en Deel af 8, fordi 3 gaacy iffe juftopi 8, ngders K
fove Eand g ifFe Heller Faldes en MRangefold of 3. . I L '
Raar fremdeles to elier flere Stoveclier gaae juft ligeman: B ¢ p F

8¢ gange op & fige faa mange fiovve Stavveljer, faa blive de fidfie
Faloet Lige SNangefold (ZEquemultiplices) af e forfie 5 fom for Exempel 1 De
to vette Sinier AB 09 DE Faldes gige Mangefold af de toandre C 0g F, fordi C gager
juft tregange opi AB og ligeledes gaacr F fre gange op iDE. igeledes Faldes diffeiSal
6, 15, 27 Yige Mangefold af de Sal 2,5, 9; fovdi 2 gaaer fige faa mange gange op
i 6, fom sudi 15 0g {om gudi 27.

3. £ SOthHOID (Ratio) et den Relation ellet Beftaffenbed,

fom to SStotrelfer of famme flags have il boerandre §
e til deres Srorbed, flags Have til bverandee § benfeens

&2 Soe

N
B et e S
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P

For Exempel : Archimedes Har beviift , at enhyer Girfel§ Circumferentz ins
deholder dens Diameter fre gange vg wiflen en fyvende Deel deraf.  Denne Relas
tiony, fom Circumferentzen og Diameter have til hoerandre , Faldes deves Fors
bold eller Ratio.  Ligeledes naar en Linie e fer Alne lang og en anden Linie tre Ale
ne, {aa indbefattes den mindrelinie toe gange i dew fisrre, og denne Relation eller Bes
fEaffenbed, e have til hinanden, faldes deves Forhold.

4. De Srgrvelfer figes at bave en Sorhold til binanden ,
boilte fand overgaae Dinanden, naar Oe blive nogle gange
tagne.

Euclides Hari den fovegaaende 3 Definition fagt, af en Forhold er en Relation
imelien toende Storvelfer af gamme flags. S denne 4 Definition vifer han, bHvad
for Stovvelier figes at vere af famme flags vg folgeligen at have en Forhold il hins
anden, neml. naar af foe Storvelfer den mindre nogle gange fagen Fand overs
gaae den fiorre, {aa figes diffe foc Storvelfer at veve af famme lags. For Exeme
pel: En Cirfeld Diameter og Circumferentz , endffisnt den forfie er en vet vg des
anden en Fewm Linie (efter 17 0g 15 Def. 1), faa ere de Dog efter denne Definition
af famme (Tags , fordi naar Diameter tages five gange , faa er den fierre end Cire
cumferentzen.  Yltfaq Fand en Cirfeld Diameter g Circumferentz Have en Fove
hold til hinanden.

5. Storeelfer figes at bave famme Sorbold til binanden,
Oent forfte til Oen anden , fom den tredie til den fierde, paar de
lige mangefold af den farfte of tredie ere , altid begae rillige,
enten fTgere eller lige faa (Tore eller mindre end de lige mans
qefold af dert anden og fierde, i hoad for lige mangefold det
eng tages , naar itbuns O¢ lignes fammen , {om fovatre til hins
anoer.

1di benne Definition er Detfe SNeeningen ¢ Naar mat d
bor fire Stovveljer, fom for Exempel five Snier A, B, C, D, |
faa (Eal man tage hoad for lige mangefold mau vil af den fors
fie A og tvedie C (det v, man fFal tage toe Storvelfer , faafom
e toe Linier, o hoey i {wr indbefatic A og C enten toe elfer
tre eller fiveac. gange) faafomEog G, agligne desm imod hoad L
for lige mangefold manvil af den anden Bog fiesde D, faafom G
imod F og H.  Befindes det da, at, naay E, fomer den man:
g¢.old af den forfic A, er flovve end F, fom or den mangefold ]
of dew anden B, da er ogfaa G, fom er den mangefold af den c
tredie C, fovre end H, {om o den mangefold af den fieedeD, A
elfer naay E ex fige faa flor fomF, daer G ogjaa lige faa ftor fom H, clfer naar E
o mindve ead F, 00 ¢v G nglaa mindre eud H; fan figes den forfte A at have fm%g:‘

Pt pry b
B3 Pt oy
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orfold til Den anven B, fom den fredic C bav til'ben fierde D, ellev A figes da o
forbolde fig til B ligefom C forholder fig til D,

9iltfan Har diffe fire Tal 5, 4, 10,8 fomme Forhold fil ] = -
hinanden ,f neml. det forfie Tal 5 har famme Forbold til det Sgrfte. Rad
andet 4, fom det fredie 1e Bav til det fierde 8. Thi man ‘[eer 1517085004 | 12
sibi ben hogftaaende Tavles forfie Rad', at detvende Tal, fomf 301 10 8 124
ere fre gange faa fiove fom et forfie Cal 5 vg det fredic 10,1 Anden Rad
siemlig 15 vg 30 eve begge fillige flovve end e tvende %al,
fom eve tre gange fan fiove fom det andet Tal 4 og det fierde 20] 5 4 |20
g, nemlig 12 0g 24.  Og udi den anden Nad feer man, at 40] 10 8 |40
e toendeSal , fom exe fire gange faa fiove fom 5 0g 10,]  Tredie Rpd
nemlig 20 0g 40 ere begge tillige lige faa fove, fomde tuende 5] s (28
Kal, der ere fem gange faa forefom 408 8, nenilig 20 g 40. 50| 10 ‘é | 56
g udi den tredie RNad finder man, af de fyeude al, fom )
ere fem gange faa fiove fom 5 vg 10, nemlig 25 0g 50 e begge tillige mindre end e
tyende Tal , fom eve fyy gange faa fiove fom 4 0g 8, nemlig 28 0g 56. Jligemaas
e ere alle andre lige mangefold of 5 0g 10 faaledes befEajne imod alle andre lige
wmangefold af 4 09 8, at d¢ forfte eve enten begge tillige fiovve eller begge tillige fag
fore elfer begge tillige mindre end de fidfie, .

9 toe Gtorrelfer , fomn ave en Forhold til hinanden bliver altid den , fom
ev forft fat , Faldet ben Foregaaende (Antecedens), g den anbdenfaldes den Ejters
fslgende (Confequens); faafom udi forfibemeldte Exempel falbes A ben foregaacude
g B den cftevalgende og ligeledes Ealdes C den foregaacnde vg D den efterfslgende.

6. De Sterrelfer, fom bave famme Sorbold til binanden ,
Ealdes proportionale.
Raar Storrelfer figes af ywreproportionale, faa forfiaacs derved , af de fFal
Have famme Korhold il hinanden , det ev (efter 5Def. 5), at e lige mangefold af
den forfte og tredie feal begge tillige vwre ftovve elfer lige faa flove ¢lier mindre end de
Yige mangefoid of den anden og fierde.

7. WTen derfons af Oe lige mangefold , den Ulangefold af
Oen faefte Segrrelfe er {trre end den Nangefold af den anden,
miens 0en Wlangefold af den tredie er ke figrre end Oen lans
aefold af den fierde, da figes den farfte ar bave en figrre Sorbold
til Den anden end den rredie bar til den fierde.

%oy Exempel: Dot Tal 3 {iges at have eu fiorre Fors
hold il 2, end 5 il 4. Zhi gaog 15 ere lige mangefold af% 913 21 8{
Detfovfte Sal 30 det fredie s, figeledes eve g 16 ligemans 15 [5 41 161
geold af det andet Tal 2 og det fievde 4. Og 9 e flovee end 8,
en x5 5 e fovre end 16. S 3 8. Lladge
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g

8. Claar Sroerelfer Dave famme Sorhold il binanden ; faa’
bliver den Ligbed , fom e imellem Deves Sorbold , Ealdet ent
Proportion,

Raar Sioreelfer figes at Have et Proportion , fan forfinacs derved intet aus
e, end det, fom aMerede | den 5 Definition er fovflavets faa at diffe tre/Salemans,
pere af Have jamme Foehold il hinanden , af v@re jproportional,  af, have e Pro-
portion, beryde ¢f og det famume, :

9. $£n Proportiondeffager i det mindife af tre Sroveelfer 3
af Hoilfe dew wiellemfte ftancy i ficden for toe , fom Fand {ees af den 7 prop. 508
11 prop. 6. |
Dt gigres iffe fornedent, at Begyudeve nu frar lefe d¢ fre nwfifolgende De-
finitioner , fordi ingen of dem Gruges i denne femte Bog og de bliver fiden videve
iurtlarede 1 D¢ folgenve Doger.

1o, Detfom tre Srgevelfer ete pmpdrtionale ) faa figes den
farfte ac bave til den tredie en dupleret Sorhold (Rationem du-
plicatam) 1100 Oent, o den bat til den anden.

11, Deefom five Segtrelfer eve proportionale , fus fites den
fatfte at bave til den fierde en tripleret Forhold (triplicatam ra-
tionem) im00 Oent, {om Oen bar cil den andes.

12. De foregadende figes at vere Lige i SOrHOId (Homo-
logz effer fimiles ratione) m1ed d¢ foregaaende og de efterfsls
gende med O¢ efterfvlgende.

For Exempel : Faar Stovvelfer A, B, C, D ¢r¢ propor-
tionale,, faa at A bar famme Forhold il B fom C pay ¢l D, i
faa Ealdes A og C lige 1 Fovhold , fordi de eve begge de fore: I .
A B

gaaende , og ligeledes Faldes B og D lige § Forbold , fordi de
eve Degge Do efteriolgende,

13. €1 SFifte - Viis tagen Sorhold,
(Ratio alterna) et, maarman tager den foredaaen:
O¢ 110D Jen foreganende oF Oen efcecfslgende imod dent efterfsls
genode, o

C D
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Kor Exempel: Dt bevifes i denne Bogs 16Prop. , af naar

: - : il B

A forbulder fig il B fom §il D, _faq forbolder fig oafan Shiffes {D"‘ At
%iifé ?alternn(;xgdo) AtilC, bclf foveganende hl den fovegagenpe, | faa C 6l D
fom B il D, dea eiterfolgende il den cfterinlgende. A om A il |
lfaa B tilD

14. Enomvendt §orhold (Ratio inverfa) er, | ——-1
naat mas i Ligningen {eerer den efterfolgende i den foregaar
Oes Sted og Oen foregaaende i detr efterfolgendes Sied,

Tov Exempel ¢ 10i (Cor. 4. 5 bliver bewiifi , af , uaar ;
A fvr{)%o?gcr fig tlt?[ B fgn Ctil Ig' 5 Sfaa fvrbvlberrffg_ vgf?m pep | fom ‘é “% 5
Dmyending (invertendo) den efter{olgende B fil den foregaaende | o8 € Gl D
A, fom ben efterfolgende D il den fovegaaenbe C,

fom Btil A
2 y | faa D il C }
15. £y §orholvs Sammenfatning (Com-| g
pofitio Rationis) ex, naat Oen forenaacnde o4 efrecfolaende fom
een Stoerelfe tages imod Oen efteriglgende.

Kor Exempel :  ben 18 Prop. 5 bevifes , at naar AE forhols B
Der fig til EB ,  fom CF ¢l FD: faa forholder fig oglan ved
E
A

Gaimenfrtning (Componendo) den foregaacude AE pg ejfers
folgende EB tiifammen, det ov , denbeele AB il den cftevfelgende EB,

fom ben heele CD til FD. F

QO r————

16. #n Sorholdg Decling (Divifio rationis)
et, naar oen Stgrrelfe, fom blives tilovers, eftevac :
ven efterfalaende er tager fra Oen foregaande, rages imod Oen

- efterfelgende.

%oy Exempel: S dett 17 Prop. 5 bevifesd , af naar AB ({ce Figuren til Hen
15Def.) forholver fig til BE fom CD tit DF . faq forbolder fig vg\faa AE (fom er den
GStovrelfe, dev bliver til vocrs, naar man tager den eiteriolgende BE fra den fove
gaaende AB) til den efterfolgente BE , fom CF til FD.

17. 1 Sortholdg O®migtning (Converfio rationis) et, naat
man tager Oen foretaaende imod Oen Sigrvelfe, Oer bliver til
overs, eftevat den efterfalgende ev tagen fra den foregaaende.

Ko Exempel : 1lbi Cor. 19. 5 bliver beviift, at naar AB (fee Fig. til 15
Def) forfoloerfig til BE {om CDtil DF , f{aa forbolder fig  oglas wed Om:
fatning (Convertendo) den foregaaende AB til AE ({om bliver tilovers naar dew ef-
. $eriglgende BE fages fra den fovegaaende AB) fom CD fil CF. e
IR. &£n

N\
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18, £ jeontagen Sorhold (Ratio
ex zqnalitate) er, naar Oet eve fleere end toe [“
A

Segerelfer A, B, C og lige fua mange ans
Ore D, E, F, og den forite A af de fotfte
Segrreller forbolder {ig til den fidfte C,
fom den forfle D af e andre Stgrrelfer
forboldes fig til ven (idfte F. :

Anderledes.

S jevnitagen Sorbold et , naar man udelader de melfemns
fFe og tager de yOerfte unod binanden.

T fr————

|

| [ ORSEne
e e |

19.881 ordentligg Proportion (Proportio ordinata) et, ndar et
fotegaaende A foreholder {ig til den efterfslgende B, fom den
foregaaende D til den efterfolaende E, og den efterfolgende
B foreboldet fig til en anden C, fom Oen efterfsigende E til
e anden .,  Sue Figuren fil den 1§ Def.
forite cee forbolder fig til Oen efterfolgens D L {F
O¢ B, fom Oen foregaaende E af de andre :
tre til Oen efterfslgende F, og den eftecfoldende B af de farffe

tre forboldet fig il en andenr C, fom en anden D forbolder fig
til Oen foregaaende E af de andere tre.

portio perturbata) et , mnaar Oet ete tre
Seoveelfer A, B, C ot lige faa mange ans
dee D, E, F ot den foregaaende A af Oe

AR

20, #11 11-0tdentlig Proportion (Pro- [
A

a

B

SMan nterfe herved , af fordi vette Riner eve blant alle Stovrelfer e fmpel-

. fte og Fand letteft Decles og gisves mindre og fiovve , {aa bruges de i de felgende

Propofitioner fom Exempler og fiaae i ficden for alle Stovrelfer, {anfom alle flags
Rinier, Figurer &c. faa at alt hyad fom i denne femte Beg bevifes om vetfe Linier,
et fanme maae ogfaa forfiaacs om alle Stovrelfer i Almindelighed.

Dent
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et I Propofition.

Theorema,

Detform Siearvelfer, i broe mange de end ete, ere hver for
fic Lige t’r‘mngefolb af l'x‘ge {aa mange andre Sretrelfer : Saa
ftal alle de fotfte tilfammen vare lige faq f1angefolo af allede
fiofte, fom cen af Oe forffe evaf een af de fi0fte.

ol
Fxempel. 2ab be Gtovrelfer AB pg CD warre

lige mangefold of lige faa mange andre Gtorreifer P
Eovg F: Goa figer jeg, at AB og CD tilfantmen eve li= g HL. P
g¢ jaa mangefold af E og F tilfammen, fom AB ¢vafl B G
elfer fom CD ¢ af F. i {
B D

Demontftration. ot AB e fis

g¢ faa mangefold af E, fom CD ev af F ; faa maae der veere lige faa
mange Deele | AB faa frove fom E, fom det eve Deelei CD faa ftore fomF,
£ad nu AG, GB vare Declene of AB, fom eve faa flore fom E ; Liges
leDe lad CH, HD vare Declene af CD, {om ere faa frove fomn F, Ef
terdi da AG er faa ftovfom E og CH et faa fior fom F, faa ere ogfaa
(eftec 2 Ax.) AG og CH tilfammen fige faa ftore fom E og F tilfammen,
AF famme Aavfag eve ogfaa GB, HD tilfammen fige faa flore, fom E og
F tiffammen.  Folgelig ¢xe der faa mange Decle | AB 95 CD tilfams
- men, devere faa flore fos E og F tilfammen, fons dev eve Deele i AB

fas flore fom B, Derfore eve AB og CD tilfammen fige faa mangefold
- of Eog F titfammen, fomAB evaf E.  puilfet var det, fom fulve bevifes,

D¢t 2 Propofition.
"Theorema,
Desfom det eve fer Sroreelfee , of builken den Forfie o

tredie exe lige mangefold af be%: anden o fierde » 0g Oen ferm-
: ! o¢
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te of fiette ere ogfaa lige mangefold af den anden og flerde:
Saa fbal ogfaa den Sroveelfe , fom ex fammenfac af den forfie
og femee veere lige faa mangefold afden andent, fom den Seges
velfe, dever fammenfar af den tredic o (iette, er af den fierde.
Exempel, fad der vere fer Stovrelfer AB, C, 4
DE, F, BG, EH, og lad den fovfic ABoereligefas man: -
gefold af den anden C, forn den fredie DE ev af den ficr- i
b¢ F, og lad ogfaa den femte BG vare ligefan mange: ;
fold af den anden C, fom den fiette EH er-af den fierbe Fr B
Saa figer jeg, af AG, fom ev fammenfat af den forite ‘
AB g femte BG, er lige faa mangefold af den ficrde C,
fom DH, der er jammeniat af den tredie DE pg-fictte EH, I
v af den fierde F, A G ©

H%F
Demonftration. ferfom AB 0 DE ete lige mangefold aof
Cog F, faaere dec flige faa mange Deele i AB faa ftove fom C, fom
Derere Deele i DE faa ftove fom F.  Af famme arfag ere dev ogfaa lige faa
mange Deele i BG faa fiore fornt C, fom Dev eve Deele { EH faa flore fomF,
Altfaa eve Dev lige faa mange Deele § den heele AG af famme Storrels

f¢ fom C, fom Dev ere Deele i Den heele DH faa fove fom F. Folgelig
et AG lige faa mangefold of C, fom DH ¢v of F,  Huilfet var det , {om

fEulde bewifes. j
et 3 Propofition,

Theorema,

Derfointoe Seaveelfe eve lige mangefold af toe andre, ,oQ
et tages lige mangefold af de toe-forite, faa ftal ogfaa diffe
vetelige mangefold af O¢ toe andre. H

FL-
s =14
C DG

et

Exempel. 8ad de toende Storvelfer A og C v o
ve lige mangefold af de toe B og D5 lab fremdeles EF
og GH veve lige mangefold af de fve forfie A og C: i
Saa figer jeg , af diffe EF og GH ere ogfaa lige mman- i3
gefold af defog audre Bog D. }
bl
AB E

Demonftration. @fefom EF og GH
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eve (efter Hyp.) Tige mangefod of A og C, faa maae Der e faa
mange Decle | EF, det eve faa flove form A, fom Dev eve Deele { GH
faa fore fom C.  £ad EK, KF oere de bemeidte Deele of EF, oglad
GL, LH vere D¢ bemeldte Deele af GH,  Fordinu A og 'C exe lige
mangefold of B og D (¢fter Hyp.), .09 EK et faa fior fom A, og GL
faa fler fom C, foa ere og EK og GL lige mangefod of Biog D, $is
gelebed Eand bevifed, at KF og LH ere fige - mangefeld of Bog D. . Ytz
faa har man fop Storeelier EK, B, GL, D, KF og LH, af hvilfe den
forfie EX og tredie GL ete lige mangefold af D¢n anden B og fierde D,
og Den femte KE og fiette LH eve ogfaa lige mangefold af den anden B
og fierde D@ Folgetig fFal (2 Prop. 5) EF (fom e fammenfar af dep
fovfie EK og femte KF) vg GH (forn ¢t fammenfat af Den tvedie GL og
fiette KH) veere lige SRangefold af B og D.  Hvilfet var bet, fom Fulde

fevifes. |
O 4 Propofition. | |,
Thearema, 72 H it 4w

Detfom den forfte bar famme Sorbold til dert andent, fom

Oent gredie Dar til Oen fierde : Saa ftal oafaa de lige mangefold

af Ocn faefte on tredie bave famme Sorbold il de lige manges

fold af den anden og fierde ;- 1 brad for lige mangefold Oer

g;b cages, nage manikfuns ligner Oem fammien , fom foave tif
inanden, - ) il

_Exempel. 8ap af be fire Storrelfer A, B,C,D

en forfic A baye }'amme Sorhold il den anden B, four -

pen tredic C hav fil den fierde F, og [abE vg F vavehoad

for lige mangefold man vil of den forfie A og tredic C :

(bet ev , lad de Stovvelfer E og F vare hoer i for enten B
E
1
A

Ll ]
R

o
-

toe, elicetre, eller five &e. gange faa fiove fom A vg €),

og lad ligeledes G og H veerebvab for lige mangefold man i i

vil af Den anden B og fierde D+ Saafiger jeg, at E har G, F H

fomme Forhold il G fom F hav til H. P s
B C D

Conftruction. gnan tager hoad for lige mangefold man il af
, : T2 E og
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“v adk

];i Eog F, fasfomKog L, og ligeledes hoad for fige
! mangefold man il of G og H, faafom Mog N

I

|
5|

! , Demonttration, Gotwi nuE o F exe {
! lige mangefold of A og C (eftec Hyp)og K, L &
!
1
A

!
|
H
b

:-l]—x—p

\

4% ere lige mangefold of De forfte E og F, faa ere
/ (3. 5) K, Logfoalige niangefold of Aog C. Qis
i geledes Eand bevifes , at M og N ere lige man+
i gefold of B, D.  Eftevforn Da (efter Hyp.) A
/ forholdex fig tif B, fom CtifD,0g K, L eve (is
ge mangefold af den farite A og Den tredie C, og M, N ere lige mans -
gefold af den anden B oy fierde D : fag falger (§ Defl 5) at decfom K
ev ftovre end M, faa ev L ogfaa fiorce end N, og decfom K ev lige faa
flocfom M, faa ecLogfaa lige faa fior fom N, ogderfomK er mindreend
M, faa ¢c L ogfaa mindre end N, 9Men nu ¢ve K, L lige mangefold
of Eog F, og M, N ereligemangefoldaf G, H.  Folgeiig forholoer fig
E it G, fom F ol K (efter 5 Defl 5). pilfetvar det, fom Kulde evifes.

[0 R W 0 RS zl_._n_p__.

O+ Tt

Corollarium.

Derfom five Stereelfer (A, B, C, D) ere proportionale ¢llet ha
o¢ famme Torhold il hinanden, faa fFal de ogha ved Omvending (in-
-vertendo) pere proportionale, detev (14 Def. 5), den cftevfoigende B fal
forholde fig il Den foveganenve A, forn Den efterflgende D il Den foves

~ gaaende C.

Dﬁmorf&fatlon. Eftecfom A forhofoer fig tif Bom C ¢l D,
og K, L eve lige mangefold af A oy C, oa M, N ere lige mangefold
of B, D; faafolgec af den 5 .Defl § (fom ogfaa tifforn ¢v viift), at dees
fom K ev ftovre ellev fige faa flor, eller minde end M, faa ffal L tillige
ogfaa veee fiovee, eller lige faa ftov, elffev mindre end N.  Hevaf fols
ger igien , at decfom M er forve end K, faa ev ogfaa N fferveend L,
og derforn M er faa ftov fom K, Da er ogfaa N faa ftor forn L, ogDevs
fom M er mindee end K, daer ogfaa N minove end L, Derfore fors
ot fig ogfas (5 Def, 5) Beil A, fom Dl C, Huitket vardet , {onr {Fulve be-
vifes. : :

Den
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- ©en 5 Propofition, |
Theorema.

Derfom en Seorrelfle ex lige faa Wlangefold af en andess
Seorrelfe, fom en fratagen ev of en fratagen: Saa {Eal
og faa den gurige vere lige fag mangefold af den gorige fom
Oen beele ¢v af Oen becle,

Exempel. 2ab en Stovrelfe AB veeve lige faq mangefold af
en anben Storrelfe CDI, fom en fratagen Stovrelfe AE ¢ af G
¢n fratagen CF: Gaa figer jeg, at den sovvige EB er lige faa [
mangefold of den povige FD ,  fom ben heele AB ¢v af dew g
t)ee[e .CD. 3

A
¢
F

Demonttration, 3 hifad EB vate lige faa and 1l

gefold af G€, fom AE evaf CF: faa fFalogfaa (1. 5) EB

0g AE tilfammien, det ev , ten heele AB vare fige faa

mangefold of GC og CF tilfamimen, detev, af denfecle GF, fom AE
et af CF. Danu AB ogfaa et lige faa mangefold af CD, fom
AE ¢¢ of CF: faaer AB lige faa mangefold af CD fom of GF , (Det
¢t , AB inbbefaster GF cg CD [ige tmange gange) og Devfore
(7 Ax.) ¢ GF faa fror fom CD.  Felgelig Devfem CF tages fra enboes
of Dem , faaw Den eorige GClige faa fior fom den sorige FD,  Fordi
altfaa EB ¢ fige foa mangefold af GC, fom AE ¢r of CF, og GC et
faa fror fom FD; faa cv EB lige faa mangefold of FD, fom AE ¢r af
CF. shennuer AE fige faa mangefold af CF, fom ABeraf CD. Gols
gelig fal EB vare fige faa mangefold af FD , fom Den hele AB ov of
Den heele CD,  Huilfet var det, fom fEnlde bevifes.

Deit 6Propofition,
Theorema.

Derfons roe Serrelfer ere lige mangefold af toe andte ,
off ittien toe andte Srgrvelfer 'Q fom ere tagne fra Oe forfie , l_ete
3 1te




1Figur): faa figev jeg at HD ev ogfaa lige faa fior
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lige mangefold af de famme roe: Sia fh[ bér;sut.ig»e af be>f"¢t¢
fte enten vare lige fax [Forejom Oe famme toe eller lige manges
fold af dem. ;

mangefold of toe audre E og F, og Lad D¢ fratagne AG vg C4 - |
vere lige mangefold af de famme E og F: {aq figer jeg, atde H
oorige GB vg HD eve enten lige {an ftore jom E og F eiler ovg- [

fan lige Mangeivld of E og F. &

Exempel. 24p toe Stovrelfer AB g CD vare lige A: 34
ﬁc

4

Korft Lad GB vere lige faa ffor fom E (fee den }

|

fom F,

Demonttration, gapy cK vare faa ftot fom
F. Gftecfom da AG e lige faa mangefold of E,
fom CH ¢c of F, 0g GB er lige faa fior fom E og KC fom F; faa e
ogfaa (2. 5) AB fige faa mangefold of E, fom KH e¢ of . Yun AB
ev lige faa_mangefold af E , fom CD e af F; folgelig ev KH lige
faa mangefold of F, fom CD ¢ af . Foedi altfaa KH og CD ereliz
ge mangefold af een og den famme F, faa ev KH lige faa ftov fom
CD (efter 6 Ax.) , 0g naac den felles Steveelle CH bliver tagen fra
begge, faa er KC fige faa ftor fom HD. . Men KC er (ige faa ftor fom
F; folgelig ev og HD lige faa ftor fom F. Derfore, naar GB et faa
for fom E, faa er og HD faa ftor fom F.

Daa famme Maade Eand og bevifes (efter Den anden Figur) at naac
GB ¢v mangefold af E; faa ev HD lige faa mangefold af F,  Huilket
war Det, fom (Enlde bevifes.

Anderledes,

&ftevform AB 08 CD eve lige mangefold af E 04 F, faa maae der ves
ge faa mange Deele i AB faa ftove fom E, fom dex ere Deele i CD, faa flove
fom F3 og fordi AG, CH eve lige mangefold of E og F, faa maaeder
ligeledes  dwve faa mange Deele t AG, fan flore fom E, fomder eCrIe{ i




af Euclidis Elementer, » - HEE

CH, faaffore fom F.  Folgelip (3 Ax.) migacderogfaa vere faa matte
ge Deele i den evrige GB, faa flore fom E, fomder cve idenvvrige HD
faa ftovefom F.  Derfore , Derfors GB indbefatter E engang, vet cv,
verfom GB w faa ftov fom E, faa e og HD fea flor fom F, og hois
GB indbefatter E nogle gange, faa Fal HD indbefasie F lige faa mans
ge gange.  Hilfet vav def , fom Fulde bevifes.

©en 7 Propofition,

Theorema.

Lige ffore @t&rei[‘ct bave famme Sorbold til een o den
famme Storrelfe , og cen og den famme Stgrrelfe bar een og
Oens famime, Sorhold il lige (fove Storrelfer.

Exempel, 24 A og B vare lige flore Stor- 7 1
velfer, 0g fad Cywre en anden Storvelfe; faa figer jog,
at A hav famme Fovbold il C, {om B hav til C, vg at 1
C Har {amme Fuoshold til begge de Stovielfer AvgB. 1
o A D .
Conftruction, spantager hoadfor fige
mangefold man vifaf A g B, faafomDog E, I ] l

B C

08 man_tager ¢ftee Bepag v mangefeld af C,

faafom F, Bitsthce

Demonftration. @feefom D e¢ lige faa mangefold of A,
fom E « of B, 0g A & faa ftov fom B, faa ev ogfaa D faa ftor fom E
(6 Ax.). Derfore, namD et frorre end F, faa ec g E ovre end F
g naar D ev lige faa fiovom F, faa er og E lige faa fiov fom F, og
naar D ev mindre end F, fia ¢r 0g E mindre end F. ten D, Eere
lige mangefold of A, B, o0F er en anden mangefold of C; Solgelig
har (s Def.) A famme Gorhud til C, fom B har til C, :

g heraf folger videve (efer Cor. 4. 5) at C hav ogfaa famme Fovs
bhold tit A, fom C hav til B, oilfet var det, fom fEulde Bevifes. Q
e
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Den 8 Propofition.

Theorema.

 Den figtee of toe 1+ lige Stareelfee ba e Foere Corbold
til een ogg Ven famme Scgeeelfe, end den mindre 1 OF eens og
b;lnbfamrse Srgeeelfe bar en ftgree Sorhold il dert mindre end
ol den fEgrre.

Exempel. 45 AB og Coeere foe Stovvelfer, fom
ey evelige fiove, o lad AB vaye den fovee af dem, nien lad D
vere en frevie Stovrelfer Saa figer jeg (1) at AB har
4 et fiorre Forbold ¢l D, end C Har til den famme D vg
| (2) at D Har en frorve Forhold il den mindre C end
i famme D Hav til den flovre AB. ,

e |

|
D
L
. &
i Conftruction. @fuefom AB o fioree 2 ;
| end C, faa gior BE fan fov fom C, og tagden JE X il
| ovrige AE faa mange gange , induil Den bliver L 1
ftorve end D; og [ad FG veere den mangefold af
j AE, fom ev frovve end D, Sag' fremdeles GH faa mangefold af EB,
i 08 K faa mangefold of C fom FG ev of AE : og tég L toe gange faa
fior fom D, M tre gange faa flor, N fire gange fae fior, 09 faa frem:
Deles , indtil man faaer faadan en mangefold af D, fom e den forfte,
Der ev frovee end K. £aD Da N vwre Den mangefild af D, fom ex den
forfie , Der ex frovee end K.

D

Demontftration, Gfeecfom N er ven (orfie dever fforee endK,
faa e M iEfe (tovee end K, og falgelig et K ermindee end M, g fove
di FG ev lige faa mangefofd af AE, fom GI ¢ev af EB, faa et (1.5)
FG fige faa mangefold af AE, fom FH e of AB.  Da nu FG ogfaa
er lige faa mangejold af AE , fom K ¢ev of C (efter Confir.); faa e
FH lige faa_mangefold of AB, fom K evaf C 3 felgelig ere FH og K
lige mangefold af AB og C, Fordi Freudeles GH er lige faa mange:
fold of EB, fom K ¢v of C, 0g EB e (g¢ faa ftor fom C; faa erGoPci
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GH fine fag ftor fom K6 Ax)). Da nu K ev {Efe mindre end M, faa
e et)[geuit (?H nfzinbre end M. Qoermere e¢ GF fisrre nd D (efter
Conftr.); felgelig ¢ den heele Stovrelfe HE figrre end D cg M titfammen,
Men D og M eve tilfammen lige faa frove fom N ; ‘Se{ge!tg er HF fiarve
end N, Gfterdi nu HE ev ftovee end N, min K ev iffe florre end N;
og HF og K erefige mangefold af den forfte AB og dentredie C, og N v
en mangefold af D3 faa folger (7 Def. 5), at AB bar enfrerre Fothold
til D end C hav til D, Hyilfet (1) var af bevife.

2. Gfterfom N ¢r vef ftovee (fom titforn blep beviift) end K, men ifs
Fe fiorve end HE 5 og N ev en mangefold of D, o9 K, HF e lige
mangefold af C og BA: faa hae (7 Def. ’s) D en fiovee Forhold ulC
end D hov ¢if BA.  DHuilfet (2) var at bevife:

et 9 Propofition,

Theorema.

De Storrelfer, fom bave famme Sorhold til en og den
famme Stgrrelfe, ere lige ffove: ©Og de Storvelfer, «il
boilteen o den famme Scgrrelle bat en og den famme Forbold,
eve lige ftore.

Exempel. 2qad for det forfie A Havefanmme Forhold il Cs
fomi B hav til C: Saa figer jeg, at A ev lige faa fior fom B,

Demonftration. $yis A og B iffe vare lige .
ftore, faa Funde e iEfe have famme Forhold til C (8. 5);
men D¢ Hhave famme Forhold,  Folgelig ex A lige faa
ftor fom B, pwilfet (1) var at bevife. 2B e

£ad nu for det andet C have en og den famme Fovheid til
e toe Storrelfer A og B faa figer jeg at Aerlige foa fior fom B,

Thi hoig A iEEe vav lige faa ftor fomB: faa Funde C iffe have fams
me Forho!d tif A, fomtil B(g. 5); men den har det: Folgelig er A lige
faa for fom B.  Huilfet var det, fom (2) feulde bevifes

U Den
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- ©en 10 Propofition,

Theorema,

Afcoe Segerelfer, fom baveen Sorhold til en of der famme
8t¢ttérlfe, fEal Oen, i'om bar en ffgrre Sorbold, vere blen {Tote
fte: Derimod {Eal den, il bvilten en og Oen famme [bat e
ftovre Sorbold, vere den mind fie.

Exempel. 2ad A ave en fiovre Forbold ¢l € end B har
HIC : Gaa figer jeg, af A er ftovre end B.

Demonftration. Derform A vae lige faa froe
fom B, da madatte (7. 5) A have famme Forhold til C,
fom B hav il C; SDen det havdeniffe: Kelgelig Eand
A itEe veere lige faa ftor fom B.  Og derfon A var & -1
mindre end B, da maatte B have en ftorre Sorhold 1l C
end A hav tif C, men det bar den ifFe; folgelig Eand A iffe heller e
ge t?inbce @b G, Derfore ev Da A fiorve end B, it (1) yar ot

epife.

2.) Sab mu C have en ftovee Sovhold tif B end C ha tif A: Saa figet
jeg, at B er mindre end A.

Demontftration. qaqp B lige faa fior fom A [ da maatte C
have famme Forhold til A, fom C hav tif B (7.5) 5 men Det bav den
itfe: Folgelig er B ifEe lige faq ftor fom A,  Og derfomn B var flotre
end A, Da maatte C have en mindre Forhold tif B end oen bae il A
(8. 575 men bet har den iffe : Folgelig ov B ik helier frerve end A.
Seraf folger 0a at B ev mindee end A, suitket (2) par af bevife.

2en 11 Propofition,

‘Theorema.

De Sorbold, fom ere lige faa fFore four en o Sen farmme
Sothold, eve lige (Fore med binandern. Exem:
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Exempel. 8ab A forholde fig til B fom C £il D, vg
Tab C forholde fig til D, fom EGiLF: faafigerjes, af ogfoa
A forholder fig il B fom E (il F, iy

|

Demonftration. &fedi A forofver fig }\ L G Dl ,}3 }
til B fom, C il D; o G, H ere lige mangefold of
Den fotfie A og tredie C; og L, M eve lige mangefold af Denanden B og
Den fierde D.  Saa felger (5 Def. 5), at, naar G er fevee end L, fag
et H ogfaa fteree end M, og naar G ¢c lige faa ffov form L, faa et H
ogfaa lige faa ftor fom M, og naar G er mindre end L, faa er H ogfaa
mindre end M. Fordi fremdeles Cforoider fig til D, fom Eil F, og
H, K ere lige mangefold of den fevfie C og tredie E ; cg M, N ere
lige mangefold af Den anden D og fierde F ¢ faa falger , af naar H er
fterce end M, faa ¢ K ogfaa fletre end N, og naav H og M
eve fige fiove, faa ere ogfaa K og Nlige fiore, og naar H e mindreend
M, Da et ogfaa K mindre end N, SNen tilforn blev beviift, at naay H
e ftovre, cller lige faa ftor, eller mindve end M, faa ¢r ogfaa G ftoys
ve, ellecligefaa ftov, ellevmindreend L. Rerfore naar G er frorre elier
lige faa ftov ¢ller mindre end L, faa ev K ogfaa ferce ellee lige faa ftor
eller. mindre end N.  Da nu G, K ere lige mongefold of A, E; og L,
N eve fige mangefold of B, F: Saa ec et Elavt (5 Def, 5.), at A fors

bolber fig il B, fom E il F.  SHuilfet var det , fom fEulde bevifes.

Dett 12 Propofition.

Theorema.

P —

1]

Conftrultion. gag 6, &, K lige mangefold b

of A,C,E, og L, M, N lige mangefold af B,D, F,

_ Derform Startelfer, i hoot mange deend ete, ete Propor-
tionale; faa fBal alle de fovegaaende tilfammen forbolde fig «il
alle de efterfolgende tilfammen, fom en af de foregaaende fors
bolder fig il en af de efterfoigende.

2 : Exem-




- il D, og jom Etil F: faa jegfiger, af ligefom A forhol: l
G
A
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ver fig il B, faa furholder fig alle de foregaacnde A, C,E
tilfammen tagne til alle de efterfolgende B, D, F tilfam-
men tagne.

|

l

=

M

Exempel. gad de Storrelfer A, B, C, D, E, F :

poere Proportionale, {aa at A forbolder fig fil B, fom C ] }
LM
B D

aor— m

Conftrudtion, Sag G, H, K lige mans
aefold af D¢ foregaaende A, C, E, ogtagL, M, N
lige mangefold af e eftecfolgende B, D, F. :

o

Demontftration. Gorvi nu A forholer fig til B, form C ilD
og fom Etil F, 0gG, H, Kereligemangefold of A, C, E og L,M,N
fige mangefold of B, D, F:_faa felger (5 Def. 5), at naar G ev ftovee
end L, faa ev H ogfaa fterve end M, oa ligeleves K fiovee etd N, 0g,
naar G er lige faa fror fom L, faa ec 'H ogfaa lige faa fior fom M, og
fligeledes K faa ftor fom N, og naar G er mindre end L, da v H ogfaa
mindre end M, og ligeledes K mindre end N, Decjore naar G ev flovee
end L, faacreogfaa G, H, K tilfammen tagne ftovee end L, M, N fils
fammen tagne, og naor G er lige faa ftov fom L, Dacereogfaa G, H, K
tilfammen fige faa flore fom L, M, N, ognaar G cv mindre end L, 0a
ere ogfaa G, H, K tilfammen mindreend K, M, N.  fennuereG 0§
G, H, K lige mangefold af Aog A, C, E: Zhi naar Steruclier G,
H, K ere lige mangefold af lige faa mangeandre Stonreifer A, C, E,
faa cve (1 ) alle De forfte G, H, K tilfammen fige faa mangefold afals
fe D¢ fiofte A, C, E tilfammen tague, fom cen af de forfte G er of
een of D¢ ficfe A, Af famme Yarfag eve ogfaa Loog L, M, N fige
mangefold of B og B, D, F: Folgelig (5 Def. 5) forholder fig A €l B,
fom A, C, E tilffammen forholde fig tif B, D, F tiljamais,  Huilfet var
ves, fom (Fulde bevifes. '

- Ot I3 Propoﬁtion,
‘Theorema.

Derfom den forfle Segreelfe bar famme Sorhold il Oen ‘
anden,
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anbett, fom Sen tredie ba til den fierde, off derfom des tredie
bt il Oen fiede en figrre Sorbold end den femte bav il dan

fiette ; faa fEal ogfaa den forfic bave en fterre Sorbhold til Ven

anders, end den femee hat cil den fiette.

Exempel, 2ad den forfie Gtovrelic A have famme
Korbeld il Den anben B, fom den tvedic C har til den fier-
pe D, wmen lab den trebie C Have en fiavve Forhold fil
pen fierde D, end den femte E Dar il denfictte F: Saq
figer jea, af den forfle A Bar vgaa en fiovre Forhold til L
e anden B end den femte E bav il den fieite F. *

17 0 g e
o
eyt

g; L

Conftruttion. @agM, G, Hfisemans  ; 3

gefolo af be foregaamde A, C, E, og tag liges
feves N, K, L lige mangefold af e ¢fterfolgende B, D, F.

O =N mt——:—-——“

g —
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Demonttration. Gordi nu A forholder fig tif B fom C il D
(eftec Hyp.), faa folger (5 Def. 5), at naar G er fioree end K, faa
maae M nsdoendig ogfaa dere fiorre end N, Og fordi C bav en fovee
Sorhold til D, end E har til F, faa Eand Ddet ffee (6 Def, §) at G ¢¢
vel Borre end K, men H iEfe ftovte end L. Derfore Fand det ogfaa {Fee,
at M ¢x vel figrie end N, men H iEfe foree end L. Folgelig (7 Def.5)
gmt» A{eﬁn ftorre Forbold tif B end E hav til F.  Hoilfet var vet , fom {Ful:

¢ bevifes.

et 14 Propofition,

Theorema,

Derfom fire Stduwelfer eve Proportionale , ot den forfte er
fTocte end den tredie , faa er Den anden ogfaa (fgrre end den
fierde; o om bent forke ex mindre end Oen tredie, f{aa fFalden
anden onfaa veve minive end den fietde ; og om den forfic et
tige faa ffor fom Oen trdie, faa fEal den anden ogfda vere lige
{aa (For fom Oen fierde.

U3 Exem-
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s aast

Exempel, 24 A forholde fig il B, fom C il D og
Tab fov bet fovfie A vwre fiorre end C, faa figer jog, at B evoge
faa flovre end D.

Demonttration, Geefom A e frere emd
C, o0g B ¢r en tredie EStoreelie ; faa har (3. 5) A
fioree Sochod ¢l Bend C hav til B.  Men A fhov
famme Sochold til B, fom C bav il D; felodlig (13. 5 3 ¢ :
§) fEal C ogfaa have en ftoree Forhold tif D end fam:
we C har;tilB, Men (10, 5) af toe Starveifer {Fal dett, il Hoilfen een
0g Den famme har en fiovie Sorhold, owre dett mindfie. Folaclig v D
mindre end B.  Altfan ¢r B ogfaa ffotre end D.

Paa famue Naade bevifed ogfaa, at naar A er mindee end C, faa
¢r B ogfaa mindre end D, og naac A ex fige faa flor fom C, faa g B
ogfaa fige faa ftot fom D,  Hyilfet var def, fom fEulde Bevifes.

Dt I5 Propofition,
Theorema,

Deele forbolde fig til binanden, lige ot detes fige man
gefold, faa freme de lignes fammen, {om fvate ¢l binanden.

Exempel. $ab AB og DE sare lige mangefold af € og
F: Saa figer jeg , at Ciorholoer fig il F, ligefom AB forhilder A
fig il DE.

]

G
Demonttration. Efevfom AB exligefeamats o _*
gefod af C, fom DE ec af F, faa eve dev fas mange | ] ™
Sstorselfee i AB, faa fiove fom C , fom dee we Stor: 5 o
vlfee § DE, faa ftove fom F,  2ad da AB [five Deelt i
e Storrelfer AG, GH, HB, fom ere hoeefor fig faa ftove fom C, vg
lad ligefedes DE bfive deelt i de Stovrelfer JK, KL, LE, fom ere faq
ftove fom F,  Og fordi AG, GH, HB ¢rv lige fove med hinanden ,"og
iges

[

¥
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ligeledes DK, KL, LE: faa forholder fig (7, 5) AG ¢l DK, fom GH
til KL og fors HB Gl LE : Og altfea ffal (12. 5) alle D¢ foregancnde
forholve fig til alleDeefterfolgende , fom een af De foregaaende forholder fig
tilen af De efterfolgende, Derforehar AG famme Forho!d til DK, foin AB
til DE. ®a nu AG erlige faa ftor fom C og DK fom F : Saa har C
famme ochold il F, fom ABhav il DE.  Hoilfes varbet, fom feulde bevifes.

Deit 16 Propofition,

Theorema.

Deefom five Segevelfer eve Proportionale, fas fal de oty
fas vere Shifres Vifs (Alternatim) Proportionale,

Exempel, 2ad A forholve figtitB, fom CHID: Saa
figer jes, at be fFal gfan vave Sfifte- Wiis (alternatim) Pro-
portionale , et er (13 Def. 5), ben foregaacude A fEal have
famie Forhold 6l den fovegaaende € , fom den, efteriolgende
B har til den efterinigende D,
E G
bt |

! F GH
~ Conftruftion. gagE, F rige mangefold af i 1
A, B og tag ligeledes G, H lige mangefold of C, D A R

Demontfiration. Gowinu E, F ere fige mangefold of A, B
pg Deele forholde fig il hinanden, fom Deves lige mangefold (xs. §), faa
forholver fig E i F, fom A il B,  Men ligefom A forholder fig til B,
faa forhoider fig ogfaa C il D (eftee Hyp.): Folgelig forholder fig (11, 5):
EdiF, fom CtlD. Gordi fremdeles G, H ere lige mangefold of C,
D faa (15. ) forholder fig Ctil D, fom G il H.© Men fom C fovs
holdee fig til D, faa favhoider fig ogfaa E til F (fom tifforne biep beviift),
Solgelig forhofvee fig il Ffom G il H (11.5).  SRen naa fire Stors
relfer eve proportionale, og Den forfte ev ftorve, eller lige faa ftor elley
mindre end Den fredie , faa ev Den anden ogfaa ftevve eller lige faa ftog
<lev mindre end Den fierl (14, 5).  Derfove naor E e fotve end G,

foa
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foa ¢ F ogfaa ftorre end H, o naat E ¢r fige faa “-
fior fom G, faa e F ogfaa lige faa ftor forn H, og
naae E v mindre end G, faa ev F ogfaa mindre end
H, ©anuE, Ferelige mangefold of A, B, 0g G,
H ore lige mangefeid of C, D = Saa forholder fig
A til C, fom B forbolder fig til D (s{Def. 5).
Hyilet var det , fom fEulde bevifes.

¢t T7 Propofition,
“Theorema.

Detrfom (ammenfacce Serrelfet eve proportionale , faa ere
de famme ogfaa proportionale, naar de ere declee.

p)»_.—: [ oo R e . —
o M e Xy
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Exempel, 2ad de fammenfatte Storreljer AB,BE, e
CD, DF pare proportionale, faa at AB forholder fig il O Ny
BE, {om CD il DF: Saa figer jeg at de i¥al ogaa vare Ki7isal
proportionale , naar de blive deelte , det er (efter 16 u
Def. 5), {aa ytal AE (jom er den Stovrelfe dev bliver
til overs , naar den cfterfelgende BE tages em den fore 41D
gaaende AB) forbolde fig il den fefterfolgende BE, ] r[

Cc ¢

1

{om CF (fom er ben Storrelfe der Bliger tilovers, naar
pen ¢fterfalgende DF fages fra den foregaaende CD) for 3%
Holoer fig il den efterfolgende DE.

L

Conftruftion, @ag GH, HK, LM, MN lige mangefold of
AE, EB, CF, FD og tag KO, NP fige mangefold of EB, FD.

Demonttration. Etejom nu GH ev fge faa mangefold a
AR, fowm HK et of EB: faa ev (1. 5) GK ogfoa lige faa mangefold atf
AB fom G1 ec of AE.  Paa famme SNaade bevifes ogfoa, at LN er
fige faa mangefold af CD fom LM e af CF. Da nu GH er lige faa
mangefold of AE, fom LM ce-af CF (eftec Confir.) , faa ev GK lige

; faa
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S

faa mangefod of AD , fom L w af LD @ ¥ltaa ere GK , LN (ige
mangefofd of AB, CD,  Fordi frembdeles HK er fige fea mangefeid af
EB, fom MN e of FD, 0g KO e ogfaa lige faa mangefold of EB fom
NP ev af FD; fac ¢ (2. 5) HO [ige faa mangefold of EB fetn MPjec
of ED, hen efterforn AB forhotder fig til BE fom CD til DF, og GK,
LN ere lige mangefold af de foregaaende AB, €D, og HO, MP erelige
mangefold of ve efteefolgende BE, DF : &aa folger (5 Def 5), atnaar
GK ¢t ftovre end HO, faa ex LN pgfaa fiorve end MP, cg naar GK e¢r
¢r lige faa ftor fom HO, faa er LN ogfaa lige faa fior fom MP, ognaav
GK ¢t mindre end HO, faa ev LN pgfaa mindre cnd MP.  Raar alfaa
Den felles Stovrelfe HK tages baade fra GK og fra HO , og den feele
Ies Starvelfe MN tages baade fra GN ogfraMP, faa folger ogfaa , at
naar Den gvrige GH e ftorve end den ovrige KO, faa e Den oorige LM
ogfaa fiorre end den ootige NP, og naar GH ev faa flov fom KO, faa
ev LM ogfaa faa ftot forn NP, og naar GH ev_minbre end KO, faa er
LM ogfaa mindee end NP, ®a nu GH og LM eve lige mangefold af
AE 0g CF, 0g KO og NP’ ere [ige mangefod af EBogFD : Saa forholder
fig AE ti( EB, fom CF ti{ FD (s Def. 5),  Hvilfet vay det, fom Fulde bevifes.

Scholion.

De Gtovreliee AB, BE, CD, DF, faloes fammenfatte, fordide foreganens
9¢ AB, BD indbefatte de cfterfolgende BE, DF,

©eft 18 Propofition.

Theorema,

Llaae deelte Steatrelfer eve Proportionale , fug ftal O¢ o4
fas veeve Proportionale, naar de eve fammenfatte.

D
Exempel. 24 de deelte Stovvelfer AE, EB, CF, FD B 1

yare proportionale, faa at AE forbolder {ig til EB fom CF Pt

HIFD; fas (ﬁger jeg, at de fFal ogfan ywre proportionale, naar de B

eve fammenfatte, et ev (15 Def. 5), AB , fom er fammenat .

af den foregaaendeog efterfalgende , fEal forholde fig til den ef

tevolgende EB, fom CD, dever fammenfat af den fovegaaende

B eitevielgende , fovholder fig il den efteviolgende FD, Al ¢

* De-
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Demonftration, pifois AB iefe forhols  , °
dec fig til BE fom CD forholder {ig DF , faa maa¢
AB forholde fig tit BE, form CD forholdex fig til en Stocs .
telfe, fomerenten fiorce eller mindue end DF, E

2ad for det forfte AB forholde fig til BE, fom CD
til en Storeelfe DG, fom ex mindre end DF.  Saa A C
fEal Diffe Gtorvelfer ogfoa vere Proportionale, n:ay
De eve Deelte (17. 5): Alrfaa forholder fig AE til EB fott CG forholdee
fig tit GD. Da nu AE forholder fig tif EB, forn CF til D (efter
Hyp.), faa (x1.5) forholder fig ogfaa CG tit GD , fom CF til FD,
Efeerdi nu den forfte CG er fovee end Den teedie CF 5 faa er (14 5)
ven anden DG ogfaa ftevre end den fierde DF 5 Sien den ec.ogfaa mite
Dre, fom ev usmueligt.  Altfaa Fand AB i€Ee forholde fig til BE , fom
CD forholder fig tilen Storrelfe, fom er mindre end FD.  Paa famme
sMaade Eand og bevifes, at AB Fand iEe forholde fig til BE, fom CD
tilen Storvelfe, Der er ftovre end DF.  Derfore forholder fig AB tilBE,
fomn CD til DF.  pyilfet vav det , fom fEulde Devifes.

Deit 19 Propofition.

Theorema.

Yaar en beel Srotrelfe forbolder (ig til en anden beel
Stgreelfe, fomen fratagen forboldet {ig til en fracagen; Saaftal

ig ?en gorige forholde fig til den gorige, fom den heele wil den
beele. .

Exempel. 2ab den feele Storrelfe AB forholve fig til den B &
becle CD, {om den fratagne AE forholder fig fil den frataque CF ¢ i
Saa figer jeg at den osvvige EB forholder {ig ¢if den svvige FD, fom
den Deele AB tik den heele €D,

EF F
Demonttration, ffort AB forholoer fig it | |
CD, fom AE til CF, faa forholder fig vgfaa SfifresBiig a4 €

{x6. §) AB til AE, fom CD il CF.  Men naav fammens

fatte
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. fatte Stervelfer eve proportionale, faa eve D¢ vgfaa proportionale,

naar De eve deelte (17. 5).  Telgelig forholder fig EB tif AE fom
FD til CF og altfaa fotholder fig SFifte - Riig EB il FD , fom AE tif
CF. ®a nu AE forholder fig tit CF, fom AB tif CD (eftcr Hyp.);
faa forhoider fig ogfaa (11, 5) EB til FD foms AB forhofder fig tif CD.
Hoilfet vay det, {om (Eulde bevifes.

Corollarium.’

Hevaf folger, at taay five Stocvelfer AB, AE, CD, CF erepro-
portionale, faa atAB forhelder fig tf AE , fom CD il CF, faa {Eal
D¢ ogfaa ved Ombending (Convertendo) pere proportionale, Dt ¢t
(17 Def, ), den foregaaende AB ffal foeholoe fig il EB (fom ev
Den Storrelfe der bliver tilovers , naar den efterfogende AE tages fra
Den foregaoeiide AB) , fom ven foregaaende CD forholder fig ¢l FD
(fom er Den Stoveelfe der blivee tilovers , naay den efterfoigende tages
fta Den foregaaende.)

2 hi efterfors AB forfolder fig tif AE, fom CD tif CF; faa fFalde
ogfaa vere SEiftes CBiig proportionale (16. 5).  Folgelig ¢c AB i
CD fom AE til CF: Alifaa (19. 5) forhotder fig 0sfaa AB til CD fom
EBti(FD, og SEifte- Riis forholder fig AB til EB fom CD til FD,
Hilfet var det, fonr Eulde bevifes.

©eit 20 Propofition,

Theorema.

Detfom der eve tve Sesrvelfer og lide fas mange andte,
fom bave famme Sorbold il hinanden, toe til toe, ont den fors
fFe et figree end den tredie: Saa {Eal ogfaa dert ficrde veve {fors
te end Oen fiette 5 o om Oen forfte er mindre end den tredie,
faa feal ontfaa Oen fierde vere mindre end Oen {ictte s og om
den forfte er lige faa ffor fom Oen tredie, fan fial ogfas den
fierde vaeve lige faa (For foms den fiecte.

X2 Exem-




164 Den femie Bog

Exempel. @b ber seerve tre Stovielir A, B, ©

g lige {aa mange andre D, E, F, og ad beinn have fans- 1
e Forbold til binanden , toe til toe, faqa af A forhol: il T
ver {ig til B, {om D L E, og atB forholderfig il C{om

E fil £: &aa figer jeg, af naay A e fiorre b C, faa
¢t D pglaa fteree end F . g naar A o mindee end C, |
faa ev D oglaa mindre cud F, og naar A ¢i ligifaafior A B G I
fom C, faa ev D vafaa fige faa fior fom F.

Demontftration, Gerft (ad A varefiovee ens C. Sas harA
en frovee Forhold til B end C har til famme B (3. 5), Da nu A fors
holdet fig til B, fom D tilE, faa hat D ogfaa en ftevee Gochold til E
end Chattil B(x3.5), MenfordiB forholder figtit C, fom Eti F, foa
(Cor. 4. 5) forhofver fig ogfaa ved omoending C 6l B, fom Ftil E.
Selgelig bar ogfaa D en frorve Forhold til E ehd F hav til E, og bevfos
t¢ (10, §) et D froree end F. Paa famme Maade Eand man bevifes
at naar A ¢r mindre end C, faa ¢v ogfaa D mindre end F, og naot A

et fige faa fior fom C, faa ¢v ogfaa D lige faa fom F,  Huilfet var det,
fom Fulde bevifes,

©ent 21 Propofition.

Theorema.

Derforms et ere tre Storrelfer og lige faa mange audte)
{om bave fanmme Sorhold il binanden, toe til toe, faaledes at
Oetes Proportion er wsordentlig, og derfom Oen forfle er (T
e end e tredie: Saa fHal og den flerde verve figrre end den
fiette; og derfor den farfie ev mindte end Oen tredie , faa {Fal
Oen fierde ogfas vere mindre end den fiette 5 of derfon dep
fovfte er lige faa ffor fom den teedie, faa ftal ogfaa den fierde
vere lige faa ffor fom Oen fiecte.

Exempel. gab der sere tre Storrelfer A, B, Cog endnu tre andre D, E, F,
fom Have famme Forhold ¢il hinanden , toe til toe, vg lad deves Proportion vere
. -0y
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1 - pydentlig, fan at(20 Def. 5), Aforholderfig B, fom
E fil F og af B forbolder fig til Cfom D ¢l E.  Derr
for s Den fovile A ev flovre cud den teedie C: Gan iz
ger jeg, at den fierbe D ev ogfan fisvre cnd den fiette F: [
Dg devfor A er mindre end C, faa e¢ D ng mindre end
F; og bevfom A et lige faa flov fom C , fancr og D lige
faa fior fom F. AB

Demonftration. DefomA e flovee ,
eid C, faa (8. 5) hav A en fretve Gorhofd til Bend Chartil B, Men A forhols
det fig il B om E il F; folgelig hav E en fiorre Fovholo til ¥ end C hae
60 B (13.5).  Sen fordi B hat famme Gorhold ¢ C , fom Dol E,
faa forholder fig ogfaa ved Omuending C tit B fom E til D (Cor. 4. 5
Tolgelio hav B en frovee Sovheld i F end I bac tl D, 09 perfors
. (x0.§) et F mindre end D, og aftfaa D ferre ed F.  Paa fomme
Maade £and mian bevitz, at naar A ¢v mindye ed C, fag v D mins
preend F, 09 naar A e lige faa flor fom C, faa ¢v D lige fas ftov
foun . puilfet var def, {om (Fuide bevifes, -

eit 22 Propofition,
Theorema,

Derfoms Oet ete tre eller flecre Segrrelfer , o lige
faa mange andee , fom beve famme Sorbold til binanden,
toe til toe: Saa ere Oc ogfua ved en jevntagen Sorbold (ex
aquo) Proportionale,

e

E F

Qo
o)

Exempel, 2ad der vave tre Storrelfer A, B, C og :
tre andre D, E, F, {uin bave famme Forhold il hinan- i ]
pen, toetil toe, fan at A forholder fig il B, fom D
til E, pg B forholder fig il Cfom E til F: Gaa figer jeg,
af Diffe Stavvelfer 1Eal vgfaa ved en jevntagen Forhold
vere Proportionale , dof ¢r (efter 18 Def. 5), A ffal

forholbefigtit C, fomD til F, G K M L N
Confltrudtion, gag G, H lige manges }Ll L ;-E 5 E

fod of A, D, vg K, L lige mangefold of B, E

0 figeledes M, N fige mangsfold of G, F, - £3 De-

eyt —

P
ey s
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Demonttration. Gowi'nu A forhons

der figtil B, fom D til E, og G, H ere lige

mangefold of denforfte A og tedie D, 09K, L

eve lige mangefold af den anden B og fiecde E :

Saa forholder fig 0gfan (4. 5) G (K, fom H

Gl L. Af famme Aavfag forholder fig ogfaa K o & n 4
il M, fom L til N. 9Ren naac dec ee tre -
Stonelfer G, K, M og lige faa mange andre | [

H, L, N, fom have famme Gorhold il hinans . 5

Den, toe il toe, faa folger (20. §) at naarden

forfie G er fiorce end Den fredie M, fan ev og Den fierde H floree end
Oen fiette N, og naar G ev mindre end M, faa ev o H mindre end
N, og naar G e lige faa flor fom M, faa e og H lige faa ftor fom
N. MenG, H exligemangefoldaf A, D, opg M, N ere {ige mangefold
of C, F. Foelgeiighar A famme Sorhold ¢il C, fom D hav il F (5 Def
§)  Hilfet var det, fom fEulde bevifes. ;

®eit 23 Propofition,
Theorema.

iaat Oet eve tre Storrelfer og lige faa mange andre, fom
bave famme Sorhold til binanden , coe il toe , og deres
Sorhold er us ordentligg : Saa ere Oe ogfaa ved en jeontas
gen Sorhold (ex xquo) Proportionale.

Exempel. 2ad der sare fre Storvefer A, B, C,
og lige faa mange audre D, E, F, fom have famme Fovs |
fold , toe til toe , og lad dereg Forbold vere 1 or
dentlig, faa at (20 Def. §) A forbolder fig til B, fom
E{ilF, vgBtil ClomDtilE: Saa figer jeg, at be
ogfaa eve ved en jevutagen Forhold proportionale, dei ¢
(18 Def. 5) , A forholder {ig til C , fom B til F.

Y S S S
22 ety
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Conftruction. gag G, H, L ligeman:
geford of A, B, D, ogligeledes K, M, N lige
wang:fod af G, E; E.

SIRE—=11 1! (em—t——i

Q1
o P
V] ey

S

De-




of EuclidisElementer, 167

— L o SR

Demontftration. [;efterrom cf; H et lig‘e mangefolfblgf(A, B) ]
0g Decle forholde fig imod hinanden fomn Deres lige mangefold (15. 5),
raga 'forbolberbfig Al B, fom Giil H,  2Af famme Aarfag forhoider
figogfaa E til F, fom M tIN, DanuA forholder fig til B fom E
til F; faa forhotoer fig ogfaa G il H, fom Mtil N (11, 5).  Og fors
Di B forhoter fig tit C, fom Dtil E, og H, L ere lige mangefold of B,
D og K, M ere lige mangefold of C, E; faa forhofdes fig vofag (4, 5)
- Hl K, fom Ltit M. en G forholder fig og til H, fom M ¢l N
(fom tifforne blev beviift).  2Aitfaa ere der tve Stortelfes G, H, K, og
lige faa mange andre L, M, N, fom bave famme Forhold imod hinans
Den, toe imod toe, og Deres Forhold ev usordentlig: Felgelig (21. 5)
naar G er florre ¢nd K, faaer ogfna L ftorve end N, og naar G e mins
Dre end K, faa er ogfaa L mindre end N, og naar G ¢ lige faa ftor
fom K, foa ev og L lige faa fior fom N. ~ Men G, L eve lige manges
fold af A, D og K, N ere lige mangefold af C, F.  Folgelig forholdes
fig Atil C, fomDtil F. Huilket var det, fom fFulde Bevifes.

et 24 Propofition,
Theorema,

Derflom Oen forfle Storrelfe bar famme Sorhold til den
anden , fom Den tredie bar ril den fierde , o den femte bat
famme Sorbold til den onden, fom den fietre har til den fietde 3
faa hat ogfaa den Srgrrelfe, fom er fammenfat af den forfe og
femee famme Sorbold til Den anden, fom den Starrelfe des ¢b
fammenfac af Oen twedie og fiette, bar til den fierde,

Exempel. 9ab den forfic AB forboloe fig il den ans
ben C, fom ben fredic DE forbolber fig fil den fierde F, og lab
pen femte BG forfolve fig #il ben anden C, fom den fictte EH E
forholoer fig til ben firde F : Gaa figer jeg, at AG, fom er B}
fammenfat of den {orfie vg fierde , forholder fig fil den anden
C, fom DH, ber er{amiicnfat af den fredic og fiefte, forbolber
fig til ben fierde F.

Demontlration. gfufom BG forhoider

o
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figtil C, fomEH il F; faaforholder fig oafae ved oms o
pending C tif BG, fomF tit HE (Cor. 4. 5). g ¢ T

“fodi AB forholder fig til C fom DE til F, ¢g C fors

holoer fig 6l BG fom F il HE, faa forholder figoge E
faa ved en jeontagen Forhod AB til BG fom DE il
EH (22, 5). Men naar deelts Stovrelfer e proportio-

‘nale, faa ¢rd¢ogfaa proportionale, naardeeve fants i [

menfatte (18, 5); folgelig forholder fig AG il GB fom Aol
DH tit HE. Men GB forholder fig tif C, fom HE p

til F,  Derfore forholder fig ved en jeontagen Forhold (22, 5) AG til
C jom DH ¢il F.  SHvilet vavdet, fom feulde Bevifes.

Dt 25 Propofition.

Theorema.

_ Llaac five Segreelfer eve proportionale: Saa fEal dens Foeffe o
mindfte af dem vere tilfammen Fdrre end de coe goeige.
Exempel. 49 de fire Storrelfer AB, CD, E, F pare
proportionale, faa at AB forhoider fig til CD, fom E tilF, og
lad AB peve den ftovfie og F den mindite af dem: Saa figer jeg,
at AB og F eve tiljammen fiovee end CD og E tilfanmmen,

H
Demonftration. ®ist AG faa fror foin E g
CH faa ftot form F, Gordi nu AB forholder fig til CD, form

EtilF, ogE ¢e ligefaa frov fomt AG, og Ffom CH, faa A'C E F
forho (dec fig AB il CD fomt AG til CH, g fordi Den :

feele AB forholoee fig til den heele CD, fom Den featagne AG il den fras
tagne CH, faa focholde fig ogfaa (19. 5) Den ovrige GB til Denn svrs
g: HD, fom Den heele AB tif Den heele CD, TMen AB er ftsree end CD
(efier Hyp.). Golgelig er og BG ftotve end HD,  Efterfom 0a AG ec
fige faa ftot fom E, og CH et faa fior fom F, faa eve AG, F tilfammen
fa ftove fom CH, E tilfammen.  en naar man legge lige ftove Ting
til Sing af u-dige Stoveelfe, faa blive de heele af urdige Stovvelfer : Fordi
altfaa BG, HD ere af uslige Stovrelfe 0g BG e ftove end HD, faa falger, at
naar AG og ¥ legges il BG, og CH, E legges ti( HD, faaere AB 0g Ftils

fammen figvee end CD, E tilfamuen.  DHvilfet vav det, fom Fulde Wff:hcu

B
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Definitiones (§orFlaringer.)

1. 750 /@0ets Linede Figurer Ealdes Ligeftiktede (Similes),

- W& paar alle Vintler udi den cene ere bver i far i
ge faa ftore fom alle Vinkler udi den anden Figur, og nagt Sir
Ocerne ombring Oc lige ffore Vinkle ere proportionale.

_ &ov Exempel ¢ - Toe Sriangley ABC, DEF Faldes
LigefEitfede, naar Winklen A er lige faa fior {om Bin-
Elen D, og S3inflen B ev lige faa fior fom Binklen E, og

A DT
Winklen C ¢v lige fan flor fom Vinklen F og naar frem:
Deles AB forholder fig il BC, fom DE til EF , ng BC
forholber fig til CA, fom EF til FD og CA forholber fig :
il AB, {om FD til DE.

B C E F

2. Llaar uditoe Figurer five Side eve faar
ledes proportionale,at enS5ide udi ders eneki-
gur forboldet {ig il en Side udi den anden ]
Figur, fomen anden Side udi den anden Figur forboldet fig til
ent anden Side udi den forfte Figur; faa figes famme Sider, ar v
vereciproce (frem og tilbage) proportionale.

: o Exempel : Raar udi tvende Triangler ABC,

A D
DEF, en Gide BC forholder fig til EF, {om FD til (67,3
faa figes viffe five Sider af wave reciproce ¢lfer frem 0§
tilbage proportionale, -
3. En ver Linie figes ar veere fEadren
B Gi:E F

ien yoerff og mellemft Sorbold (fecun-
dum extremam & mediam rarionem), paat

Q oen
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dert et faaledes fHaaven udi toe u-lige Srykler, ar den beele Li
nie forholver fig cil det (forve Stokée , fom éet ﬁ;ért:g Sivéé;

fotholder fig til det mindre Stykfe. Horledes man fEal fFi iz
#ie udi yoerft og mellemfi Forhold , Dliver viifk udi deane Buogs ;c’f Qﬁo'péﬁiofﬁ s

4. Hyden af en Figur (Altitudo Figurze) Ealbes dert p&_-
pendicular Linie, fom Ovages fra Figurens Top clice Spidfened
pas Grund: Linien.

Kor Exempel: Hoyden af denne Triangel ABC A
er den perpendicular finic AD, form ¢v dragen fra Top: :
pen A ned pag GSrund - Linien CB. i

5. Llaar tee eller fleeve Storvelfer ol
ge § Rad efter binanden , faa figes ert
Sotbold , fom den forfte bar til den {ids
fie, at vere fammenfac af de Sorbold,
fom den forfle bat til den anden, of fom
den andent bat til den tredie, og fom den tredie bar til Oett
fietde , ot faa fremdeles , indeil man Eommer til den fidfte
Starrelfe.

®or Exempel ¢ Den Forhold 4 fom den forfie Linic A
Bar til ben tredie Linie C, figes at vare fammenfat af den Kous
pold, fomAbar til B, 0g af den Korhold , fom B har il C;
enten de inier A, B, C have famme Forhold il hinanden ol
Tev iffc.  Sigeledes figes den Forhold, fom A hav fil den fierde
finie D, at vere fammenfat af den Forbold , fom den forfic A
Bar til den anden B, ogaf den Forhold, fom B bar til C, og af
den Forhold fom C Har til D5 enten de fire Qinier A, B, C, D
Bave famme Forhold til hinanden elle iffe.

e derfom fre Stovrelfer eve proportionale , faa at den forfie forholber
fig til den anden , fom den anden til ben fredie , fan bliver ben Forhoid, fom den
{orfic har il den tredic, Faldet dupleret imod den Forhold , fom den forfie har til
den auden (foe 10Def. 5) 5 0g naar fire Storrelfer eve proportionale , faa at den
forfte forholder fig til ben anden , fom den anden til den tredie , og den anden fors
Polder fig til den fredic, fom den tredie il den fierde, faa bliver den Forbold, fom
den forte Bar til den fievde, Falet exiplexct imod den Forhold, fom den fovfie hav il
2o anden (fee 11 Def. 5). 9
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D¢t 1 Propofition,

Theorema.

Triangler of Parallelogrammer, fom have et og den famy
’Ee Savoe , forbolde fig el hinanden , ligefom deres Grunds
iniee,

. Exempel. £ad ABC, ACD wwr¢ foe Sriangler,
pg EC, CF ftoe Parallclogrammer, fom have en vg den

E 'A F
famme Hoyde , nemlig perpendicular Linien, {om bliz ///
ey dragen fra Punftes A ned paa Grond - Linien BD: / /\
= Saa figer jeg, at ligefom GSyund - Einien BC forpolder fig - )

fil Grund-Linien CD 5 {aa forholder fig Trianglen ABC HGBC p K L
til Trianglen ACD, og ligeledes Parallelogrammet ECHil

Parallelogrammet CF,

Conftrution, nan deager BD fwngere ud il begge Siver
bet il L og L. O den vette inie BH tages en ¢ller fleeve Liniet,
fasfom BRG, GH faa ftore fom Grund «Linien BC,  Ligeledes tages i
Dent vette Qinie DL, faa mange Sinier man oif, faa ftove fom CD, faas
f}@ bz IEae DK, KL, Cnbelig drages de rette Linier AG, AH,

Demonfiration. Godi nu €B, BG, GH ere lige fiore, faa
(38. 1) ere ogfaa Srfanglerne ABC, AGB, AHG fige flore,  olgelig
et Grund+ Linien CH lige faa mangefold of GrundsLinien BC, fom
Srianglen AHC ¢v of Srianglen ABC,  Paa famme Raade Eand og-
faa bevifes , at Grund# Linien CL er lige faa mangefod af Grund s LL:
nien CD ,  fom Futanglen ACL cv of Qvianglen ACD.  Altfaa hoy
man Ber fire Storveliee, nemlig de toende Grund - Rinier BC, CD ogde
toende Sriangler ABC 0g ACD ; og Grund«Rinien CH og Zrianglen
AHC ve fige mangefold of den forfte og tredie Stovvelfe nemiigl af
®rund + Linien BC og Srianglen ABC 3 og Grund - Linien CL og iz
anglen ACL ¢re [ige mangefold aé) Den anden og fieede Storrelfe, ner'x_zs

S % 19
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e

lig of ®rund,Linien CD og Frianglen ACD.
Men (38. 1) naar CH er [fige faa fior fom CL, 2
faa ev Trianglen AHC ogfaa lige faa flor form / / \\

Srianglen ACL, og naar CH er ftotre end CL,

faa e Trianglen AHC ogfaa ftovreend Triangs -

fen ACL, 0g naar CH er mindre end CL, faa H e BC »p K L
ev Srianglen AHC ogfaa mindre end Srianalen :
ACL, [slgelig (5 Def, 5) ligeforn Grund-Linien BC forhofdee fig t
Srund-Linien CD , faa forhoder fig ogfaa Sriangkn ABC il Jvis
anglen ACD,  syilfet (1) var at bevife.

2. Fordi nu Parallelogrammet EC ex” dobbelt faa flott fom Stis
anglen ABC, og Parallelogrammet CF ev dobbelt faa fort fom Sis
anglen ACD, og Deele forholde fig til hinanden, fom deres lige mangss
fold (15.5) 5 faa forholder fig Trianglen ABC til Srianglen ACD fom
Parallelogrammet EC f{( Parallelogrammet CF,  ten Zrianglen
ABC forhotdee fig til Trianglen ACD fom Grund + Linien BC forholder
fig til Grund+inien CD, fom forft blev bevift,  Folgelig (r1. §) fots
holdex fig Parallelogrammet EC tif Parallelogrammet CF, fom Grundy
Sinien BC forholver fig il Gvund+ Einien CD,  Huilkst (2) vav at bevife.

Drett 2Propofition,

Theorema.

Detfotts ent vee Linie bliver dragen parallel ed ent af Sis
derrte udi en Triangel : Saa fEal famme Linie {Fiere Triangy
[en_s gotige Sider proportional. Og derfom toe Sider udi en
Criangel eve faarne proportionaly faa {Eal den vecre inie, fom

fammenfayer Sticeings Dunkeerne, vete parallel med Teiangs
lens gorige Side.

Exempel. £ad udi Trianglen ABC den retfe Linie ED pave bragen pamlleé
wed Trianglens @ide CB: - Saa figer jeg, at Srianglens svrige Sider AB 19 t*;“
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ere fEaarne proportional 5 [ {an at BD forbolber fig til
DA, fom CE fil EA.

Demontftration. Naar man drager
e vetee Liniee EB og DC, faa faaer man toe z »
Qriangler BDE og CDE, fom (37. 1) ¢re lige

flove , fordi D¢ frasr paa en og Oen famme
®rund #Linie ED pg [imellem famme parallel-
Linier ED, CB, Da nu (7, 5) lige flove Store
telfer have en og den famme Forhold ¢il en og den famme Storrelfe ;
faa forhofder fig Srianglen BDE tif Trianglen ADE , fom rianglen CDE.
forhotder fig il Srianglen ADE,  9Men (1. 6) Trianglen BDE forbols
Der fig til Srianglen ADE, fom BD il DA, thi diffe toe Sriangler EBD,
ADE have en og Den famme Hoyde, nemlig perpendicular-Qinien, fom
Drages fra Punteen E ned paa AB,  Af felv famme Harfag forholder
fig ogfaa Zrianglen CDE til Trianglen ADE, fom CE til EA,  $ols

gtefig ‘}"‘ 5) forholder fig BD tif DA, fom CE il EA.  yilfet (1) vae
@t Deviie.

2. £aD &iderne AB, AC of rianglen ABC vare {Faarne pro=
portional i Punfterne E og D, faa at BD forhoiver fig til DA , fom
CE sg EA, og 1ad DE blive dragen: Saa figer jeg, at DE ¢r parallel
med BC,

Drag, fom tilforn , de toende Linier EB, DC.  Gfterfom ny BD
focbofoer fig tit DA , fom CE it EA, og (1. 6) BD forholder fig til
DA, fom Sriangfen BDE tif Triaunglen ADE, og CE forholder fig til
EA fom Zviangien CDE tif Trionglen ADE : Saa forholder fig ogfaa
(11, 5) Srianglen BDE «il Svianglen ADE fom Srianglen CDE il vis
anglen ADF. - ltfaa have de toe riangier BDE, CDE en o3 det
famme Forhotd til Trianglen ADE ; falgelig (o, 5) e Srianglen BDE lige
faa fiov fom Triangfen CDE og de ftaae begge paa en og den famme Grunds
finie ED.  Men naav lige frove Sriangler fiaae paa en 0g Den famime
Geund - Lnie , faa ere 0e ogfaa imellem famme Parallel-Zinjer (39¢ 1)»
Solgelig ev DE Parallel med BC,  $uilfet (2) vay at bevife.

3 Den
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~ ©en 3 Propofition,
Theorema.

Derfom § en Triangel en Vinkel bliver fEsaren i toe lige
fore Deele, o den recte Linde, (om Ficceer Vinklen, (Ficrer
tillige ogfaa Grund: Linien : Saa ffal Grund Liniens Seyks
Eer have jamme Sorbold til binanden , fom Trianglens gorige
Sider. O derfonm Grunds Liniens Stykler bave fanme §or.
bold cif binanden , fom Trianglens gvrige Sider: Saa ftal
Oen verte Linie , fom drages {ea Sticrings:Puntren til den
imodfiaaende Vinkels Spidfe , fticee famme Vinkel § toe lige
ftore Deele.

Exempel, 2ad ARC sare en Sviangel og lad -
ben tette finie AD fEiere Binflen BAC i toe lige fiore
Decle : Saa figer jeg, at BD forholder fig DC, ?om BA
forholber fig til AC.

s
Conlftruction. Sgiennem Punkren C / \X i
B D

drages (3t 1) en ret Linie CE parallel med DA
og Den vette Qinie BA Drages (engere ud, indtil
en fFierer CE § Punfren E.

Demontftration, Gordi AD og EC ere parallele, og AC
fader paa dem , faace Binklen ACE lige faa fior fom Binflen CAD
(29. 1).. ®a nuBinflen CAD ex (efter Hyp. ) lige faa ffor fom Bine
flon BAD: faa et QWinklen ACE ogfaa {ige faa fior fom Binklen BAD,
Gordi fremdeled AD 03 EC eve parallele , 03 BE falder paa dem, faa
¢ (29. 1) Den udvendige Binkel BAD [ige faa fror fom Den indoendige
og imodfatre Winfel AEC.  Men Winklen ACE er ogfaa fige faa fioe
fom Winflen BAD, fom tifforn blev beviift.  Folgelig er Binklen ACE
fige faa flor for SBinflen AEC, og dafore (6. 1) ev AE lige faa fior
fomt AC. g fordi udi Trianglen BEC-ven rette Linie AD er parallel
mied een of Teianglens Sider, nemlig med EC: Saa (2. 6) fotbelorcc

. 19
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fig BD til DC fom BA til AE, Danu AE ¢t faa ftor fom AC; faa
(7. 5) forhofoer fig BD tit DC fom BA ti-AC,  Hilfet (1) var af besife.

2. £ad nu BD forbolde fig til DC fom BA til AC og lad AD blive
pragen : Saa figer jeg , ot Den vette Linie AD Decier Rinflen BAC
toe fige frove ek,

hi man igientager her den forrige Conflrultion.  Cfterfom da
BD forhelder fig tit DC fom BA il AC, og (2.6) BD ferholver figogs
faa til DC, fom BA til AE (thi AD er (¢fter Condtr.) parallel med
ben Side EC): Saa forholder fig (11, 5) BA il AE, fom BAtil AC,
Golgelia (9. 5) ev AE lige faa flov fom AC,  Derfore (5. 1) ev Wins
Flen AEC fige faa ftor fom Binflen ACE,  DMen (29, 1) Binflen AEC
et lige faa fror fom den udvendige CBinkel BAD og Binflen ACE ey
faa ftot fom Qexel Winflen CAD.  Folgelig ev Vinflen BAD lige fag

of Euclidis Elementer,

ftor fom SBinklen CAD. ltfaa er den Binkel BAC Deelt { toe lige ftos

e Deele ved Den rette Qinie AD.  Hyilfet (2) var at bevife.

e 4 Propofition,
* Theorema,

Derfom Trianaler bave lige ffore Vinkler: Saa fral Sie
derne omitring Oe lige flore Winkler vave proportionale 5 oq de
%gbg feal vare lige 1 Sorheld , fom flage imod lige ffore

inklet.

Exempel. fad ABC og DCE yaye Sriangler, F

fom Have Lige fiove Wintler ,  nomlig BVinflen ABC lige

{aa fiov fom Binflen DCE, ng Winflen ACB faq floy A

fom Binflen DEC, og Binflen CAB {aa flor fom WBin- D

len EDC 1 Gaa figer jeg, at Siderne ombring de lige : % =

fiore SBinfler eve proportionale , nemlig BA forbolder B C
fig til .BC.{om CD til CE, pgBC forbolder fig til CA

gptm Igiéi til ED , 1g AB forholder fig il AC, {om DC

‘ £

De-
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Demonttration. SNan fewttec BC 0§ F

CE fammen { en vet inie.  Fordi nu (17, I)

CBinElerne ABC og ACB ¢r¢ tiffammnien mindee A

end toe vegte Rinfler , og Vinklen DEC ey fige 5

faa ftor four CBinflen ACB; faa ere D¢ Winkler E,

ABC og DEC tilfammen mindee end foe rette B £
DWinkler. Folgelis (11 Ax.) {Fal de votte Linier

AB g ED {iaDe fazmen, naar e blive uddragne.  Labd dem altfaa blis
v¢ uddvagne, indiil De ftede fammen i Punkeen F.

Efterfom nu Binklen DCE ¢r faa fror fom BinFlen ABC, faa ep
BE parallel tued CD (28, 1),  Rigeledes fordi Winflen ACB e faa
fror fom <Binflen DEC, faa ex AC parallet med FE (28, 1), Solges -
lig e ACDF ¢t Parallelogram, og Derfore (34.1) et FA fige faa ftorfom
DC, og I'D faa ftov fom AC.  Fotdi nu udi Srianglen BFE den rette
Einie AC. ev parallel med Siden FE , faa (2. 6) forhofder fig BA tif
AF, fom BC til CE.  Selgelig efterdi AF et faa ftor fom CD, faa
(7. 5) forholver fig BA til CD, fom BC tif CE; altfaa (16, 5 fohols
vir fig oglaa SEifte-TBiis BA til BC fom CD il CE, :

Sordi frembdeles § Trianglen BFE den rette Sinie CD ep parallel
med Siden BE 5 faa forholder fig (2. 6) BC tif CE fom FD til DE.
Da nu FD e lige faa forfom AC, faa (7. 5) forholder fig BC tif Bl
fom AC til DE ; folgelig (16. 5) forholder fig ogfaa SFifte s Biig BC
tit AC, fom CE til DE, - :

Jordi altfaa AB forholder fig tif BC, fom DC til CE, 0g BC fots
holder fig til AC, fom CE 6(ED , fie- forholder fig ogfaa ved en jevns
tagen Forhold (22. 5) AB tif AC, for CD forholdes fig til DE, Hers
af feec man da, ac udi de toende Triangler ABC, DCE be Siver,

fom eve omeEring lige fiove Binkler, eve proportionale,  Hyilket var et
fom fEulde bevifes. '

Scholion,

Den forfte vg tredie of fire proportionale Gtorvelfer Falpes lige i Forhols,
#g lige faa den anden og fierde (12 Def, 5).  Efterdi nu AB forholder fig til BC
fom DC til CE, faa ere AB vg DC lige i §orhold, ng ligeledes BC vg CE; ogiordi
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g e

BC fovholoer fig til CA, fomCE til ED, faa cre ogfas CA og ED fige i orheld.
shen nu fiaaer AB g DC imod be lige flove Winkler ACB gg DEC; g BC, CE
{aae imod e lige fiore Binfler BAC g CDE; 0g AC, DE imod de Tige fiove in-
Her ABC og DCE.  ltfaa feermat, atudi de toende Sriangler ABC g DCE de Siver
eve lige i Fovpold, fom fiaaeimod dige fove Wintler.

et § Propofition.

Theorema.

Detfom Sidettte i twende Triangler ere proportionale: Saa
feal Vintlerne i famine Triangler vavelige ffove; of 0e Vinkler
gal l;acelge lige ffore , fom ftage imod De Sider , Oct eve lige §

orhold.

Exempel. 2ad ABC, DEF vare foe Shis B
angler, udi hvilfe Siderne ere proportionale, fag
ot AB forholder fig til BC fom DE fil EF, vg BC
forholoer til CA fom EF til FD, og AB forbolper
fig til AC fom DE il DF : Gaa figer jeg, af 3
Binflerne i Trianglen ABC fFal vave lige faa fio- x
ve fom Binflerne i Triuglon DEF , faaledes at de
Winkler fFal vore lige frove med inanden , {om
ftaac imod Sider, fomere lige i Korhold , nemlig G
WBinflen ABC fFal veve fige faa fior fom Minflen !
DEF, ug Binflen BCA faq flov fom SBiuflen EFD, 0g endelig Binklen BAC faq fior
~ fom Binklen EDF,

Conftruction g Demonitration. $paaEF ogudi Punts
ferne E og F offettes (23, 1) en Binfel FEG faa ftor fom SBinlen
ABC og ¢n anden Binkel EFG faa ftor fom Binflen BCA : &aa er
(32. 1) Den ovrige Vinkel EGF lige faa ftor fom den svrige BAC. lts
faa eve Vinkleene i De tvende Triangler ABC og GEF fige ftove; folgee
lig (4. 6) ¢eveibemeldee Sriangler Siderne omEring de fige fore Binklee
proportionale og De Sidee ere lige i Fohold , fom ftaae imod lige ftos
e Binler, Altfaa forholder fig AB til BC, fom GE til EF, ®anu
(¢fter Hyp.) AB forholder fig il B% , fom DE til EF; faa (11, §) fore

holz
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T

e

holder fig ogfaa GE til EF {om DE tif EF,

Solgelig have DE og GE famme Gorhold A o
til EF og decfore (9. 5) ¢v DE faa frov

fomt GE. Paa famme Naade bevifes ogs i /
faa, at DF e faa fior fom GF., Folges 5

lig ere udi de toende Triangler DEF og

GEF toe Sidec DE , DF bver i feer faa

fiove fom toe Sider GE, GF og Grunds : G
finien EF e tilfelles. Derfore (8. 1) er .
Qinklen EDF faa fior form Rinfien EGE,  Heraf folger Da videve
(4. 1), at Binflen DFE e ogfaa lige faa fov fom Winklen GFE, og
inklen DEF faa fov fom Winflen GEF.  Efterdi nu Rinflen GEF
¢t faa fior fom Binklen ABC., og famme Rinfel GEF er ogfaa faa fro
fom Binflen DEF 5 faa (1 Ax.) er Binklen ABC faa fior fom Bins
flen DEF.  2f famme arfag ev ogfaa Binklen BCA faa ftor fom
DBinklen EFD og Winflen BAC faa ftov fom Vinflen EDF.  ltfaa

ere Binklerne udi de tvende Triangler ABC og DEF lige ffove.  Hyiffet
bar det, fom fFulde bevifes.

et 6 Propofition,
Theorema.

Detform udi tvende Triangler en Vinkel udi des ene et lige
faa ftor fom en Vinkel udi den anden, og Sidetne ombring de
lige ftore Vinkler ere proportionale : Saa ftal ogfas de gvrige
Vinkler udi den ene Triangel veve lige fas Fore fom de sorige
Vinkler udi den anden Triangel; og de Winkler fFal vare lige
flore, fom flaae imod Sider, fom ere lige i Sothold,

A
Exempel. 24 udi de toende Triangler ABC,

DEF den Binkel BAC peve lige faa fior fom den Binkel P 6

EDF, g lad Siderne ombring diffe lige fiove Winfler v~

t¢ proportionale , tiemlig, lad BA forholde fig til AC \

{mu ED til DF (faa eve AB og DE lige i orhold og lige A
C

aq AC, DF): Jeg figer da, at Binflerne ACB, DFE B

fom




=
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fom fiaae imod Giderne AB vg DE , eve Tige fiove , 08 ligelbeg SBinfleine ABC og
DEF, fom fiaae¢ imod d¢ Sider AC og DF. ’

Conftruétion og Demonftration. 9iaa DF og ubi
Punkren D affeeees (23. 1) en Binkel FDG faa frov fom en af de wens
be fige' ftore Winkler BAC, EDF; vg ubdi Punfeen F afiwetes en Bins
fel DFG faa fiov fom SBinflen ACB,  &aa (32, 1) et Den dbrige Bing
Eel B fige'faa ftor fom den ovvige Binkel G, Aitfanhave Srianglevne
ABC , DFG lige ftove Rinfler og devfove (4. 6) forhofoer iy BA til
AC fomGD il DF.  Danu BA fotholder fig tif AC, fom ED til DF,
faa forhodet fig (x1.5) ED til DF fom GD tif DE: Folgelig (9.5) e ED faa
fiocfomDG.  Danogfaa DF ¢venfeeles Siveog Linfien EDF ev faa
ftot fom Winklen FDG (efter Conftr.); faa e (4. 1) Biutlen DEE faa ftov
fom Winklen DFG og Winflen E faa fror form SBinklen G, Dennu er Bins
Flen DFG faa ftor fom Bintlen ACB, og Binflen G faa fior fom WBins
ElenB; Golgelig ex ogfaa Binflen DFE faa fior fom Binkln ACB, og
DBinklen E faa ot forn Binflen B, Huilfet var det, fom fEulde Bevifes.

Dttt 7 Propofition,

Theorema,

Detfom udi toe Triangler en Vinkel udi den ene et lige
faa ftor fom en Vinkel udi den anden, of Siderne ombring
anbdre Vinkler ere proportionale, og de gorige Vinkler ete beg:
ge af famme {lags: Saa fal Trianglerne bave lige fFore Vi
Eler; og Oe Vinkler ftal vare lige ffove, fom indfluctes af pro-
portionale Sider,

A
Exempel, 215 udi de tvende Triangler ABC, D
DEF Hen SBiufel BAC peeve lige fan fiov fom den Win: - e
fel EDF pg [ad Giderne ombving toe andre Vinfler ABC,
DEF g@ve proportionale, faa at AB fovholder fig il BC, o
fom DE fil EF og lad de sorige Binfley ACB, DFEwy- / ek
¢ E %

ve begge af famme flags , det er enten begge vette ¢liey B
Begge fiumpe effer Degge fpidfe ¢ Saa figer jeg, at
3 5
32

Bin:

T —— SR (R R
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BinFlernendi Trianglen ABC fEalvare lige {aafiove fom

Binklerne i Trianglen DEF , nemlig Binklen ABC {Fal Sy
pere fag fior fom Binflen DEF og Winklen ACB faa flor
fom Binklen DFE, D T
Conftruction sg Demonftration. /_——° /I
¢ E T

Hig Binklen ABC ex iffe lige faa ftor fom WVin: 3

Eien DEF, faa maas en af Dem pave Den fisvce,

£6d Binklen ABC holdes for at veve den fioree , og fwt da (23. 1) tif

?(en rggF&nie AB udi Punfeen B en DWinkel ABG faa ftov fom Bine
e .

L]

Efterforn_nu Binklen 1A et faa ffor fom Binklen D (efter Hyp.)
og SBinklen ABG et faa ftor fom BVinflen DEF (eftee Conflr.), faa et
(32. 1) Binklen AGB faa ftor fom Vinklen DFE, Felgelig ere Vins
Flevne i De toende Friangler ABG, DEF lige fiore og Derfore (4. 6) fors
holder fig AB til BG fom DE tit EF.  $ten AB forholder {ig ogfaa tif
BC fom DE tif EF (efter Hyp.). Jofgelig (z1. §) fochoider fig AB il
BC, fom AB til BG, 0g derfore (9. ) ev BC faa fior fom BG og alts
faa (5. 1) er Wintlen BGC flige faa ftor fom Winklen BCG,  Felgelig
et enhoer af de toende Rinfler BGC, BCG mindre end en vet WVinfel,
(thi e ere tilfammen mindre end toe vette Winfler (17, 1) og folgelig
fordi e eve lige ftore, faa ev enbhoer af Dem mindre end en vet Winkel).
Derfore ev da (13, 1) WinFlen AGB ftovre end ¢n vet Binfel, Da nu
RinElen DEE ev faa ftor fom Pinflen AGB (form tilforn biew beviift),
faa {Falde Binklen DFE ogfaa veere fiocre end en vet Vinkel, og folges
figen fFulde De Binfler ACB og DFE iffe vere af famme flags, hoilFet
fivider imod Hypothefin,  Derfore fand da de Binfler ABC, DEF
i€Fe veere aof ulige Stovrelfe og folgelig eve De lige ftore.  Fordi nu oge
faa Binklen A ¢r faa fior form Binflen D (efter Hyp.), fad er og Bins
Elen ACB faa ftor forn Vinklen DFE (32, 1),  Altfaa have Trianglevne
ABC, DEF lige fiove SBinkler,  Hvilket vav det, {om fEulde bevifes.

et

!
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et 8§ Propofition,
Theorema.

_ Derfom i'en vers vinkelt Teiangel bliver dratgent en Perpen-
dicular - £inie fra dens vette Vinkel ned paa Grund:Linien: Saa
fEal Trianglerne ved Perpendicular - Linien vere lige Likbede med
Oen beele Triangel , faa vel fom ogfaa med binanden.

Exempel. b ABC weve en vef - pinkelt iz

A
angel, buig vetfe Binfel ev BAC , og lad fra Punken
A ¢n Pespendicular- 2inie AD blive dragen ned paa BC: ;
Saa figerjeg (1) at de toe Triangler ABD, ADC gre <

D e

Jige EifTede wed Den Heele Triangel ABC.

Demonftration, Gfafm ginken
BAC ¢v faa oy fom Binflen ADB (thi enhoer af dem ev en vet SBinkel),
0g Binkien B ev tilfelles for begge Trianglerne ABC, ABD ; faa ¢¢
vgfaa Den sorige Binkel ACB lige faa fior fom Den evvige Binke BAD,
2litfaa hav Trianglen ABC lige faa ffove Winkler, fom Trianglen ABD,
Hoorfore (4. 6) BC, fom faaew imod den vette Binfel BAC udi Tris
anglen ABC forhoider fig til BA , fom ftaaer imod Den rette Winkel
ADB tlﬁ}mng{en ABD, fom AB, fom ftager i Srianglen ABC i
mod Binfien C, forholder fig tif BD, fomirianglen ABD {taaer imod
Bintlen BAD, foins er faa fior fom Winklen C, og faaledes forbolder
fig ogfaa CA €l AD, af hoilfe Den ene nemlig CA flaaer i Qrianglen
ABC imod Binfler B, og den anbden nemlig AD ftaaer i Sriangln
ABD imod famme Binfel B,  Hftfaa have Trianglern: ABC, ABD fige
fiore Binkler 0g Siderne omEring de lige ftore Binler eve proportio-
male; felgelig (1 Def. 6) er Trianglen ABD lige {Fiffet med Trianglen
ABC.  Daa famme SNaade’ Fand ogfaa bevifes, at Srianglen ADC ep
lige (Fiffet med Trianglen ABC, Folgelig eve beage de Sriangler ABD

g?n iffxDC lige fEiEEDe med Den hecle Triangel ABC.  dyilfet (1) yar af

33 Keg
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~Keg figer (2), at Trianglerne ABD, ADC y

eve lige {EiEFede med hinanbden.
Thi eftecfom SBinklecne ADB, ADC ere lige A\
ftote,, fordide ere begge rette, og BVinflen BAD ¢¢ -

fige faa ftov fors WinFlen ACD (fomtilforn ev bes
viift ; faa erogfaa (32. 1) den evrige Vinkel ABD
faa fiov fom Den evrige Binfel DAC,  Felgelig
have Trianglerne ABD , ADC fige ftore Binfler o decfore (4. 6) fors
holder fig BD , fom frager imod RinElen BAD i Trianglen ABD, tif
DA, fom ftacer i Trianglen ADC imod Winflen C, fom e faa fiot
fom Binflen BAD, ligefom DA, fom ftaaer imod Binkien B udi Fris
angien ABD, forholder fig tit DC, fom ftaaer i Srianalen ADC imod
Qinklen DAC, fom ev faa ffor fom Binkkn B, og faaledes forholber
fig ogfaa AB il AC, fom ftaae imod De vette RBinkler ADB 0g ADC,
Solgelig eve rianglerne ABD, ADC fige fFiffede med hinanven (x Def

6).  Hilfet (2) var at bevife. . '

Corollarium,

Hevaf falger da
(1) At Perpendicular - Rinien AD , fotrt udi en vet s vinfelt Sris
angel ABC drages fra den vetee CRinfel BAC ned paa Grund-Linien
BC, ev den mellemfre Proportionale - Linie imeflem Geund» Liniens Styfe
F%r gg 0g DC 5 ¢hi det ev Deviift, at BD forholder fig tif DA, fomDA
ti 4

_ (2) At enboer of Siderne AB og AC ex den mellemfie Propor-
tional - £inie imellem Srund+ Linien BC og det Styffe af Grund- Qi
nien, form ev nevmeff ved Siden , nemlig man bhar beviift at BC fors
holder fig til BA , fom BA tif BD , og ligeledes Eand bevifed , at BC
forhotdev fig tit CA, fom CA tif CD.

e 9 Propofition,
Problema,

Sta en given vet Linie ar affticee bvad for en Deel, det
otlanges, Xenrs
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Exempel. 2ad AB wave den givne vetfe Sinies
Kra Boilfen man Fal Fwre Hoad for en Deel , dev fovs
Yanges, for Exempel, en tredie Dl

Conftruction. ra Punkten A drages
¢fter Bebag en vet Linie AC , faaledes at Den
giov en, Binfel med AB. & AC antages eftes
Behag en Punft D, og DE, EC giores faa
ftove fom AD. Derneft drages BC og igiennem
D drages DF parallel med BC, .

DCmOUﬁfﬂthﬂ. Sordi nu FD ev parallel med BC, faa fors
holoer fig CD til DA |, fom BF til FA (2, 6). ®a nu CD ¢r Dobbelt
faa frov fom AD; fag er BF ogfaa dobbelt faa flor fom AF og felgelig
ev AB tre gange faa ftor fom AF. 2litfaa har man Faaren Den bea

gierge teedie <Oeel fra den givne vette Linie AB,  Hoilket var det, fom fEuls
¢ gigre :

Den 10 Propofition,

Problema,

2t fEicte en given 14 fEagren ret Linie lige faadan, fomen
anden given ver Linie er fFaaren.

. Exempel. 245 AB sere den givne 1 Faarne 9is
nie, vg AC ben fEaqrne: Dt begicres, af fFieve AB fag: reE
Iedeg, fom AC ev (Faaven i be Punfter E, D,

Conftruction, ¢ givne sinier AB, ¢
AC fettes faaledes fammen ¢ 6t De giore enBins

Eel.  Sra B til C Drages en vet Linie.  Fgiens 4 :
nem Punferne E og D brages EG og DF paral-
lele med BCog igiennem D Drages DK parallel gied AB,

De-
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Demonftration. 9f Confiru@ionen
feer man, at FH,GK ¢ve Parallelogrammer, Gols

A
gelig (34, 1) et DH faa fior fort FG , og HK  LND
faa florfom GB. Og fordi udi Sriangfen DKC Ty
Den Linie HE e parallel med &Siden KC; faa € «—ﬁ
forhoder fig (2.6) CEtil ED fom KH it HD, 3 @
Men KH er faa o fom BG, og HD fom GF: .

Kelgelig forholder fig CE til ED fom BG tif

- GF. §ordi fremdeles FD v i Trianglen AGE dragen parallel mep

rianglens Side GE , faa (2. 6) forholder fig ED tif DA fom GF tif
FA. Qufove, efteedi CE forholder fig til ED fom BG til GF, g ED
forhofder fig ¢il DA fom GF il FA, faa ev Det Flact , at Den gione s
nie AB ev ffaaven efter fammg Proportion, {om den Linie AC.™ pyilft
var def, fom (Eulde gigves.

et TI Propofition,

Problema.

Til Toe givne vette Linier ac finde den tredie Proporties
nal - Linie.

Exempel. gap AB, AC vare de toe givne vetée
ginier, og lad dem blive faf faaledes fammen i A, at de &
giove en Winfel: Det begieres af finde dew tredie Propor-
tional-Linie til AB ng AC.

Conftrudtion. g AB, AC lenges
teud hen til D og E ;5 gier BD faa flor fom
AC, og drag BC; drag igiennem D en vet £is E 2
ni¢ DE parallel med BC (31, 1),

Demonfiration. goeniBCet parallel med ED, faa forholbes
fig (2. 6) AB il BD, fom AC forholder fig CE,  SRen nu ev BD faa
for fom AC: Folgelig forholver fig AB il AC fom AC ¢l CE. o
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Altfaa har man tif ¢ toe givne Liniee AB, AC funden den tvedie Propor-
tional-£ini¢ CE,  Huilfet var det, fom fEulde gioves.

Den 12 Propofition,
Problema,

Tl tre givne tette Liniet at finde den fierde Propertional-Linfe,

Exempel. 2b A, B, C sare fre givne vefte 8 %
wier: Det begiwres, of finbe den fievde Proportional- B
Linie fil A, B, C.

[ ——

Conftruction. ®rag efter Bebag toe €
wette Linier DE, DF faaledes at De giove en Bins
el med hinanoen.  Gisr DG faa floc fom A, & F
GE faa ftoc fomm B, og DH faa ftor fom C, og v
Drag GH; Drag igiennew F en Linie EF parallel med GH (31 1)

Demonftration. Godi GH er parallel med EF, faa forholber
fig (2. 6) DG til GE, fom DH il HE. 9en nu ev DG faa jtor fom
A og GE faga fior fom B og DH faa ftov fom C 5 felgelig forhotver fig |
A {il B fom C til HF.

2ltfaa har man fundet den fierde Proportional- Qinie HF ¢if e
tve givne vette Sinier A, B, C,  Huilfet var det, fom fEulde gioves.

Deit 13 Propofition.

Problema. t

_ Jmellem coe givie tetre Liniet at finde dens mellemfe Pro- 1
portional - £.inie, - i
Aa Exem- ;_,;,
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Exempel 2ad AB, BC vere toe givne vette Ri-
fiers Dot begiwres, at finde den mcliemfic Proportio- D
nal - inie imelfem AB og BC. m\
Conftruction. @¢ginie AB, BC futs
ted ien lige Qinie fammen ogpaa AC beffrivegen A B ¢

hato Citfel ADC 5 paa AC af Punbten B opreyfis
e Perpendicular - inie BD (11, 1), og D¢ Liniee AD, DCbliver draghe.

Demonftration. Totdi Vinflen ADC ¢x i en hald Citlel, faa
(31.3) ¢v Den en vet Biufel.  Og fordi i den tet ¢ vinkelte Sviangel
ADC fra den rette Rinkel D ev Dragen en vet Linie DB perpendicular
ned paa AC, faa ev (Cor. 8.6) DB pen mellemfte Proportional-Rinie i
meflem SmyEferne AB, BC af Grund- Linien AC: Altfaa forholder fig
AB ¢l BD fom BD tif BC,

Derfore hav man da funden den mellemfte Proportional - Linie
DB im:llert De toende givne Linice AB og BC,  Hilfet var det , fom fEuls
be gieves.

Deit 14 Propofition,

Theorema.

Detfom Parallelogrammer ete lige {fore ot en Vinkel udideg
¢ente Parallelogram et litte faa (Tor fom en Winkel udi der andet;
faa fFal Siderne ombring de lige fore Vinkler vere reciproce
(frem og tilbage) proportionale. O naar i Parallelogrammer en
Yinkel u0i detene Parallelogram et lige fas fTor{om en Vinkelus
Oi det ander, of Siderne ombring O lige ffore Vinkler ere reci-

proce proportionale, faa ftal Parallelogrammernevte lige ffore.

Exempel. 2ab AB, BC wpre fige fiove Pa- b A

rallelogrammer, #di huilte de Binfler DBF, EBG ere x0T .

tige fove © Saa figer jeg af Siderne , fom ere pmbritig E'—“‘E"_'l.o
diffe lige ftove Wintler cre reciproce (frent og tilbage)
proportionale, det ¢ (2Def,6): DB forholder fig til BE fom

BG (il BF. Cor e

Con=
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[ .

Conftruction, et AB, BC faaledes fammen ved deves lige
frove SBinfler, ot DB, BE giere envet Sinie 5 faa kol FB, BG cgfoa
giore en vet Linie (14, 1), Dvag AF, CE Igngere 1D, inbuil e ftos
D¢ fammen. '

Demonftration, i nn Parallelogrammet AB ¢ lige fag
fort fom BC, og FE e et andet Parallelogram, faa forhotderfig (7. 5)
AB tit FE, fom BC forbolder fig tif FE. 90en AB forbolder fig til FE
fom DB forholder fig tif BE (1. 6), og BC forholer fig tif FE fom GB
til BF: Solgeligforholder fig (11, ) DB til BE fom GB til BE, it
faa ere iderne omering de lige floye Rinfler i Parallelogrammerne
AB, BC reciproce proportionale.  Hyilfet (1) yar at Bevife.

2.) £ad nu Sidane, fom eve omPring de lige fore VinFler DBF,
EBG { Parallelogrammerne AB, BC peare reciproce proportionale,
et er: £ad DB forbofde fig til BE, fom BG til BF ; faa figer jeg, at
Parallelogrammet AB ¢ lige faa flovt fom Parallelogrammet BC.

hi efterfom DB forholder fig til BE fom BG til BF og DB fot:
hotder fig ogfaa til BE, fom Parallelogrammet AB til FE, og BG foys
hoider fig tif BE, fom Parallelogrammet BC til FE (1. 6), faa forhols
der fig ogfaa AB til FE fom BC tif FE.  Flgelig ev Parallelogram-

met AB lige faa flott fom Parallelogrammet BC (9. 5).  Huilfet (2)
vav at bevife,

Ot 15 Propofition,
‘Theorema.

Detfonr Triangler ere lige Fore , og en Vinkel udi den
eente ev lidte faa ftor fom en Vinkel udi den anden Triangel,
{aa ere Siderne ombring de lige ffore Winkler reciproce pro-
portionale : O derfom § Teiangler en Vinkel udi den eene or
lige faa ffor fornen Winkel udiden anden, og Siderne ombring
Ve lige ffore Vinkler eve reciproce proportionale ; fag ere Tris
anglerne lige fFore.

Aa 2 Exem-
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Exempel. 2ad de Sriangler ' ABC, ADE yure ®
lige ftoveng lab en Binfel udi den ecne Triangel vore
lige faa fior fom en Winkel udi den anden, nemlig BVin-
flen BAC faa fior fom Binflen DAE: Saa figer jeg, at
Siderne, fomibdiffe Stiangler eve omPring de lige fiove
Winfler BAC, DAE ¢re reciproce proportionale, {aa
af CA forholder fig til AD {om AE til AB.

Conftruction, e« Trianglerne ABC, ADE f{aaledes faus

men, at CA, AD gieteen vet Qinie, faa {falogfas BA, EA giste ¢n
vet Qinie (14. 1)5 drag BD,

i De_monﬁr ation. Efreefom nu Trianglen ABC er lige faa fiot
fom Zrianglen ADE, og ABD er en anden Sriangel, faa forholder fig
s Crianglen ABC il Erianglen ABD, fom Srianglen ADE tif Srianglen
ABD (7. 5).  Men Trianglen ABC forholder tif Zrianglen ABD fom
il CA til AD, og Trianglen ADE forholder fig tif Qrianglen ABD, fom
i EAtil AB(x.6): §olaelig forholder fig (11. 53 CATIAD fom EA il AB,
Alrfaa ere Siderne omkring e fige ftore Winkler i Srianglerne ABC, ADE

reciproce proportionale. Hilfet (1) var at bevife.
2.) £ad nu Siderne ombring de lige flove Rinflke BAC,
DAE i 3rianglerne ABC, ADE vare reciproce proportionale, beter:
£ad CA forholde fig til AD fom EA til'AB : &aa figer jeg, at Seie |
angfen ABC e lige faa ftor form Srianglen ADE, |
Thi efterfom CA forholder fig tif AD fom . EA tif AB, pg CA
forthofder fig til AD, fom Rrianglen ABC tif Svianglen ABD (1. 6),
og EA forholder fig tif AB fomm Zrianglen ADE tif Qrianglen ABD:
Saa forbolder fig (11, 5) Sriangfen ABC til Trianglen ABD, fom Iris
anglen. ADE tif Rviangfen ABD: ltfaa har Srianglerne ABC, ADE
et og Dent famme Forhold til Srianglen ABD og feigetlig o0 Trianalen
5 ABC lige faa ficy fom Sriangien ADE (9. 5).  Hilfet (2) varat bewife.

R ©en 16 Propofition.

Theorema,

; Derforn five verte Linice eve proportionale , faa fEal bgtn
Relt-
il
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Re&angel, fom et befattet under de yoerfie , vate lite faa ftor,
forn Den Reétangel, fom et befatver under oe mellemfte. O
ey der Reangel, fom ex befarer undet de yoerfle, etlige faa
ffor fom Oen Reftangel , Oer et befatter under de mellemfie ;
{faa ere Oe five verve Linie proportionale.

Exempel, fad e fire vette Linicr AB, CD, E,

F bave propertionale, faa at AB forholder fig il CD 4. B
m E il F: Saa figer jeg, ot den Refangel , fom v €\ D
efattet under e yoerfie AB og F, er lige faa flor, fom £, A
dent ReGangel , Der ¢ befatfet under de mellemfie €D g, H
0g E. \ & ' ‘&
SRR
e . 1 i
Conftrudion. 9aa de rettefinier AB, 4 Eilbe P

CD og fta Deres Ender A og C oprettes Per-

pendicular - @iniec AG, CH (11, 1),  Derneft giores AG faa flor fom

ga DQIE]:H faa flor fom E.  &iden fuldfommes D¢ Parallelogrammer
D.

Demontftration. Gudinu AB forholde fig til CD fom E tif
¥, og CH ¢t faa fiov fom E, 0g AG fom F: Saa forholder fig ABtil
CD, fom CH (it AG: ftfaa ere udi Parallelogrammerne GB, HD
Giderne omfring e fige fore Winflee GAB!, HCD reciproce pro-
portionale (2Def. 6). Folgelig er Parallelogrammet GB lige faa ftort
fom HD (14. 6).  Pen nu ev GB et vet svinkelt Parallelogram cllecen
Reltangel , fotn o befateer under de toe pderfie AB og ¥, thi AG ¢
faa ftov fom F; og HD ev ¢n Re&tangel, fom ec befattct under e mels
femfte CD og E, thiCHer faa flor fom E. - 2Aitfaa ev den Reétangel
fotnt ev befattet under De ydeefte AB, F lige faa fiov fom: Den Reltangel,
Der ¢v befartet under De mellemfte CD, E.  Hyilfet (1) var af bevife.

2) £ad for Det andet den Rectangel , fom e befattet under AB,

F, vere lige faa for fom den Reftangel, der er befattet under CD, E:
Saa figer jeg , at AB forholder fig til CD fom E til F.

Shi fad en forrige Conftru&tion blive her igientagen: Efterfomn

va Relanglen under AB, F {Tal veve fige faa fiov fom ReCtanglen

A0 3 under
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under CD, E, og Reltanglen GB ot befateot
under AB, F, thi AG ¢ faa fiov fom F, og
Reétanglen HD ¢¢ befattet undee CD, E, thi
CH ¢t faa ftor fom E: Saaer Parallelogram- ‘
met GB (ige faa fior¢ foms Parallelogrammet 9 S

HD, og dehave lige ftore Winflee GAB, HCD: = ' .
Altfaa forholdee fig (14. 6) AB il CD fom CH © D
til AG. Men CH er lige faa fior fom E, og n]
AG fom F : Altfaa forholver fig AB tif CD fom F25 wn
E ti{t F. Hilfet (2)var at bevife.

et I7 Propofition,

Theorema.

B

D

]

o - o TS

Detfomt tre vette Linier eve proportionale , fua fal dest
Reftangel , fom et befatter under de yderfie, vare lige faa for
fons Qvadraten, Oet bliver giorr af dent mellemffe.  Og derfom
Reétanglen under de yderfte ev lige faa For fom Qvadraten af
Oen mellemftes faa eve O¢ tre vetre Linier proportionale,

Exempel. £ap de tre vette Rinier A, B, Cypre A B D ¢
roportionale,, fan af A forholderfig til B fom BHIC, 7 71
a figer jeg ¢ Ut Redanglen nuder A, C e lige {an fior j [ }

{oim Quadraten af B. 5

=

Demonftration, @i tag en anden vet
Qinte D, fom et faa frov fom B.  Efrevfom da
A forhofdee fig tif B fom B tif C, og D er faa
ftor fom B: Saa forholder figogfaa A ti(Bfom
D tif C. olgelig tFal Reltanglen under A, C vare fige faa for (16
6) fom Reétanglen under BD, det er: fom Quadraten af B, foidi B,
D ere lige flove. ~ Huilfet (1) var at bevife.

2) £ad Reftanglen under A, C vare fige faa ftor fom Qvadraten
of B: Saa figer jeg, at A forholder fig tif B, fom B il C. Ji
i

i
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Shi efterfom ReGtanglen under A, C er lige faa fioe fom Qva-
draten of B, og Qvadraten af B ¢t ogfaa en Re&angel fom er befastes
under B, D, fordi B, D ere lige ftove: &aa ev Rectanglen under de
pherfte A,C lige faa ftor fom ReCtangleu under D¢ tellemfie B,D Miennaar
Reétanglen undev de pderfie ere lige faa fiov fom den under e mellems
fie, faaeve De five vette Rinier proportionale (16. 6) : Rolgelig forholder
fig A tif B form Dtit C, Danu B, D eve lige fiose, faa forbotdex fig
A il B fom B il D, Huilfet (2) vav at bevife.

Den 18 Propofition.

Problema.

Daa en given tec Linie at beffrive en Rets Lined Figur,
fom ex ligedan fEikker of far, fom en Qiven Ret-Lined Figur, i

Exempel @b AB weere en given ref Zinie, men E
CE ¢n given vet » ®ined Figur: Man fFal befFrive paq AB H s i
e vet - Binet Figur, fom ev figedan fFiffet og fat fom CE. & {/; - ;
C B v

Conftru@ionog Demonftration, 4 *
Drag FD og for (23. 1) til Den rette Linie AB udi
Puntterne A, B e Binkf GAB faa ftov fom Binflsn FCD og en CBinkel ;
GBA faa ftot fom QRinflen FDC: ©aa ex den ovrige “Rinfel AGB faa ftoy ?‘1
form Den porige CFD (32.1). Folgelia hav detvende Triangler GA B,FCD (is
ge fore Rinkler, og aitfaa (4. 6) forholder figFD (it GB, fomFCti! GA og
fom CD til AB, &t frembeles til GB udi Punfterne G,B en Binke HGB of 1
lige Storvrelfz med Vinflen EFD, vgen Binkel HBG faa fior fom Binkien
EDF: ©aa c den evrige Winfel FED lige faa flor fom Den govige
GHPB : Selgelig har Trianalerne HGB , EFD lige fiore CBinflr , og
altfaa (4 6) forhoider fig FD tif GB, fom FE il GH og fom ED tif |
HB. ©a nu tilforn blep beviift, at ligeforn FD focholder fig til GB ,
faa forhofoer fig FC til GA, og CD tif AB: Gaa (11. 5) forbolder fig ;!
FC til GA, fom AB tif CD, fom FE tif GH og fom ED tif HB, Fors ‘
i frembeles SBinklen AGB er faa fov foms CED, 0g HGB faa ﬁonE fom

D
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EED ; faa ex Den fheefe Binfel AGH faa ftor
fom Den heele WVinfel CFE.  Paa famme Maaz

)
¢ bevifes ogfaa at Binklen ABH et lige faa ftor R
fomt CDF; og Binklerne H og E ere lige ftove, '<I Q
A B c D

fom tilforn blev beviift , og ligeleded Winklevne
A og C: Folgelig eve Binklerne i CE og AH (is
g¢ fiove og Siverne omEring de fige fove Bin:
Eler eve proportionale, fom tilforn blev beviift : Folgelig ev AH figedan
fEiEfet fom CE (1 Def, 6).

Altfaa hav man befFreven paa den givne veter inie AB en NRet« Lis

- met Figur AH {om ev ligedan {Ei€fet og fat , fom en given Diet s Linet

Figur CE, = Hyilfet var det, fom fEulde gigves.

et 19 Propofition,

Theorema.
Derfom Trianglee cve lige fHikkede , faa et deres Corbold
til binanden dupleret imod den Sorbold , fom de Sider have
til binandert, Oet -ere lige i Sorhold.

Exempel. 249 ABC, DEF yare lige fEiffcde . A

Triangler , og lad Winklen ABC vere lige fan fior fons D
Binflen DEF vg lad AB forholde fig til BC fom DE fil

EF, {aa at BC 0g EF ere lige i Forhold (12 Def. 5); A
{aa figer jeg, at den Forbold fom Srianglen ABC Bar til B G CE F

Srianglen DEF, ¢r dupleret imod den Forhold, fom BC

’ pat il EF.

Conlftruction. i BC og EF foges (11. 6) den tredie Propor-
tional- £inie BG: Saa at BC forholder fig til EF fom EF il BG, Sis
Do Drages en vet Linie fra A il G. ,

Demontftration. Geedi nu AB forholder fig til BC fom DE e
EF ; foa {fal og (Fifte  viis AB forholde fig til DE fom B(é g( E;‘
10, §).
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(16, 5).  Mn BC forhpolder fig tit EF fom EF forholer fig il BG
(efter Confir.); felgelig forbolder fig (11,5 ) AB fil DE, fomEF il
BG. TendeSriangler, udi hoiife en CRinkel udideneene cv lige faa ftov
fom en QWinkel ubi den anden , og Siderne omEring De fige frove CBina
Elev erereciproce proportionale, ere (15, 6) lige ftote: ?lgtfaa v s
anglen ABG [ige faa fior forn Trianglen DEF,  Fotdi nu BC forbolder
fig til EF fom EF it BG 0g (10 Def.'f) oen %o‘ri)om ; fom Den fexﬁc
of tre proportionale Storveifer hav til den teedie , Ealdes dupleret s
mod Den Sorhoiv, fom den forfie hac til den anden: Saa er den Fotz
bofd, fom BC bat til BG, dupleret imod den Sorhold , fom BC hac
til EF. -~ @fterdi nu (1. 6) BC hae famme Forhold til BG, fom riangs
fen ABChat tif Srionglen ABG : &aa ev ogfaa den Torhold , fom
. Qrianglen ABC hav til Triangien ABG, dupleret imod den, form BC
bat til EF. ~ 9kn nu er Sviangln ABG lige faa flor fom Srianglen
DEF, Gelgelig v Den Forhold , fom Srianglen ABC hae tili Srians
glen DEF, dupleret imodden, fom BC hac til EF,  Hoilfet var bet, fom
fEulde bevifes. i
: Corollarium,

Hevaf e det Flare, athaar trevette Linier er¢ proportionale, faa fote
Boldee fig en Trtangel , fom ev beffrevenpaa den forfie , til en Sriangel
fom er ligedan {FifEet og ligedan befFreven paa den anden , lige fom Den
forfte forholDer fig til Den tredie.  Thitilforne bleo beviift, atfigeforn BC
forholder fig til BG faa forholder fig ogfaa Srianglen ABC il Srianglen
ABG, diter, til Srianglen DEF,

Scholion.

Gfterdi det er beviift , “of Svianglen ABC Har famme Forhold 6l Trianglen
DEF, fom BC hav til BG, og den Forhold , fom BC hav fil BG , Faldes dupleret
imod den Fovrhold, fom BChar tlEF , faa bliver ngfaa den Forhold , fom Triang:
Ten ABC Bav til Trianglen DEF, faldet dupleret imod den Forold, fom BC bar if
EF. Og heeaf feer man, af naav der figes om toe lige fFiffede Sviangler ABC, DEF
~elfer foe anove lige {Eiffede Figurer, af deves Forhold er dupleret imod den Forhold,
fom toe Gider, der eve lige i Forhold, {aafom de toe BC, EF, elierd¢ toe AB, DE
eller vgfan e foe AC, DF bave til hinanden, faa forftaaes derved intet andef, enp
at, naar der findes il toe af bemeldte Sider , {aafom til BC g EF en fredie Pro
portional - 2inie BG , {aq fEal ben ene Figur ABC forholde {ig til den anden Figur

DEF, fom den ene Side BC forholber fig il den fredie proportional-inic BG.

Db Den
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et 20 Propofition,

Theorema,

Lige f{Eitkede Polygoner Oeeles i lige mange Teians
gler , fom ere lige fRifEede med hoerandre og proportionale
med Oe heele Polygoner : ®g Polygonernes Sorbold til bins
anden et dupleret imod den Sorhold , fom Oe Sider af Po-
lygonerne have il binanden, {om ere lige i Sorhold,

Exempel. 24b- ABCDE , FGHKL sare lige

M
LIS Sa
fEiffede Polygoner (bet ev vet-linede Figurer , fom ha-
e fleve end fire Sider) og lad Binklen A vere jaa fior B % F
fom MWinflen F, ovg Binflen B faa ftor fom BVinlln G : @L
C D . H Kk

og faa frembeles, og lad Siderne omfring de lige flove

Biufler vere proportionale , faa at AB forbolder fig

til BC, fom FG fil GH, ng BC forholder fig til CD {om

GH til HK, g CD forholder {ig til DE jom HK til KL og DE forboloer fig til EA
fom KL til LF: Gaa figer jeg, fovft, at biffe Polygoner bliver declte i lige mange
og lige iEiffede Triangler,

Conftruction. @rag fra Binkleene E, L il d¢ sorige Bine
Efee i Polygonerne rette Qinjer EB, EC, LG, LH;

‘Demon{’cratlon. Cfterfom BinFlerne A og F eve lige ftore og
Siderne omEring dem ere ‘proportionale. 5 faa har (6. 6) Trianglen
ABG lige faa ftore Vinkler fom Trianglen FGL , nemily Binklen
ABE er faa flor fom Binflen FGL og Binklen AEB faa ftor fom QBins
Elen LG, Men udi de Tciangler, fom Have fige ffore Binfler, eve 0ge
faa Siderne omEring e lige ftore Binkler proportionale (4. 6). Fels
gelig fFal Trianglerne ABE, FGL have Siderne oméring De lige ftove
QBinkler proportionale, og altfaa ere Trianglerne ABE, FGL fige ffifs
Eedt (1 Def. 6),  Fordi fremdeles Binflen ABC ev lige faa fior fom
FGH, og Qinflen ABE er lige faa ftor forn FGL, fom tilforne bleo bes
viift 5 faa cv ogfaa Den ovrige Winkel EBC lige faa ftov for den vorige
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e

LGH. g foro Trianglerne ABE, FGL ere fige fEiffede, faa forhol
dev fig EB til BA, fom GL it GF, og forbi Polygonerne exe lige ffife
Eede, faa foholoer fig AB til BC, fom FG ti GH: Selgelig forholdee
fig ved en jeontagen Forhold (22. 5) EB tif BC, fom LGtil GH, nems
lig Giveene omering De lige flove Vinkler EBC, LGH ¢re proportio-

nale, og altfas har Srianglerne BCE, GHL lige ftove PBinkler (6. 6)

pg folgelia ogfaa GSiderne omEring de lige ftote QRinkler proportionale
(4. 6) 0g aitfaa ere Qrianglevne BCE, GHL lige dannede(x Def. 6); 0g
fordi SBinflerne D, K 'exe lige flore 0g Siderne omEring dem ere pro-
portionale, fordi nemlig Polygonerne ¢ce figedannede, faa har ogfaa
Sriangleene CDE, HKL fige ftove Binkler (6. 6) 09 perfore eve ogfaa
Siderne omEring de (ige frove Winkler proportionale (4. 6) og altfaa
ere Srianglecne CDE, HKL ligedatnede. Shen Trianglen ABE erogfaa
fligedannet med Tvianglen FGL, 0g BCE med GHL. Kolgelig deeled Po-
lygonerne ABCDE, FGHKL i lige mange og ligedannede Crianglec,
Hilfet (1) var af bevife.

(2) Seg figer ogfaa, at Diffe Teiangler ffal vere proportionale
med Polygonerne, nemlig en Triangel ubi den eene Polygon f{Eal fors
Botde fig til een Triangel , fom foaver tif den fovrige , udi den anden
Polygon, fom den eene Polygon forholder fig til Den anden Polygon,

@hi eftecfom Srianglerne ABE, FGL ere lige {iffede, faa eve Diffe
Srianglers Gorhold dupleret imod den Forhod, forn BE hav til GL.
Og fordi Trianglerne BCE, GHL ere ogfaa ligedannede, faa er Deres
Sochotd tif hinanden oafaa dupleret imod Den , fom BE hac til GL.
Hoorfore Srianalen ABE forholder fig til Lrianglen FGL, fom Ztis
anglen BCE til Srianglen GHL (11, 5).  Paa famme Naade Fand oge
faa bevifes , at Trianglen BCE forholoer ‘fig til Trianglen GHL fom
Srianglen CDE til Svianglen HKL.  Men (12, 5) fom en of De foves
gaaende forholder fig il en af De efterfolgende, faa forholde fig olle De
foregaande til alle D¢ efterfolgende.  Folgelig fom Svianglen ABE fous
hotder fig til Srianglen EGL, eller fom Srianglen BCE forholder fig til
Srianglen GHL , eller fom Trianglen ECD fovholder fig tif Sriangletn
LHK, faa forholde fig ogfaa afle de Stiangler ABE, EBC, ECD tile
famimen, et ety Den heele Polygon ABCDE til alle De Sriangler FGL,

Bb 2 GHL,
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GHL,LHK,dat ¢v,tif den heelePolygon FGHKL.
Folaelig eve bemeidte Triangler proportionale & |iass

med Polygonerne,  Hyilfet (2) var at bevife. .

(3) 3eg figer poevmere , at Polygoner- B L
nes Forhol il hinanden er dupleretimod den, \ i G @L 1
fom D¢ Sider have til hinanden , fom eve lige i D g
Sochod, det ev: Naar man finder til toe Sis ; 1)
Der AB, FG, fom ere fige { Gorhold, en tuedieiProportional-Rinie M

(11,6), faa fEal Polygonen ABCDE forhofde fig til Polygonen FGHKL
fom AB fovhofder fig tif M,

2hi eftecfom Srianglen ABE forholder fig il Srianalen FGL, fom
Polygonen ABCDE forholder fig til Polygonen FGHKL , og riangs
fen ABE fochoider fig til Srianglen FGL (19, 6) fom AB il M 5 faa
fochaid ¢ fig ogfaa Polygonen ABCDE tif Polygonen FGHKL fom
AB tif M- Hvilket (3) var at bevife.

1, Corollatium]

Cfrerdi man hee hav beoiifk, at lige [FiEfede Polygoners eller mats
gePanters Gorhold til hinanden er dupleret imod den Gorhold, fom de
Siver have til hinanden , Dee eve lige | Forhold , og et famime er ogs
faa beviilt om lige {FifEede LTriangler (19, 6), og Eand ogfaa bevifes
om lige {EifEede SivBanter ; faa er Det Blavt ar alle lige FitEede ret« linede
Figurers orhold til hinanden er dupleret imobd denn Forhold , fom de
Siver have il hinanden, der eve lige i Forhold,

2, Corollarium. |

Naar defore tve voete Linier AB, GF, M eve proportionale § faa fga
hotder fig envet+ lined Figur, fom er beiFrenen paa dent forite AB, til en
vet < fined Figur , form evaf famme Geifelfeing ligedan beiFreven paa den
anden GE, {omben foefte vetee Sinie;AB forholder fig tif Den tredie M.

et
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Deqt 21 Propofition,
- Theorema.
Derets linede Figurer , fomere ligge ftikEede meden of Oen
faminte vee - finede Figur, eve lige fEikFedc med binanden.

A, B vere af lige SFiffelfe , fom e vet - Hinede Figur
C: San figer jeg, af A vg B ere lige Filfede med huevs i
andre.

N\

il Ay

Exempel. 9ab eubyer af de vet - liucde Figurer /\ /;f_\
A

Demonftration. Goi A e af fige

SEitfelfe fom C, fan cve (1 Def. 6) Winflegne i A lige faa frave fom
CBinklerne i C 0g Siderne omEring de fige fove Winkler ¢ve proportio-
nale,  Uf famme Aarfag eve ogfac Winklerne § B og C lige fiove , 08
Giverne omEring de lige {fove Winfler proportionale 3 itfaa wwe i ens
Boee af Be vet« (inede Figurer A , B Clinflerne faa fove fom GBinflys
ne i C, og &ivevne omkring De lige ffove CBinflex i A, B ere proportio-
nale med Siderne ombring D¢ fige frore Winkhr § C: Folgelig eve og
Binflerne i A, Blige ftove (1 Ax.) g Siderne omfring e lige fiove
CBinkler proportionale (11.5) og altfaa ¢v A lige (i€t fom B (1 Def. 6).
Doilfet vav det, fom fEulde bevifes,

©reit 22 Propofition,

Theorema.

Derfonn five vette Liniet eve proportionale , faa fFal outfad
O¢ et linede Figurer, fom paa famme recre Linier eve ligedan
beftrevne of af line Stitkelle med binanden , vere proportio-
nale: ©F naar de ver+ linede Figurer , fom ere lige fEitkede og
ligedan beftrevne paa five vecre Linier , eve proportionale; fag
fial famme serre Linier oufas vare proportionale,

Db3 Exem-

s a
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Fxempel. gad de ‘ﬁrc tette Risier AB, CD, EF, i 06y,
GH #@re proportionale,, {as at AB forholder fig til CD /\ Vet
fom EF il GH.  2ad fremdeles de vt - linede Figurer , . /\
KAB, LCD vere lige fEiffede g ligedan fatée pag AB, B C B
CD; lad ogfaa de vet - linede Figurer MF ng NH pgre ©

1
' z -I{
ligefEiffede g ligedan fatte paq EF, GH: Gaa figer jeg, \ \ 5 )
at den vet - lingde Figur KAB forfuloe fig til LCD, {om E F g H
MF forholder fig il NH. # s

Conftruction, Sog til AB, CD den @R

teedie Proportional -£inie O 5 og fog ligeledes til EF, GH pen tuedie
Proportional-£ini¢ P (11. 6),

Demontftration. Gordinu AB forheter fig tit CD fom EF
(il GH, og CD focholder fig tit O fomt GH ail P 5 faa forholder fig oge
faa ved en jeontagen Forhold (22, 5) AB til O, fom EF il P.  Pun
nu forholder fig (efter 2 Cor,20.6) denvet-linede Figur K AB tif LCD
fom AB til O og den vet - linede Figur MF til NH fom EF tf P, Gols
gelig forholder fig (xr. §) Dent vet« (inede Figur KAB ¢il Den vet «linede
Figur LCD fom MF forholder fig tit NH.  Huilfet (r) var at Bevife.

2) £ad nuKAB forholefig tit LCD fowr MF forhofder fig til NH:
Saa figerjeg, at AB forholder fig tit CD fom EF il GH,

hi Seg til AB, CD, EF den fierde Proportional - Qinie QR
(12. 6); faa at AB forhotder fig tif CD , font EF til QR, og befevio paa
QR en vet#(ined Figur SR, fom ev af lige SEiEfel(e og ligedan fat fom MF,
Saa fFal (efter det fom tifforn blev beviift ) KAB forholde fig il LCD
fom MF forholder fig til SR, en KAB forholder fig ogfaa tif LCD,
fom MF til NH ; felgelig bav MF famme Gorhold til NH, fom
til SR, og altfaa et (9. §) NH lige faa ftor fom SR,  $Nen de ere oge
faa [ge {FiEEeDe og ligedan fatte = Folgelig fFal (efter Det neft eftecfols
gende Lemma) GH oeere lige faa ftor fom QR.  Og fordi AB forhofder
fig tif CD fom EF til QR, og QR et lige faa ftor fom GH : Saa fors
hoider fig ogfaa AB il CD fom EF til GH,  @vilket (2)var at bevife.

Lem-f

meg . L e——
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Lemma,

Men at i vet-linede Figurer, fom ere fige fiove og lige {EifFede , De
Siver , fom exe lige i Gorhold, eve fige ftove , Eand bevifes paa fols
gende TMaade,

2ad NH, SR sere lige flove vg lige fEffebe vot - linede Figurer vg lad HG for:
Bolbe fig il GN fom RQtil QS: {aa figer jeg, at HG, RQ, fom eve lige i Forhold,
eve lige fove,

Qhi bois de en eve lige fove , faa maae e of dem veve Den fiots
ve; 1ad QR paere den fiorve; ta, efterfom RQ forhofder fig til QS fom
HG tif GN, vg RQ et fioree end HG, fas ¢v ogfaa (14. 5) QS flots
ve end GN, g altfaa fFuide Den tet-linede Figur SR veve florre end
HN.  90en det v den iffe, thi SR og HN ere lige flove (efter Hyp.):
Solgelig Band HG, RQ_ iffe vave of urlige Storvcife g altfan eve De
fige fove,  Huilfet var det, fom Fulde bevifes,

et 23 Propofition,

Theorema.

Detfom Parallelogrammer have lige ffore Winkler, fua fFal
Oeres Sorbold til binanden vare fammenfar af Sidernes o
bold til boerandre.

Exempel. fad AC, CF sre Parallelogrammer,
fom Have lige flove Binfler og lad Winflen BCD vere A
fige faq ftor fom Binklen GCE ;. Saa figer jeg, at den ———
Korhold fom AC Bar il CF, er fammenfat af de Fors /
hold, fom Siverne bave til hinanden, det v af den Fors 3 -
Hold {om BC Har til CG vg af den , fom CD hay til CE. 4 i /

———1

Conftruction, u BC i fige Ziniemed =~ F

CG, foa e ogfaa (Ié. 1) DCi lige Qinfe med
CE. Drag AD, FG lengete ud hen off H ;3 antag eftey Behag envet
Linie




200 Denfiette BVog

finie X, 0g fog (12.6) til BC, CG, K den
fierde Proportional - £inie Lt &eg ligeledis tif

DC, CE, Loen fierdeProportional -finie M, A B
Demonftration. 2Af Conftru&ionen / d‘{""' &

folger Da, at De Forhod fom K har titL, ogLjar

til M, ere Defeld famme, fom de Forholy, Sis >~

Derne have tif hinanden, nemlig fom BC hav ¢if *— F__7

CG og fom DC hae til CE.  Da nu den Fors M—

bolt, fom K hac til M, figes at vece fammeniac of de Forhold, fom Khae
til L eg L fav til M (efeee 5 Def. 6): Saa folaer oafaa, at den Forhold,
fom K bav il M, ¢ fammenfat afde Forhlod, fomBC har il CG og fom
DC pav ¢il CE, g fordi BC forholder fig tif CG, fom Parallelo-
grammet AC til Parallelogrammet DG (1. 6), og BC forholder fig 0
faa tit CG fom K tit L; faa forholer fig (er. 5) AC il DG fom K til
L. Goudi fremdeles Parallelogrammet DG forhofder fig il CF, fom
DC tif CE (1. 6) og DC fotholder fig til CE fom L tilt M ; faa forhols
Der fig ogfaa DG til CF fom L ¢il M. Efterfom da Paralielogrammet
AC forholder fig til Parallelogrammet DG, fom K til L, ogParalle-
logrammet DG forholder fig til Parallelogrammet CF fom Litil M
faa forholder fig ved en jevntagest Forhold (22, §) Parallelogrammet
AC tif Parallelogrammet CF, fom K forholder fig ¢il M.  &frerdi nu
oen Forhold, fom K hav tit M, er fammenfac of D¢ Forhold , fom Sis
veene have il hinanden : Saa et ogfaa den Forhod fom Parallelo-
grammet AC hav ti( Parallelogrammet CF, fanmenfat af de Forhold,
fom Siderne have til hoevandre, Det er, af den Forhold fom BC hae
til CG, og af d¢en, fom DC hav il CE,  Hvilfet vavdet, fom fFulde bevifes.

et 24 Propofition,

Theorema.

3 et hverr Parallelogram jete de Parallelogrammer”, fost efe
omkring Toer - Linien , lige {Eikkede med Ocr beele, faa vel fom

ogfas med bvetanore, '
Exem-
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Exempel. 2ad ABCD vere ¢f Parallelogram pg A E
AC Deté STuers 2inie, 0§ EG, HK Parallelogrammerne

B
\ 1
vifring Toer - Linien : 3eg figerda, af EG, HK e lige 6 F\\
{Eitfebe med oot huele Parrallelogram ABCD , {aa vel foms :
K ¢

sgfan med hoeraudre. o

Demontftration, @feedi EX e paral-
lel med BC, faa ¢v (29. 1) Winfien AEF faa flor fom Binklen ABC,
og Binflen AFE faa ftov fom CBinflen ACB.  Folaelig have de toe
Triangler AEF og ACB lige ftove SBinfler.  Paa famme Maade bes
vifes ogfaa, at e toe Sriangler AGF og ADC have lige ftore Rinkler.
Tolgelig have ogfaa Parallelogrammerne EG oy ABCD: lige ftore
CBinkler.

Efterdi nuy Triangleene ABC, AEF have lige fore Binfler, (fom
tifforn blev beviift), faa forholder fig (4. 6) AB til BC fom AE til EF,
Og fordi de Frinitgler AFG, ACD have lige ftor: Binkler, faa forhole
et fig AD il DC, fotn AG til GE,  Qitfaa, efterdi De toende Paral-
lelogrammer EG og ABCD bave fige ftore Binfler og Siderne ome
Ering De lige fiore SBinkler ¢ve proportionale , faa ¢re De lige {FiFFeDe
med hinanden (1Def.6).  Paa famme Naade bevifes ogfaa, at Pa-
rallelogrammerne ABCD og HK ere lige fiffede :  Folgelig ov enbver
af De toende Parallelogrammer EG, HK af fige &Eiffelfe, fom ABCD.
Mien cet:linede Figurer, fom ere lige {FifEeDe med en og den fanme vet - linede
Figur, eve lige tFiffede med hinanden (21. 6).  HAitfaa ere Parallelo-
grammeme EG, HK ogfaa lige [Fiffede med hverandre.

feraf feer man da, at de Parallelogrammer EG og HK ere fige
fEiEEeDe meD Det heele Parallelogram ABCD, faa vel forts ogfaa med bine
anden.  Hilfet var det, fom fFulde bevifes.

©ent 25 Propofition.

Problema.
At beftrive en vetslined Figur , fom ep af lige Skikitelfe
‘ € med
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med ens given vet: linet Figur og af lige Srovrelle med e ans
il Qen given vecs linet Figur,

Exempel. 2ad ABC ng D wve toe givne tets \\ D\
Binede Figurer ¢ 9Wan fFal Deffvive en vet- lined Figur, L ER
fom ev of lige Stitkelfe med ABC, men af lige Storrels F c / \
¢ med D. ’

. M B L
i Conftruction. Qefrio ( efter] 44. 1) /
paa BC ¢t Parallelogram CL, faa ftovt fom
' ABC, og til CE fet (45. 1) ¢t andet Parallelo-
gram CM faa ftort fom D i en SBinkel FCE faa fiot fo SBinklen CBL,
Smellem FC og CB fog den mellemfte Proportional - £inie GH (13, 6)
0g paa GH beffriv (13. 6) en vet-lined Figur KGH, fom ¢t of lige
SEiCelfe og ligedan fat fom ACB,

Demonftration. Gerfom Qinfen FCE e faa for fom
€8inElen CBL, faa eve (2 Ax.) D¢ SBinfler FCE, ECB tilfammen faa
fiore fom de toe Binkler ECB, CBL. en ECB, CBL ¢re tilfammen
faa ftore fom toe vetre Vinkler (29. 1); folgelig eve FCE, ECB pgfaa
faa frore fom toe vette Binkler, og Derfore (14. 1) e FCB en ret finie;
ligefeed Eand bebifes, at MEL ev en vet Qinie 5 folgelig Have de tvende
Parallelogrammer CL og CM en og den famme Hoyde.  Hovovfore
(1. 6) CB forholder fig til CF, fom CLtil CM.  9Men nu forholder fig
(2Cor.20. 6) CB til CF, fom ACB tif KGH (thi CB forbolder fig til
GH, fom GH til CF (efter Confir.) og ACBeven tets finet Figur, foin

1 ev beffveven paa den ferfte inie CB, og KGH er vet. linet Figur, fomes

| beffreven paa den anden GH og evlige [FifEet med den ferfie Figur ACB);

folaelig (x1. 5) forholder fig ACB til KGH fom CL il CM. ~ Men (7.
5) CL forholder fig til CM, fom ACB forholder fig tif D, thi CL et faa
ftor fom ACB, 09 CM faa for fom D (efter Confir,): Fslaelig forhole
Dev fig ACB til KGH fout ACB tit D, Ultfaa (9. 5) ¢t KGH faa fot
fom D,  SNen KGH ev ogfaa (eftev Conflr,) af lige SFifeelfe og liges
van fat fom ACB,

Altfoa hav man beffreven "en vetzlinet Figur KGH , fom ¢t faa
: ftov
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ftot fom den givne tet+ finede Figur D, og lige fFitEet mied Den givne 4
vet - lingde Figur ACB.  Huilfet var det, fom fenlde gioves, i

Oen 26 Propofition. |

Theotema,

lige Stittelfe og ligedan fac fom et beele , og fom. bat en
Vinkel tilfelles ned famme heele : Saa ftal Ocr fratagne vave

¥Yaar fea et Parallelogram bliver taget et Parallelogram af _&
[
‘i
ombeing famme Coers Linie, fom det heele,
Exemipel, 24 fra Parallelogrammet ABCD ¢t _
Parallelogram EG blive taget , fom er of lige SFiffelfe : ,.,
vg ligedan {af fom ABCD , og fom Bav en Binfel BAD & =
tilialics med famme ABCD: Gaa figer jeg ; ot begge  \S—\u
Parallelogrammer EG 0g ABCDR ere pmfving famme
ey - Riitie, : ,

Demonftration. g byig Parallelo-
grammet EG iffe {fulde vare ombring famme _
Soer < Linie fom ABCD, faa lad et andet Parallelogram KG pere ottts
Ering famme SoersLinie fom ABCD, og lad AHC bare Foeu # Linien
of Parallelogrammet ABCD,

Efterdi nu Parallelogrammet KG ev omfring fatime Toer » Lini¢
AHC, fom Parallelogrammet ABCD: &aa¢re (24.6) KG og ABCD
fige EiEfede: g altfaa forholder fig (x Def, 6) DA til AB, fom GA
il AK.  en efterfom Parallelogrammerne EG og ABCD ere lige
fFifEede (efter Hyp.), faa forholver fig ogfaa DA til AB, fom GA tif
AE., Golgelig forbofder fig (11. 5) GA tii AK fom CA til AE, 09 !
altfag har GA en og den famme Forhold til AK og AE ;5 hoorfore AK i
0g AE eve lige flove (9, 5), Det ev: et heele ev lige faa flovt fom :
en el deraf, fom e uovimeligt,  Altfaa Eand Parallelogrammet KG |
iEfe vpre ombring famme %Dttsﬁge med Parallelogrammet AB(g).

- ¢2 9
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3 folgelig (Fal Parallelogrammet EG pere omEring famme Toer:Qinie,
fom Parallelogrammet ABCD, Duilfet vav det, fom Fulde bevifes.

Scholion,

Paa det at man defio bedre Fand fatte de tre fol:
sende Propofitioner , faa mevfe man Heryed ; at naay
tilen given vet Rinie FE e {at of Parallelogram FC, fyig
Grund-Linie FD ¢r mindre end den givne finie FE, faa figes
Parallelogrammet FC gt fatteg ef Parallelogram, nem:
lig DA. ~ RNaar derimod til en given ret Linie FD e
fat cf ParallelogramFA , Hvig Grunbd - Sini¢ FE er fiorre g D
end den givne finie FD, faq figes Parallelogrammet FA

B < A

ot have ¢t Parallelogram DA filoyers.

et 27 Propofition,

Theorema.

Detforts en ret Linie bliver givenr o pas den balve Deel
detaf bliver beftrevet et Parallelogram , faa fEal famime Paralle-
logram veve det ftgrfte af alle de Parallelogrammer, fom fettes
til dent givne retce Linfe og fom facres Parallelogrammer af [ige

Stittelle og ligedan facte fom det Parallelogram, fons et foefE
bemeldte factes, :

Exempel. (See den forfie Figur) fad den D E

vette Rinie AB blivedeelt i toe lige fiove Deelei C 04 I
lad paa AC blive befErevet et Parallelogram AD, B L H Fig. 1,
fom fattes det Parallelogram CE ¢ e figer da, P

at AD ev et fiorfie af alle de Parallelogrammer,
fom {wtted til AB vg fom fattes Parallelogrammer
af lige SFittelfe vg ligedan fatte fom CE, hi g

E i
feet til AB et Parallelegram AF, fom fattes et Pa- L \ym Fig.2
rallelogram KH, fom er of lige SFiffelfe og li- K
geban fat fom CE; fan figer jeg, at AD er firre
b AF. A D C B

Demonttration. @frerdi Parallelogrammet CE et fige fFifet
med
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med Parallelogrammer KH, faa {Fol De begge vare cmnfring en oa den
famme Toer » Linie (26. 6),  Dvag da beres fwlles Tver - Linie DB o9
fuldfer Figuren,

Cfterdi nu (43. 1) CF er faa flor fom FE , faa leg KH tif dem,
faa {Fal Dot heele CH vaeve faa ffore fom det heele KE.  FNea nu ¢
(36. 1) CH faa ftor forn CG, fordi de rette Liniew AC og CB eve [ige
fiove: Solaelig ffal GC ngfaa vere faa ftor fom EK. &g CF til dun,
faa ffal AF oxre lige fan fior , fom den SBinfelhage LMN,  §olgelig
ftal CE, Det et (36. 1), AD pare ftovre end AF,

Ladligien den vette Linie AB (fee Den anden Figur) veve deelt i
toe lige ftove Dyeele i C og lad paa AC et Parallelogram AL blive bes
fEreven, fom fattes Parallelogrammet CM, og (aD til Den vette Linie AB
blive fat et Parallelogram AE, fom fatteg et Parallelogram DF af (is
seﬁéffelfe og ligedan fat fom CM ¢ Saa figer jeg , at AL er fiore:
en :

3hi efterdi DF ex fige fFifFet med CM, faa eve De begae omEring famme
Loee - Linie (26. 6) = Lad EB vere veres falled Tver. Linie og fuidfor
Figuren, -

Efrerdi nu LF er faa flor fom LH (36. 1), thi FG og GH e lis
ge ftore; foa e LF flevre end EX, ®anu LF e faa ftor fom DL
(43. 1), faa ec DL ftorre end EK,  Swg KD tif ethoert of dom, faacr
AL f{iovre end AE.

Altfaa ¢x da det Parallegram , fom bliver beffrevet paa den halve
Part of den vette Linie AB , Det ftorfte af alle De Parallelogrammer,
fom fetted til AB og fattes Parallelogrammer lige¥iEFede med Def, {om
ot forft bemeldre fattes, Hoilfet var det , fom fFulde bevifes.

et 28 Propolfition.

Problema,

. Tilen given rer Linie ac {weee et Parallelogram faa (fott
fom en given vers lined Figur, og fom fattes er Parallelogram

Cecs af
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af lige SEikEelfe med et andet given Parallelogram.,  Yen den etiv: '
i e tecslinede Figur bgr ey vere ffgtre end det Parallelogram, fom
befEeives paa den haloe Linie of {om fattes e Parallelogram af

lige SEikEelfe med det givne.

~ Exempel. 245 AB vwre en given vet Rinie, € en
given vef « linet Figur, og D ¢f given Parallelogram: ®es

1 M
begicres , at fwtte til AB ¢t Parallelogram, fum er faq fiovf
{om C og fattes ¢f Parallelogram af lige SEiffel{¢ed D. /ZCB BD
Conftrution. e AB i toe fige fiore Mt S
Deele | E(10. 1).  Paa EB befFrives et, Paral-
: Ielogram EBFG, fom ¢t af lige SEittelfe og liges ,
dan fat fom D (18. 6). Siden fuldferes Pa- 2\l
| rallelogrammet AG (fordi nu dette Parallelo- T A\_)_R _
gram AG ¢t (27. 6) det ftotfte af alle De Paral- e B
lelogrammer, fom {ttes til AB og fattes Paral- s
lelogrammer af lige GSEifEelfe med EF og folges : \
i fig ogfaa med D ; faa et det forud fat i Propofitionen; at den givtie
? get +finede Figur C bot ey vere fiotve end det Parallelogram AG
form et befFreven paa den halve Linie AE 0g fom fattes et Parallelogram EF -
af lige SEicelle med Det givne D.)

Demonftration. 9iu e AG enten fige faa frov eller Forre end
C. Derfom AG ex lige faa ftor fom C, faa ev det {Feer, fom bleo fors
langt; thi faa ev til Den gione Linie AB fat ¢¢ Parallelogram AG faa
11 ftort fom C og fom fattes ¢t Parallelogram EF , fom ¢v lige {Fifet
{ med D.
' Men hois AG er ftatve end C, faa et EF ogfaa lfferre end C.
Beffriv da (25. 6) et Parallelogram KLMN, fom et lige {Fiffet og fis
— gedan fat fom D og lige faa fier fom den Figur, der bliver tilovers, ofs
tevat C et tagen fra EF.  Cfterdi da EF ev ogfaa lige {Fiffet med D,
faa ¢ KM (21. 6) lige (Fiffet med EF.  fad decfore De Sider LK g
GE veve ligei Gorhod, faa vel fom pgfaa de Sider LM og GF.

&fs

.
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S

Gftecdi nu EF e lige faa flov fom C og KM tilfammen , faa ee
EF ftovee end KM folgelig er GE fiorre end LK, og GF fierre eid
LM, Gior GX faa fior fom LK, og GO faa ftot fom LM (3. 1) 0g
fufpfer Parallelogrammet XGOP, fan ere XO pg KM lige ftore og lige
{FicEeve med hinanden, Da ny KM v lige {Fiffet med EF; faaer XO
pofaa lige (FiEfet med EF , og folgelig (26, 6) ffal XO vg EF vare
pmifting en og den famme Toecs Linie. ~ Lad da GPB pare deres fwlles
Sy » Linie 09 1ad Figuren blive fuldfeut.

Gordi nu EF ex faa ftov fom C og KM tilfammen, og XO ¢ fag
fiot forn KM, faa fFal den sorige SBintelhage fom beftaace af De tre
Parallelogrammer OR, RS, SX, vere lige faa fior fom C. g fors
bi OR ¢t faa ftoc fom SX (43. 1), fwg RS til Dem , faa ev et heele
OB faa ftort fom Det heele XB. e nu e¢ XB faa ftop forn TE
(36, 1), foudi AE et faa flor fom EB: Selgelig ev TE ogfoa faa fiov
fom OB, Qg XS til Dems, faa ev det heele TS faa fiort fom den Bine
Yelhage, fom beftaer af e tre OR, RS, SX.  9Nen denne CRinke(
hage ¢ tilforn Deviift at vave faa flor fom C: Solplig e TS faa
ftog fom C, ;

9ittfaa hav man il Den gione Qinie AB fat ¢t Parallelogram TS ,
fom ¢z faa ftort fom Den gione vet + linede Figur C og for fattes et Pa-
sallelogram SR , fom et fige fFifFet med et givne Parallelogram D,

thi SR ¢v lige fFifFet med EF.  DHvilfet var des, fom fFulde giaves.

et 29 Propofition,

Problema,

Til e given ver Linfe at {wete et Parallelogram ; fois et -

faa frove , fom en given vet s liner Figur og fom bav et Pa-
rallelogram tilovers , fom er lige fEikber med ¢t given Paral-
lelogram,

Exem-
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! _Exempel. 225 AB vure en given vet Pinie, ©
i ¢l given vet - lined Figur, og D ¢f given Parallelogram

"gbct begicred, at fwtee til AB ¢f Parallelogram fomer K H i c \

aa fiort fom den givne vet - linede FigurC 0g fom Har et
F L M
__;j u\,

Parallelogram il pyers li FifE
brtag iguzg;: rz;”e;logmm,nf.omcr af lige SFitkelfe, fom
G -
Conftrudtion, o AB; to: o 2
: . ¢ figeftos (] T Y

te Decle i E (10, 1).  VBeffriv (18. 6) paaEB NOURTX

¢t Parallelogram EL af lige ©EiEelfe o9 ligee

Dan fat fom D.  Beffriv (25. 6) et Parallelogram GH faa ftore fom EL

0g C tilfammen og fige {Fiffet med D.

Demonttration. Efterdi EL 0g GH ere of lige SFEFe(fe fom
D (efter Conftr.) , faa ere EL-og GH ogfaa lige {FifEede med hinanden
(21. 6). £ad d¢ Siver KH og’ FL, faa vel fom ogfaa de Sider KG
og FE vave fige i Forhod.” -Efterfom da Parallelogrammet GH et
ftovee end Parallelogrammet EL', faa {fal KH ogfaa vere farre end
i FL, 0g KG ftevre end FE.  ®rag FL, FE (engere ud og gior FLM
| faa ftor fom KH, og FEN faa ftor fomKG ( 3. L) og fuidfer Paral-
f lelogrammet MN : &aa {Fal Ddette Parallelogram MN vere lige faa
ftor og af famme GSFiffelfe fom GH.  Danu EL er lige (Fiffet!fom
GH: &aa ere (21. 6) MN og EL (ige {Fiffede og folgelig (26. 6)om:
Friig en og Den famme Toer « Rinie.  Drag da deres Toer - Linie
FX og fuldfer Figuren,

Efterdi nu GH ev faa fior fom EL og C tilfammen (efter Conftr.)
0 GH ev ogfaa faa ftov fom MN , faa {fal MN ogfaa v@re faa ffor
, fom EL og C tilfammen.  @ag EL fra enboer af dem , faa ev den os
‘ verblivende Binkelhage, fom beftaacy af d¢ Parallelogrammer MP, EP,
fige faa flov fom C 5 og fordi AE et faa ftor fom EB, faa cr (36. 1)
AN faa fior fom EP, deter, fom MB. SagEXtildem , faa er Paralle-
| logrammet AX faa ftor fom den bemefdte Binelhage. Da nu denne
‘ Binkelhage er faa fior fom C, faa ev AX ogfaa faa ftor fom C.

Attfaa hav man til Den givne veree Linie AB fat of Pafallelogf;l{m
¢ AX,
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AX . fom ¢r faa flott fom Den givne verslinede Figur G og fom hat
¢t Parallelogram OP tifovers, forn ¢t fige (FiEet med Tot givne Paralle-

logram D, thi EL og OP ev¢ lige (Fiffede,  Huillet vav det , fom ful-

D¢ gigies. ‘
et 30 Propofition,
Problema.

Ar ficre en given ter Linie i en yoerff of mellem@E
Sothold.

Exempel. 2ab AB pave en given vef Sinie™ FIG, 1,

Dt begieres, at {Eave ABienyderft g meilemft Fovs c 'zl

Yoo, deter (3 Def. 6),~mau fEal fEiwre AB i toc s

lige Decle, faaledes af den heele AB forholber fig fil l

vef fiorre Stoffe , fom det frovve Styife forholder fig F

%l Det mindre (fee den 1fie Figur). B ipy
G B

Conftrudion, Yas AB beffrines et A B
Qvadrat BC (46, 1); tif AC fwttes et Paral- FIG,2, C

lelogram CD, fom ¢t faa fioct fom BC og fom
Bav et Parallelogram AD tifovers, fom’ev lige
{EitEet med BC (29. 6).

Demonfltration, @i G e en Quadrat, faa ¢¢ AD ogfaa
en Qvadrat , fordi De eve of lige SEiEEelfe (efter Conftr.).  Og fordi
BC ¢ faa ftor fom CD, tag CE fra dem begge, faa ¢v BF faa fiov for
AD.  ®a nu ogfas SBinflerne i BF og AD cve lige ftore , faa Fal
(14. 6) Siverne omfring deves lige ftore Winkler vave reciproce pro-
portionale: Salgelig forhoiver fig FE tit ED fom AE til EB, Men
i ec FE faa ftor foms AC, et ev, fom AB ; og ED er faa ftor fors
AE: Darfor forholder fig AB til AE, fom AE il EB.  SRen nu v
AB fietre end AE ; felgelig ev AEogfaa ftevre end EB (14, 5).

o - HUltfan
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Altfaa hav man (Faaven den gione Linie
AB i en yderft og mellemft Jovhod udi E, og FIG, 1,
AE ev et itoree Stoffe Devaf.  Doilfet pav det, ¢ e
fom fFulde giores.
F
Anderledes. E b

Conftruction, gnan fiawe ABiC, © s -
faaledes at Rectanglen , fom ev befattet uns ——t
Der AB,BG, bliver faa ftot fom Qvadraten af AC Rl =

(11, 2). S Fig. 2,

Demonttration, @fteri Reftanglen under AB, BC er faa
fior fon Qvadraten of AC (efter Conftr,) ; faa forholder fig (17. 6)
AB til AC fom AC il CB. §olgelig ¢v AB {Faaren i en.yderft og mels
femit Sorhold (3 Def, 6)4  Builfet vavdet, fom fEulde giores.

Ot 31 Propofition,

Theorema.

UOi vet + vinkelte Teiangler fFal den Figur, fom beftrives
paa den Side , fom ffaser imod Oen rette Vinkel , vere lige
faa ftor fom de Figurer, der beftrives paa de toe gotige Sidet

og det ere af famme Sktikkelfe og ligedan facce fom den forfs
bemeldte Figur, ,

Exempel. 21 ABC e enr vet - vinkelf Tvis
angel 0g lad BAC vave dens rette Binfel : Seg figer d

A
a
at den Figur, fom beffrives paa BC er faa fior jom be
foe Figurer tilfammen, four befErives paa BA, AC ng
fom eve af lige SFitfelfe vg ligedan, befFrevne, fom den

der befFrives paa BC. B t = C

Demontftration. Drag Perpendicu-

lar-Qinien AD, Gaa fFal (8. 6) Trianglers s
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fie ABD oo ADC vare lige fEiffede med den heele Triangel ARBC, faa
vel fom ogfas med hoevandre.  Fordi nu Srianglen ABC e lige fEifEec
ted Jrianglen ABD , faa forhofoer fig CB tit BA fom AB il BD.
SNen naar tre vete Linier eve proportionale , faa forholter fig en Fi-
r, fom e¢ befEreven paa den forfie Linie, til en Figur fom ev of foms
me GEiEEelfe og figedan befFreven paa den anden , fom den forfte $inie
forhoider fig tif Den tredie (2 Cor. 20, 6), Folgelig ligefom CB forhols
per figtil BD, faa forhofder fig en Figur, fom ev befFreven paa CB, til
en Figur, fom et of famme Sfiftelfe og figedan beffreven paa BA.
Paa famme Maade Eand ogfaa bevifed, at ligefom BC forholder fig til
CD, faa forholder fig ogfaa en Figur , fom et beffreven paa BC, til en
Figur, fom er beffreven paa CA: Folgelig (24. 5) fom BC forholder
fig til BD og DC tilfammen, faa forholer {igi Den Figur, fom Deffrives
paa BC, tilve toe Figurer tilfammen, fom beffrives paa BD og DC og
fom eve of lige SEittelfe med den Figur , fom beffrives paa BC, Da
nu BC ¢t faa ftov fom BD og DC tilfammen, faa ev Det Elare , at Den
Figur , fom beffrives paa BC, ev fige faa ftov_ fom De toe Figurer tils
fammen , fom beffrived paa BA, CA og fom eve lige fFiEEeDe med
Oen Figur , fom beffrives paa BC.  Hilfet var det, fom fEulde bevifes,

©ent 32 Propofition,

Theorema,

Detfom toe Triangler , udi hilke toe Sidet udi Oert ente
ete proportionale #ed toe Sider udi Oen anden , (@rres faales
Oe¢s {ammen udieen Vinkel, acde Sider , fom ere lige & Sous
bold, ere parallele mied binanden : Saa feal Trianglens gvrige
Sider veere udilige Linie med binanden, &

- Exempel. fab ABC, DCEpwre foe Sriangler, ubi b
Byilfe de toe Sider AB, ACere proportionale med de toe Sider
DC, DE, faa at AB forholber fig til AC, fom DC til DE;
vg lab Svianglerne ABC , DCE blive {aaledes fat fammen,
at e gisre en Binkel ACD vg at de Sider eve parallele med
Binanden , fom cve lige i Fovhold , nemlig AB parallel med B p

Db 2 BCog
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DC, og AC tned DE : Gaa figer jeg, at ¢ purige Giber, BC
Bg CE eve udi en lige Rinie , {an at BCE ¢k en et Linie. A

med DC, 0g AC fafder paa dem , fag eve CRepels

CBinflerne BAC, ACD lige ftore.  f famme Yavs

fag ¢v ogfaa CBinflen ACD faa fior fom Rinflen :
CDE. Jolselig ere Binlerne BAC, CDE fige ftote. !
Da nu Siderne omEring diffe lige fFove Winkler eve proportionale, nete
lig BA focholdec fig il AC fom CD til DE (efter Hyp.), faa al (6.6)
Qinklerne ¢ Trianglen ABC vere faa ftore fom Vinklerne i Trianglen
DCE: slgelig ev Binflen ABC faa fror form Qinklen DCE. Danu
tifforn blew beviift, at Binklen ACD e fag ffor fom Rinklen BAC; faa -
e Den heele Binkel ACE faa flor fom e toe Winklen ABC, BAC.
Lwg Binflen ACB til dem, faa ere de toe Binfler ACE, ACB faa ftos
1e fom D¢ fre ABC, BAC, ACB; ogefterdi Diffe treere (32. 1) faa ftove
for toe retee Binfler, faa ere ogfaa de toe BVinkler ACE, ACB faa
ftoce form toe vetee Binklee.  Altfaa eve BC, CE faaledes fatte til Punks
ten € udi Den vefte Linie AC, at Binklerne paa begge Sider ere fag
ftove fom toe yefte Binkler 5 folgelig (14. 1) eve BC og CE i lige Sinie
wied Binanden,  Hilket var det , fom fEnlbe Bevies. ;

Deit 33 Propofition.

Theorema.

Demonttration. Eftudi AB ¢ paraliel \
|

3 lige fove Cirkler bave Winklerne fanme Sorbold il
binanden , fom Citkel s Buerne , bvorpas de Faact , enten
DBintlerne ere ved NTiddel - Puntrerne eller ved Ombredfers
ne: Og famme Sorbold bave onfaa Cirkel: Skaavene il hine
andent , efterfom de fiaaer ved NTiddel s Dunkrerne.

Exempel,




of Euclidis Elementer, 213

Exempel, % ABC, DEF savelige floreGite
Fler, oglabisBinflerne BGC , EHF veye yed Cirflernes
mivvel - Punfter G, H, og Winflerne BAC, EDF

D
ved Omfredferne: Saa figer feg,at figefom Civfel-Buen A L 73 \ 3
BC forpolde fig til Civkel-Buen EF , faa forholber fig G H_AN
Binflen BGC til Binflen EHF, pg Binklen BAC til K / 4 \T>

B

Binklen EDF vg endelig det Cirkel - Staar  eller ben
Sectox GBC til Cirfel - Staqret HEF (fe¢ 10 Def. 3). ¢ I

Conftruftion, & Circumferentzen
of Gitklen ABC tages fan mange Cirfel-Buer , fors man vil, faafom
e toe CK , KL faa ftove fom EicfelsBuen BC,  Ligeledes tages
Circumferentzen af €itflen DEF faa mange €irfel - Buer, fom man vif,
faa floce fom Citfel, Buen EF , faafom De toe FM, MN,  Duneft
Drager man D¢ vetie Liniee GK, GL, HM, HN,

Demonftration, Gfrerdi GivelsBuerne BC, CK, KL ere
fige ftove, faa ere vgfaa Winklerne BGC, CGK, KGL lige ftore (27.3):
Derfore er Cirfel Buen BL lige faa mangefold af Eivkels Duen BC
fom Binklen BGL e¢v of Winklen BGC. . Paa famme Maade bevifes
ogfaa at Civfel - Buen EN ¢r lige faa mangefold of Civkel: Buen EF,
fom Rinklen EHN ev of Binflen EHF,  Altfaahar man her five Steve
relfer nemlig e toe Civkels Buer BC og EF og D¢ toe DBinkler BGC,
EHF, og den Civfel- Bue BL og Winklen BGL ere lige mangefold af
- pen forfie og tredie Storvelle, nemlig af Civfel- Buen BCog af Binklen
BGC, og Cirfel+ Buen EN og Winklen EHN cre lige mangefold af
Den anden og tredie Stovrelfe, nemiig of Civkels Buen EF og Chinflen
EHF, Qbermere ev et Elart (af27. 3), af naar Civkels Buen BL ev
faa ftor fom Civfel- Buen EN, faa ¢r ogfas Binklen BGL faa for fom
Rinklen EHN, 0g naar BL ev ftevre eliec mindre end EN, faa ex CRiis
- flen BGL ogfaa fiarve eller mindre end Vinflen EHN,  Devfore (5
Def, 5) ligefom Cirkel- Buen BC forholder fig il Civkels Buen EF, faa
forhelder fig o2faa Binflen BGC il BVinklen EHE,  SRen nu forholder fig
CBintien BGC tif CRintlen EHFE fom Vinflen BAC il BinFlen EDF (15,
)5 thi QBinflerne BGC og EHF cve begge dobbelt faa fiove fom CRine
Eleene BAC, EDF (20.3): §eolgelig (11, 5) ligefom Citfels Buen BC

D03 fovs
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fochotder fig til Eivfels Buen EF, faa forholder fig ogfaa Binkien .

BAC til BinElen EDF.  Hyilfet (1) vav at bevile, f
2) Geg figer ogfaa, at ligefomn Civkel - Bu-

en BC forholder fig til Civkel - Buen EF, faafors 4 D

holder figogfaa Civfel- SEaavet GBC til Civkels N1 %
Staaret HEF,
N

i
Drag BC, CK o antag § Cirkel» Buerne 1<) ;

BC, CK de Punfeer X, O, ogdrag BX, XC, X ¢ E°F

CO, OK.

SordinuBG, GC ¢re faa frore fom CG, GK og Binklen BGC e faa
ftor fom Binklen CGK, faa (4. 1) et GrundLinien BC faa Gor forn Srunds
Linien CK og Trianglen GBC faa ftor fom Trianglen GCK,  Da nu frettts
Deleg Civkel-Buen BC e faa ftor fom Civel-Buen CK, faa et 0g den vvrige
Cirkel+Bue BAKC faa ftor fom den ovrige Civfel-Bue CBAK ; folgeliy ex
CBinklen BXC faa ftor fom Binkln COK (27.3),08 derfore er Civkel:Styks
Eet BXC ligedannet fom CivEelsStofEet COK (11 Def 3). Men D¢ fraaer 0gs
faa paa fige ftove vette finier BC,CK; folgelig (24.3) er Civkel. StyEFet BXC
faa ftort fom Civkel-StyEeet COK.Da nu ogfaa Trianglen BGC er faa fiow
fom Srianglen CGK, faacr den heele Sector eller Det hele CivkelsSEaar
GBC faa ftor form Det heele Cirbel-SEaar GCK. Paa famme TMaade bevifed
ogfaa, at Cickel: SEaaret GKL ¢v faa fior fom GBG eller GCK 5 folgelig eve
ve tre CivEel-SEaar GBC,GCK, GKL (ige ftove. Ligeledes Eand bevifes at de
tve Civfel-SEaar HEF,HFM, HMN ere lige ftove. Derforeer CivkelsBuent
BL lige faa mangefold af CivbelsBuen BC fom @ivEel:SEaaret GBL ¢ of
Civbel-SEaaret GBC, og Civkel-Duen EN ev lige faa mangefold af Civkels
Buen EF, fom Civkel-SEaavet HEN ¢r af Civel:SEaaret HEF. Qdertmes
ve folger af et form tilforn blew beviift , at devfom Civkel+Duen BL erlige faa
froe fom CicfelBuen EN, faaev ogfaa Civel:SEacrer GBL faa ftov fom
Sivbel:SEaaret HEN, ogdevfom BL e flovceend EN, faa et GBL ogfaa
ftoree end HEN, og tagfom BL ev mindre end EN, {aa et GBL mindre end
HEN, $olgelig ligefom CivEel. Buen BC forholder fig til CirbelsDuen EF,
faa forhoider fig EicbelrSEaaret GBC til Civkel SEaaretHEE (5 Def, 5),

Hilfet () vav at bevife. Corollarium
¢

$Hevaf et det Flare, at Civfel- SEaaret GBC forholder fig ngfaa til Sivkels

SEaaret HEF, fom Binklen BGC forholver fig til BVinflen EHE (11. 5).
Euclidis
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503 ,
Definitiones (§ovfaringer.)
$

I, %c Solidum ex det, fom bat Langde, Brede
301 og Tykkelfe.

2, Det yoetffe paa et Solidum e ent Superficies,

3. En vet Linie (AB) figes atfage perpendicular paa Tab.1,
en Plan (CDE), naar Oen gige verre Winkler (BAC, BAE, Fig, 1.
BAD) med alle de vetre Linier (AC, AE, AD), fom Oras
ges i Planen (CDE) og t¢re Oen forfibemeldte Lis
nie (AB).

Hovad en Plan ex, e bleven fovflavet udi den forfie Bog i den 7 De-

finition.

4. $€1 Plan (AB) figes at ffaae perpendicular pag en Fig. 2.
anden Plan (EF), naar 0¢ retee Linier (HG, ID), fonmdrar
tes § en af Planerne (fasfom bee i AB) perpendicular pag
Planernes felles Sticrings - Linie (AC), ffage perpendicu-
lar pag Oen anden Plan EF,

5. $En ver Linies (CD) Inclination eller Helding Fig. 3,
til enPlan (AB) Ealdes den fpidfe Winkel (CDE) . fom den
bemeldte Linie (CD) gigr med en anden vec Linie (DE ) fom
et Oragen & Planen (AB) fra den Punte(D)iden heldende
Linie (CD), fomet i Planen (AB), til den Punbc(E), udi
byilken den Perpendicular-Linie (CE)faldet, fomdrages

" EUCLIDIS =

fra .
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Tab, 1, fea den andens Ende (C) af den beldende Linie (CD)ned
- paa Planen (AB).

Fig. 4.

Fig. 4.
Fig, 5.

Figo 60

Fig, 6.

6. €n Plans (ABCD) Inclination efler Hlding
til en anden Plan (EF) Ealdes den fpivfe Vinkel
GHI, fom indilucces af toe tetre Linice (GH, HI), fom
ere dragne i begge Planerne (ABCD, EF) til en og Oerr
famme Punkc (H) § Planernes felles Skicrings s Linie
(BC) og fom begae gisre serte Vinklet nied Skicvingos
Linten (BC). .

7. ToePlaner (AC og KL) figes at helde ligedan til toe
andrePlaner (EF, MN), naarde forbemeldte Inclinations
eller Heldings Vinkler (GHI, OPQ) ere lige fFove.

8. De Planer Ealdes parallele, fom paa ingen Side (fos
Ot fammen , om deend aldrig faa lange bleve uddragmes

9, De'Solida £aldes lige fEikkede, fous eve indfluctede
i1ed lige mange og lige {Eikkede Planer,

10, De Solida Ealdes lige fFore o lige {EikEede, forrs
::ePtlgbﬂuttebe med lige mange, lige ftitkede og lige oz
Nner.,

11, DetEaldes en Solid Vintel (Angulus folidus), fors
et indflutrer med meer end roe flade Vinkler , fom itke
liggei en o Oen fammre Plan og fom alle [fe0e fammen
§ een PDunke,

Sor Exempel. Devfom fre eller flecre flade Binkler (fee Def. g. 1)
ADB, BDC, CDE, EDA f{tsb¢ faaledes fammen i en enefte Punke D, af de
iffe ligge udi en ng den famme Plan, faa bliver den Kant D, fom de gigre
med hinanden, Ealdet en Solid MWinkel,

12, 2 Pyramide e¢ ec Solidum , fom et indfluceet
ted Teiangler (DAB, DBC, DCE, DEA), fomt eve {atte
paa e of Oen famme Plan (ABCE) og fom alle (igde
fanmmens § en Punfe D. | ..
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13, $%¢ Prisma ep et Solidum, fomt et indflutrecmed Tab. 1,
Planer, bvotafroe (ABC, DEF), fom erebinandes imod: Fig, 7, i
facee, eve lige ffore , lige ftikkede og parallele ; og e ,
gorige (AE, BF, CD) eve Parallelogrammer, ‘a

!

14, £ Rugle (Sphera) et et Solidum , fom blives Fig. 8.
beftrever , naat en balo Civkel (ACB) bevager fig faa i
lenge oméring fin YTiddel- Linie (AB), fom imndlertid }14
maae blive u«bevaned , indeil den Bommier ¢il det Sted
igien, bootfra Oen begyndre (in Bevagelfe. "w

15, Rualens Axis evden usbevegede tette Linie Fig. 8. |
(AB), ombring byilken Halv.Civklen (ACB) beveger fith i

16, Ruglens YYTiddel- Dunket eller Centrum et Fig, g,
Oen felv famme ot halv » Citklens ATiddel- Punke (D).

17. Ruglens 17100l Linie eller Diameter even
tet Linie, {om gaaer igiennem Ruglens NTid0del Punfe I
of endes paa begue Siver § Ruglens Superficies ellee ye |
Ocrfte Omivck. |

18. €1 Beqle (Conus) et et Solidum , fom blivet Fig. 9 ‘§
beftrever , naar enversvinkele Triangel (ABC) beveager I
{18 faalenge tunde ombring en af de Sidet (AB, BC,) fom i
indflusce den vette Vinkel CAB (faafomn omtring BC), |
fom imidlertid maae blive whbeveged , indtil den Eom: ;
met til Oer Stedigien, bvorfea den begyndte fin Bevees |
gelfe.  Detfom dert v beveaede retce Linie BC et lige 1
faa ffor fom Oen anden AB, fom beveget figg omEring den
recce Vinkel (ADC), {aa bliver Reglen Ealder Rec: Vins
Fele. ©g derfom den er mindre , faa Faldes Reglen
ftump s vinkelt; of derfom den er ftorve, {aa Ealdes Oen |
{bids « vinkelt, i*

19. Keglens Axis erden ubevegedererte Linie CB,
omkring bosiken Trianglen ABC beveges, j
€e 20, e ' |
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i Tab.1,

:
jﬂ[ Fig.10.

Fig.ax,

20, Nien Ruglens Grund-Plan (Pafis) er den
Citkel (ADE) , fom beftrives of Den {ig bevegende vetre
Linie (AB).

21, #n Cylinder (Cylindrus) et et Solidum. form blis
vet beftrever , naat et ver:vinkel Parallelogram (ABCD)
beveges fas lenge tunde ombring en of Siderne , (fag
fom omEring AB), fom imidlertid maae blive u:bevagcd,

- indtil der Eommer til det Sted igien , byorfra deg bes

gyndte at beveges.

22, Axisaf e Cylinder er dent 1+ bevenede tetee
Linie (AB), omkring bvilfen, Parallelogrammet (ABCD) bes

23, BGrund-Planerne af e Cylinder ete de Cit?
tler (DEF, CGH), fom blive beftrevsie af toe binanden
imodfacte o {ig bevegende Sider (AD, BC).

24. Regler of Cylindrer Ealdes lige (Fitbede , naat
Octes Axes og NTi0del « Linietne af deves Grund s Planer
¢te proportionale,

' Fov Exempel. Derfom i toende Kegler (fee Fig. 12, 13), eller 0gfaa
i tyende Cylindrer ({ee Fig. 14, 15) Axis AD udi den ene forholder fig ¢l
Axis EH ubi den anden, fom IRiddel - Linien BC af den eires Grund - Plan
til ONiddel - Linien FG af den andens GSrund -Plan , faa figes Keglovne qt
weve lige fEiffede med binanden, og ligefaa Cylindrene.

25. Bn TRENING ((Cubus) e¢ et Solidum , fou
et indflucter med fer lige fFore Qvadrater (AC, FD, BF,
CG, AG, BD).

26. $2¢ Tetraedrum et et Solidum, fost ex indfluts

tet med five ligre ffore og lige {idede Triangler.
27. B¢ O&taedrum ¢¢ et Solidum , fost ete indfluts

tet med otre lige (Fore oy lige (idede Triangler.
28. £e
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28. {Et Dodecaedrum et ¢t Solidum, fom et inds Tab.x.
flucted med tolo Sembanter, fom eve lige ffove og have
lige fiote Sider og lige flove Winkler,

29. ¢ Icofaedrum et et Solidum , fom et inOfluts
ted med tive lige ffote og lige {i0ede Triangler.

;0. #2¢ Parallel - fidet Solidum effever Parallele- Fig.rx.

pipedum et et Solidum , fous et indflutred med fex
Sivkanter, af boilfe de, {om eve binanden imodfacte, ere

parallele med binandern, nenlig AC parallel med FD, BF parallel
#1ed CG ,- 0g AG parallel med BD.

et T Propofition,
Theorema,

B Pate af en ter Linie fand ikfe veeee i en Plan,
ot en anden Pare devaf uden for den famme Plan,

Demonftration, g nogen {ige, af faadant Fand b® Fig.16,
e mueligt , faa ad ABC vere en vet Linie , hvovaf en Pave
AB ¢v i en Plan EF o0g en anden Pact BC uden fov feld famme
Plan, fua at alle Punkrer i AB eve i Planen EF , men alle
Punkreri BC eve uden for, Deter, enten oven over eller neden undee
felo famme Plan EF,

Drager man nu ( efter 2 Poft.) AB lengete ud i Planen
EF henimod D, faa ev enhver of De rette Linier CB, BD i en vet
Qinfe med AB, og felgelig have de begge ot falles Stytfe AB,
og altfaa {Ficre D¢ hocrandre i fleeve Punrer end i een (nemlig
i alle De Punkter , fom eve i Den vette Linie AB), fom ev ustimes
ligt.  Derfore Eand da en Pare af en vet Linie iEFe vave i en
Plan, og en anden Pavt Devaf uden for felv famme Plan, Hoilfet var

vet, fom {Eulbe bevifes.
Ce 2 | Den
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o Leedl ©en 2 Propofition.
Theorema,
Detfons toe vecte Linier fFicrer Dinanden , faa ere
Oc beuge i een ogden famme Plan: Oy enbver Triancel
et i ¢en DPlan,
Fig1y. Exempel, 24 de fyende veite Qinier AB, CD ffiere binanden i

Punften E: Saa figerjeg, at de erc begge i cen og den famme Plan , g
at enbver Triangel er i een og den famme Plan,

Conftruction. snan drager GB 0g tager tor Punkres
F, G, hoor man vil i De vette Linicc EC , EB, og toe andee
Punkeer § CB faafom H og K. Derneft drager man FG, FH,
GK.  Nu (Fal forft bevifes , at Trianglen ECB ligger udi een
0g D¢en famme Plan,

Demonttration. @i fuie den Sriangel ECB iefe
ligge i een og Den famme Plan, men en Pavt devaf), faafom
Den Part FCH ellev den Part GKB [Fulde figge i een Plan, og
den sbrige Part devaf i en anden Plan , faa Fulde ogfaa en
Pare af den vette Linie EC clier af EB ligge udi ¢en Plan og den
andens Pact { en anden.  Ligeleves , derfom den Part FCBG
ffutde ligge i cen Plan, og den anben Part EFG i en anden,
faa {Fulle ogfaa en Pare of begge ve Liniee EC, EB figge i en
Plan og den anden Part i en anden , bvilfer er uevimeligt
(1 Prop.). Detfore ev Frianglen ECB i ¢en 0g den famme
Plan.  §algelig eve ogfaa e vette Liniee EC, EB i ¢en 0g Den
famme Plan, og derfore maae ogfaa (1 Prop.) e heele reste £is
nier AB, CD ligge i e¢n og den fammie Plan,  Huilfet var def,
fom fEnlde Bevifes,

Oen
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it 3 Propofition, Tabr.
Theorema.
Derfons toe Planer {Hiere hinanden , faas fal detes
felles Shictings s Linie veve en ver Linie.
Exempel, 2ad foe Planer AB, CB fFiwre hinanden , 08 lad BD Fig 18,

wwre beves felled Ghiwrings - Linie: Saa figer jeg, at BD even vet inie.

Demontftration. ©efom BD, fom begge Planerne
bave tilfalles , iFFe vav en ver Linie, faa maatte manfurne dras
g¢ | Planen CB fra B til D n vet Linie, for Exempel BED og
figeleded i Planen AB en yet Qinie BFD, og Diffe toe refte Linier
ffulbeva indflutee et Sum boilfet ev wmueligt (12 Ax.),  Og
Devfor ov Da BD en vet £inie.  Huilfer var det, fom fFulde bewifes

et 4 Propofition,

Theorema.

Detfom paa toe vette Linier, fom fticere binanden,
et tredie vet Linie ffaaer Perpendicular i Shirringss
Puntren : Saa ftal den oufaa vave Perpendicular pag
S-e'nll’lan, fom Orages igiennem O¢ toe forfibemeldte

inier,

Exempel. 24d pan de foe vetteRinier AB, CD, fom fEiave hirat Figrg,

ben i E, en tredie vet finie EF flage perpendicular i Gfiwrings - prniten

E: Gao figer jeg , at EF ey perpendicular pag peit Pl Tl i
gicnem AB,DC. - E pag dett Plan , fom 449

Conftrudtion. nan gisr AE, EB, EC, ED fige fios
te (3. 1), 09 i den Plan, bvorudi AB, DCfigge , Ddrages
igiennem E en ree Sinic GEH. Dernest drages AD, CB, €

€e 3

Delig
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Tab, 1. Delig antager man i Den vetee Linie EF en Punft F efter Behag

Do fiden Drager man D¢ vette Lintey FA, FG, FD, FB,

"FH, FG,

Demonftration. Efterdi nu udi e toe riangler AED
0g CEB de¢ toe Sider AE, ED ere (¢fter Conflr.) faa fiove fom
e toe Sider CE, EB og Binklen AED ¢v (15. 1) faa ftor fom
CBinflen CEB ; faa ev 08 (4. 1) AD faa ftor fom CB og Rins
fen DAE faa ftov fom Rinfien CBE,  CRidere er Binklen
AEG (15. 1) faa fior fom Binklen BEH. - Felgelig eve i detoe
Srianglee GEA, HEB toe Rinfle GAE, AEG faa fore fom
toe Rinfler HBE, BEH 5 desudenr ere og ¢ &Sider AE, EB,
fom ligge imellem D¢ lige fove SBinkler , lige ftove med hinan:
Den (efter Conftr, ) = Folgelig ¢v (26, 1) Siden GE faa frov
fom EH og AG faa ftov fom BH.  Gordi frembeles udi deitoe
Friangter AEF og BEF &iden AE ¢ faa fiocfom EB, og EF
¢ ¢ felles Side og perpendicular paa AB (efter Hyp.), faa
¢t (4. 1) Grund-Linien AF faa flov fom FB.  Paa famme
$Raade bevifer tman ogfaa, at DF, CF ¢ve lige flove.  Efterdi
nu udi de toe Triangler AFD, CFB den &ide AF ex faa fioe
fom BF og AD er (fom tilforn blev beviift) faa flor fom BC og
®rund« Qinien DF e faa ftor fom Srund-lnien CF: Soaa ee
ogfaa (8. 1) Binklen FAD faa fior fom Vinflen FBC, Da
nu tilforn ev beviift , at FA ¢t faa fior fom FB og AG faa fiov

* fom BH og da diffe &ider indflutte e lige fiore Binfler FAG

og FBH, faa et 03 (4. 1) Grund-Linien FG faa fior fom
Grund 2 inien FH.  Altfaa har man her toe Sriangler FEG,
FBH, hooti GE evfaa ftor fomt EH, o0g EF even felles Side,
og kG er faaftovfom FH: Folgelig (8.1) {fal Binklen GEF vere
faa ftou fom Binflen FEH, og altfaa gior EF vette Binflee
med dent vette Linie GEH (1o Def, 1).  Paa famme TNaade
Eand man bevife, at FE gisr vette CBinEler med alle andre rets
te Qinier, fom ere i fammePlan foms AB, DC og for rove bea
meldee Linie FE, Da nu (3 Def. 1x) en vet figes at vere per-

pendicular paa ¢u Plan, naav den giov vecte Binflev, med aI[;
¢
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fe D¢ vetee Qiniey , fom drages i famme Plan og vove forfibes Tab,x.
melbte Linie; faa er et Elavt, at FE ¢t perpendicular paaden

Plan, fom gaacr igiennems AB, DC,  Hyilfet vav det , fom s

be bevifes.

e 5 Propofition,
Theorema. '

Derfom paa tve verve Linier, fom tore hinanden,
en anden tet Linie ffaaer perpendicular i Deves felles Stine
vings + Dunfr: Saa fEal e tre vevte Linier vere { een 0f ;

Oen famme Plan,

Exempel, b paa de fre vetfe Pinier BE, BD, BC, fom rove hin: Fig.20.
audet i B, en qnden vet Linie AB ﬁqacpegpendmular i @’Ez.omngé elley SRo-
vings - Punften B: Saa figer jeg, at BE, BD, BC ligge 1 ¢on og Den {am-
¢ Plan,

Demontftration. cgif man negee dette, faa lad toe af
pem , for Exempel EB, BD ligge i en Plan EFD og den tredie |
BC uden for felo famme Plan EFD, og (ad den Plan AC, byor: i
udi AB, BC ere, blive forienget og fEiere Planen EED i BF, I’J
foa fFal venne Sfirrings. Linie BE vave en ret Linie (3, 1), i
og De tre tette Linier AB, BC, BF fEal vere i enog den famme
Plan AF. ®anu AB ev perpendicular paa BD og BE (efz
ter Hyp.), faa {fal Den (4. 11) ogfaa vere perpendicular paa 1
den Plan EFD , fom gaaer igiennem BD, BE og felgeligen (3 i
Def. 11) {tal Den ogfaa vare perpendicular paa BF, fom er i
bemeldee Plan EFD og vorer AB.  Rerfore ef Da ABE en et !
Rinfel, Ligeledes ev ABC (efter Hyp,) en vet Binfel.  Faols £
gilig fFal ( 10 Ax.) diffe toe Binkler ABC, ABF veve lige flos
te, hoilfet v umueligt (9 Ax,). DerforeEand BC iffe vere u:
den for Den Plan, udi hoilfen BE, BD ligge, og falgeligen fFal
De tre yette Qinier BE, BD, BC e i ¢¢n 0g Den famme Plan, |

Huilfet var det, fom fFulde bevifes. 5%
Ixen |

R~ — e P e e
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Tab.z, Ot 6 Propofition,
Theorema,
Devfom toe veree Linier fface perpendicular pag een
o Oen {amme Plan, {aa eve Oe parallele med hinanden.
Fig,21, Exempel. 2ap pe toende retfe Qinier AB, CD fiane perpendicu-

lar paa ¢enog den famure Plan EF i Puuktern¢B,D: Saa figer jeg, at AB
¢r parallel med CD,

Conftruction, gnan: drager den vetee Qinien BD ogi
Planen EF opweifes (11, @ ¥ paa BD fra Punften D en Per-
pendicular - ini¢ DG, form gigves faa ftor fom AB.  Endelig
Drages man de vette Qinier BG, 'AG, AD,

Demonftration. o afaa AB e perpendicular
paa Planen EF: Saa {Fal AB gieve vette OBinEler med alie de
vesee Einier , fom vore Den og eve i den bemeldre Plan (3 Def,
11).  DOa nu enhoer af de vette Liniev GB, BD ev i Planen
EF og vovert AB ; faa ev enfver af De tvende Winfler ABG,
ABD en ver Binfel.  Paa famme Naade bevifes ogfaa, at
CDB, CDG cre begge vette Binfler.  Efeerforn nu AB et faa
ftor fom DG (Conftr.), og BD ¢v en felles Side for Srianglers
ne ADB og BDG; faa ere de toe Sider AB, BD faa ftore fom
toe Siver BD, DG danu ogfaa BinElen ABD er faa ffor fomm Ving
Elen BDG, thideeve begge vetee Binkler: Saa ev SrundsLinien
AD lige faa fior foms Grund 2 &Linien BG (4. 1); 0g fordi AB v
faaftorfom DG, og BG et faa flor fom AD , faa eve i Jrians
glerne ABG, GAD to¢ Gider AB, BG faa ftore fom toe Sider
GD, DA, og Grund-Linien GA er tilfelles for detn begge:
lefaa ev oafaa Winklen ABG lige faa fior (8. 1) fom WVinklen
ADG., Ru ¢t ABG en vet Vinkel , fom tilforn blev beviift :
Felgelig ee ADG ngfaa en vet Binfel.  Aftfaa faaer GD per-
pendicular paa DA, 9n den fiaaer ogfaa perpendicular

paa
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vette Qinier BD, DA, DC i deves Revings < Punfr D: Folgelig eve
e tre rette Qiniee BD, DA, DC i ¢nog en famime Plan (5. 11) 5 08
of Diffe eve de toe BD, DA i {efo famme Plan fom AB (2. 11),
fordi enbver Triangel exieen Plan, itfaa ere g De foe rotte
Qiniev AB, DC ubdi een og Den famme Plan,  Qdermere eve De
toe Binklex ABD, BDC begge verte SBinfler, Folgelig ere AB og
DC parallele (28. 1).  Huilfet var det,. fom fEulde bevifes.

¢t 7 Propofition,
Theorema. -

Detfomn toe rette Linier ete parallele m1ed hinanden,
on der tades i bver af dem en Punke efter Bebag :
Saa ftal den verre Linie , fom fammenfayer de famme
Eun&tet, vere i een of O¢n fanume Plan med Parallel-

inietne.

paa BD og DC: ltfaa fraaee GD perpendicular pag, e tre Tab,1.

Exempel. 24d be foende vetfe Siniec AB, CD vere parallele nied Fig.22,

Binanden , vg lad dev tages i AB en Punct Eogi CD en Punit F: Saa fis
ger jeg, at denvette Linie, fom fanumenfoyer Punterne E ogF, ev i fannne
Plan m¢d AB, CD.

! Demonftration. CRil nogen negte dette , faa lad bes
meldte vette Linie vere uben for den Plan, fom AB, CD cre
udi, faafoms EGF, og lad igientiern EGF en Plan blive Dragen,
fom [Ficrer den bemeldte Plan, Poori AB, CD ligge , og (ad
SFierings + Linien (3. 11) vare den rette Yinie EF.  Saa ol
toe vette Liniee EF og EGF indflugte e DNum , fom dog ifEe
fand fFee (12Ax.). Folgelig Fand den vette Linie , fom fams
menfoner Puntecne E, F, iEEe pare uden for den Plan, fom
AB, CD ere udi, og derfore maae den veere i en ng den famme
Plan med AB og CD.  Huilfet var def, fom fEulbe bevifes.

§f et
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Oen ellevte Bog

Tab. I

Fig.a1

©eni 8 Propofition,

Theorema.

Detfon toe vette Liniet eve parallele med hinanden
of een af Oem ev perpendicular pas en Plan: Sagq e I
faa den anden perpendicular pas den fanme Plan.

Exempel. fab toe vette Qiniev AB, CD veve parallele med hinai
ben, og lad den eeneaf dem, faafom AB vere perpendicular paq en Plan

EF: Gaafiger jeg, af den anden inie CD ¢r vgfaa perpendicular pag der
famime Plan EF,

Conftructionen e her ven fefo famme fom i den 6te
Propofition,

Demonf’cratlon. Sordi nu AB ftaasy perpendicular
paa Planen EF, faa ¢r den ogfaa perpendicular paa alle de
rette Einiev , fom vere den og ligge 1 den famme Plan EF (3
Def. 11), ~Qlftfaa ere begge CBinElesne ABD, ABG vette Qi
Eler, Tordi fremdeles den vette Sinie BD falder paa toe Parallel-
Liniec AB, CD; faaeve ABD, CDB faa {fore fom toe rette Bine
fler (29, 1). Men nu ec ABD en vet Binkel : Altfaa ex CDB
ogfaa en et Winkel ; felgelig e CD perpendicular paa BD.
g fordi AB e lige faa fior fom DG, og BD er silfelles for
beage Triangler ABD vg BDG, faa ere toe Sider AB, BD faa
ftove fom toe &ider DG, DB pg Desuden e¢ EBinflen ABD faa
ftor fom GDB, furdi enfyver of Dem ex en vet SBinfel 3 altfaa ¢
Grund+ inien AD fige faa ftor o Srund « Linfen BG (4. 1).
g fordi ABer faafior fom DG, og BG ev faa flor fom AD,
faa ere t Srianglerne AGB og AGD toe Sidet AB, BG faa
fiove fom toe Sider GD, DA, og AG er Frianglernes felles
Grund: Linie 1 Folgelig (4. 1) ev Binien ABG faa flor fom
inklen GDA.  Nen ABG ¢ en vet Binfel ; folgelig ex GDA
ogfaa en vet Binkel, og derfore ev GD perpendicular pag DA;

o3
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og Den ev ogfaa Perpendicular paa BD (¢fter Conflr.). Fols
gelig er GD ogfaa, perpendicular (4. x1) fil den Plan, fom
gaacee igientiem BD, DAL g altfoa gior din vette Binkel med
alle de vetee Linier , fom i Den bemeldte Plan vove Den.  Nen
~ fordi DC er i famme Planfom AB, BD(7. 11), og AB, BD ore i
famme Plan fom BD, DA (2. 11), faa ¢v o5 DC i famme Plan
fom BD, DA og den tovee DG, perfore gisr ta DG vette OBins
Fler med DC og altfaa e¢ DC perpendicular pag DG,  figeles
bes ¢v DC ogfag perpendicular psa DB, fom tilforn blep bes
vifft.  Folgelig ffal DC (4. 11) vere perpendicular paa den
Plan, fom gaact igiennem BD, DG.  Da nu BD, DG ere i
tenPlanEF, fomn AB fiaaer perpendicular pag: &Gaa falger at
CD ogfaa ¢t perpendicular pag Den famine Plan EF,
Hilfet var det, fom fEulde bevifes.

Ot 9 Propofition.

Theorema.

De vette Liniet , fomt eve parallele tited eeit o8 des
fanme vesee Linie, mess ikle i Tamme Plan! med Oen, erve
ogfaa Parallele 11ed hinanden,

Exempel. fab enbver af de fyende vetée Rinier AB, EF wore p%-
rallel med den vette Rinie CO , men de fFal iffe ligge i cenog den fmmme
Plan nied CD: Gag figer jeg, ot AB vg EF ev parallele med hinauden,

Conftruction, ypi cD antages en PunkeX efter Bes
hag 5 pea CD udaf Punbten K opuepfed (x1. 1) { den Plan,
fom gaacr igicnnem AB, CD, en Perpendicular-2ini: KG , og
i Den Plan, fom gaaer igiennem CD, EF oprenfes ligeledes paa
CD udaf Punkien K en Perpendicular - £inie KH,

D-emonftration. Sordi nut €D er parpendicular
baade paa KG og KH, faa ev den §gffaa perpendicular (4, 11)
z _

Tab.1.

Fig,23,

paa
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Fig, 7.

i Tab.1,paa den Plan, fom gaaer igiennem GKH.  9ennu ev CD pa-

rallel med AB, Jolgelig e AB ogfaa perpendicular paaten
Plan, fom gaacr igiennem GKH (8.11). ‘Daa famme Faade
Eand mand oglaa bevife , atEF er perpendicular pag den Plan,
fom gaacr igiennem GKH.  ltfaa ev enbver af de toe rete Qis
niee A B, EF perpendicular pagden Plan, fom gaaer igiennem
GKH. Den Deefom toe vette Sinier eve perpendicular paa een
og Den famme Plan, faa eve de parallele med hinanden (6. 11):

Qlltﬁ‘:aa ¢t AB parallel med EF,  Hoilfet vav det, fom {Fulde
bevifes. tisiiy

Den 10 Propofition,
| Theorema.

Desfom toetette Linier, fomvare hoerandre, ete pa-
rallele med toe andre rerre Linier, fom oafaa rgre binans
den, men itfe i famme Plan: GSaa f¥al 0iffe verce Linier
indftutee lige ftove Vinklet.

Exempel. $ab toe refte Rinier AB, BC, fom rove binanden, vore
parallel med foe andre rette finier DE, EF, f{om ogfaa teve binanden,
men AB, BC {Fal iffe vore i fumme Plan med DE, EF: Saa figer jea, af
MWinklen ABC ev lige faa fiov fom SBinFlen DEF,

Conftruction, @isr AB, BC, DE, E
med hinanden og drag AD, CF, BE, AC, DF.

Demonﬁratlon, Cftetfom sy AB, DE ere (Hyp.)
lige ftove og parallele med hinanden , faa eve pgfas AD, BE
(33. 1) lige ftove og parallele.  Af felo famme Aarfag eve oge
faa CF, BE fige flore vg parallele, Fafgelig er enfhver af de
vette Liniee AD, CF af famme Stoveelfe og parallele med BE,
Men de vette Liner , fom eve parallele ned een og den famme
vetee Sinie, men (B8 i famme Plan medden, eve (9.11) 0gfaa pa-

rallele

F lige ftore




of Euclidis Ellementer, 229

rallele med hinanden, Felgelig ece AD,CF [ige fove og pa}rallele,og Tab.1,
fordi AC, DF fammenfeyer dem, faa eve]AC, DF ogfaa lige fiove g |
parallele (33.1). Fordiny Detoe Sider AB, BCere faa ftote (efs i
tev Conflr.) fombe to¢ Sider DE , EF, og Grunbd - Linien ACer I
faa ffor fom GrundsLinien DF, faaerogfaa (8, 1) BVinfien ABC ;

faa ftor fom Binklen DEF. Huilfet var vet, fom fulde bevifes.

Den 11 Propofition,

Problema,

Sva engiven Punke, fom e oves for en Plan, at
Orage en ver Linie perpendicular ped paa fanime Plan.

Exempel. 2ad A vere en given Punft, fom er oven for en given Fig.24 i
Plan BH : SRan fFal drage fra Punften A en vet Lini¢ perpendicular ned
paa Planen BH.

Conftruction. span dragee ubi den gione Plaw BH efs
tev $Dehag en ret Linie BC. SQra A drages {12, 1) en ret Linie
AD perpendicular ned pag BC. Derfom it AD ¢r perpen- ;
dicular paa Planen BH, faa e det giott, fom forianges, i
Men hois iEfe: &Saa drager man udi Planen BH fra Punfeen i
D ¢n vet Sinie DE perpendicular paa BC (1. 1) 3 og fra :
“Puntren A drages en vet Linie AF perpendicular ned paa DE
(12.1). Saa o AF den forlangte Perpendicular-ginie,

Dern_onﬁratlon, Sox at bevife dette, faa drager han .
(31. D) udi Planen BH igiennem den Punfe F en ret Linie HG i
parallel med BC,  Fordi nu BC er perpendicular til begge i
vette inicc DA og DE , faa fFal BC ogfaa vere perpendicu- ,,1
lar ¢il Den Plan, fom gaaer igiennem DA o6 DE (4. 11). Men !
nu e¢ HG Ddragen parallel med BC. -Derfore ffaf (8. 11) HG
bgfaa v&re perpendicular paa den plan, fom geaer igiennem
DA og DE: Og felgelig maae-Hgf(a Def, 1x) giore rette Bins

3 Flew
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Tab.1,

Fig.2s5.

Efec med alle De vette Riniee, fom eve i famme Plan og rore demm
Da nu AF ¢r i famme Plan med DA og DE (2. I1), 0gtotes
HG; faa ¢ det Elart, ot HG gist vette Binkler med AF ; fols-
gelig ev AF perpendicular paa HG.  $en AF et 0g perpen-
dicular paa DE (Conftr.); felgelig ¢v AF perpendicular pag
toe vette Liniee DE og HG, fom fFiere hinanden udi F, g Devs
fove (4. mm) e¢ AF ogfaa perpendicular paa den Plan, fom
gaacee igicnnems DE og HG.  9Ren den gione Plan BH gaaec is
giennemt DE og HG , ¢hi diffe rette Riniev ece begoe Dragne i
Planen BH (efter Conft-). ltfaa v AF perpendicular paa

Den givne Plan BH , og ev Dragen fra Den givne Punfe A
Soilfes var def, fom feulde gioves, ‘

©ent 12 Propofition,

Problema.

PDaa et given Plan o af ew given Punke deti at
opteyfeen perpendicular-Linie.

Exempel, ¢id MN vre en given Plan sg A en given SSunf derl
E@er:egzcres at oprepfe en Perpendicular - 8ini¢ paq Planen MN fra Punte
e A,

Conftruétion. 9nan antager en Puske B uden for
Planen MN og fra B drages en ret Linie BC perpendicular
ned paa Planen MN (xr, 11).  Endelig deages (3r. 1) igiens
nem A en vet Linie AD parallel med BC,

Demonftration. Gordi nu be toende tette Sinier AD,
BC ere parallele med hinanden , og eert of dem nemlig BC ev
perpendicular paa den gione Plan MN ; faa er ogfaa Den ans
dben vette Lini¢ AD perpendicular paa famme Plan MN (8. 1)
g Den e Dragen fra den { Planen MN givne Dunfe A, Hrilfet
vav det, fom fRulde gisves.

Den
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Deit 13 Propofition, Tabz,

Theorema.

o

Der Fand ibke opreyfes toe Perpendicular- Linict

Paa en given Plan fra en gives Punks devi of pas fams
me Side devaf,

Demonttration, o hoig Det er mudigt, faa (ad Fig. x,
toende Lette Liniey CD |, CF Kiine oprepfte perpendicular pag
en given Plan AB fra en udi Planen AB given Punft C oy
pag famme ©ide af Planen AB,

Eftecforn su begge vette Linier CD, CE ¢i¢ perpendicular
$aa cenog den famme Plan AB, faa erede (6. 11) parallele nied
binanden.  Sen de frode ogfaa fammei G, fomer usvimeligt Ceftee
35Def.x).  Hevof folgerda, atder ey Fand oprenfes toe Per-
pendicular - finier paa en given Plan fra en og den famme
*Bunft deri og pag famme Sibe devaf, Hvilkes vav et , fom

Bulds Devifes,
Dt 14 Propofition.

Theorema,

. DePlaner, paa hoilkeleent og den famme tetee Lis
Mie et perpendicular, ere parallele med binandest.

FExempel, 2ap en ret Ritiie AB pere perpendicular pag toe Planer Fig. 2.

ED, EF: Gaafiger jeg, ot biffe toende Planes CD, EF gre parallele med
Hinanden.

Demontftration. g peomve ieee ere parallele, faa
maae de fede fammen, naac de Blive forlengede; Jad Dem Day

ot
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Tab.2, om muefigt er, frode fammett , og [ad dew rette Linie HG vere

Deres fefles Stimrings-inie. Naar mannui famme HG antages
en PunftK, og man drager devetee Linier AK, KB i de forlengte
Planer CD, EF : &aa ¢t AB (3 Def, 11) perpendicular paa
enhoer af De vette Linier AK, KB, fordi dener (Hyp.) perpen-
dicular paa D¢ Planer CD, EF, hvori AK, KB figge. §ols
gelig eve be toe Binfler ABK, BAK vetee Binkler, ogaltfaa ece
i Den Sriangel AKB toe Binkler ABK, BAK faa ftove form toe vette

" CBinkler; fom ex usmuelige (17.1). Derfore Eand Planerne CD,EF

Fig. .30

ifEe ftode fammen , naac De blive forlengede. Folgelig eve De
parallele med hinanden (8 Def. x1).  Hyitket var vet, fom fEule

B¢ Devifes.

D¢t 15 Propofition.

Theorema.

Derfors toe vetee Linier, {om tote binanden, ete
parallele, ften itfei fammePlan, med toe andre verte Lis
nier, fom ogfas véte binanden: Saa fal ogfaa Oe Pla-
ner, fom diffe vetce Sinice liggeudi, vereparalleleimed
binandert,

Exempel. ab d¢ toende hinanden vovende vett¢ Linier AB, AC
pore parallele, men iffe i fammePlan, med foe audre DE, DF, fom oge
faa tove hinauden: Saa figer jeg, at PlanenBC, fom gaacr igiennem AB,
AC, ¢y parallel med Planen EF, {ent gaacr igicnnem DE, DF.

Conﬂ:ru&lon, Man dragee fea A (11.12) ¢n et Linie
AG perpendicular paaPlanen EF, og i Planen EF drages. is
giennem G en vet Linie GH parallel ned DE (31 1), 0g ¢n ans
Den vet Qinie GI parallel med DF.

Demonttration. Gfterfom nu AG ev perperdicular
paa Planen EF, faa giov AG rette BinEler med GHog Gl (

&
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Def.11). Aftlaa ere AGH, AGIvette Binfler. Mu er AR parallel Tab, 1.
(9. 10)med GH, thienhter af demn ¢c parallel med DE 3 folgelig eve
(29.1) D¢ Binfr BAG, AGH faa ftore fom toe vette Riinfler, og
forbi AGH ev en vet CBinkel, faa er BAG ogfaa en vet Binkel. Paa
famme Maade bevifesoglaa, at CAG evenret BVinkel. Folgelig
er GA perpendicular pag De toenbe rette Liniev CA, AB, fom
fFiere hinanden udi A, og Derfove er den pgfaa perpendicular
paa den Plan BC, fom gaaer igiennem dem (4. 11),  Men GA
ev ogfaa perpendicular pag Planen EF , fom gaaer igiennem
ED, DF. ‘ftfaa er Planen BC , fom gaaer igienem AB,
AC, parallel med Planen EF , fom gaaer igiennem ED, DF
(14. 11).  Hvilket var det, {om Fulde bevifes.

P

————

—————

R T

Dent 16 Propofition, |
Theorema,

Derfom toe parallele Planer blive igiennemitaatne af ,
en Plan; faa eve Oevis fellis fEicvings ¢« Linier parallele }
med binanden,

Exempel, 2ad de toende Planer AB, CD gore patallele tiied it Fig, 4. !i
anden og lad dem veere igiennemfFaarne ved en fredic Plan EFGH , og lad
EF 0g GH vare deris falis Stinrings - Linice: Saafiger jeg, af EF, GH

¢ve parallele mied Hinanden.

Demontftration. ghi fuis be iefe ev parallele , faa - ;
maae D¢ paa een af Siderne fiede fammen , naar de blive lets i
geve udbragne , thi de ere begge i een og Den famme Plan &
EFGH. £adbem altfaa blive forlengede og fiode fammen for Ex- I
empel | K.  Qerfom nu Planerne AB, CD blive forlenges |
de, faa {Fal De gaae igiennem e rette inier EFK, HGK (1. 1) §
0g felgelig fFal ogfaa Planerne AB, CD ftede fammen, fom ev
y«mmueligt (8 Def, x1), fordi °°°§ parallele(efter Hyp,); fols | |

g gelig
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Tab,2. gefig Eand EF, GH iffe Deller ftade fammen, og altfaa eve De

Fig. 5

parallele (35 Def, x).  DHilfet var bet, fom fEulde bevifes.

©en 17 Propofition,
: Theorema.

 Detformroe tecre Linier bliveigientemaarne af pa-
;allele Planer; faa ftal Suykkerne Oeraf veve proportiona-
e

! Exempel. 2ad toende vette Sinier AB, CD blive igienvemFaarnt
af de parallele Planer GH, KL, MN i Punfterne A, E, B, C, E, B}
Saa figer jeg, at dew vette Linie AE forbolder fig til EB, {om CF forhels
bev fig til FD,

Conftru&tion. ®vag AC, BD 0g AD, og lad AD
mobe Planen KL i X og dvag FX pg XE.

Demonftration. Gordi nu de toende parallele Pla-
ner MN, KL e¢vigiennemiFaacne o¢d en teedie Plan BEXD, faa
eve (16. 11) Deves feles Stievings-Qinier BD, EX paralle-
le. Sigeleoes, fordi Planerne GH , KL ere parallele, og
Planen AXFC {Fierer Dem, foaeve SEieringss Liniernie AC,
FX parallele. €ftecfom da { Lrianglen ABD en vet €inie EX
¢v parallel med ¢en of Sidevne, nemlig med BD, faa forholder
fig (2. 6) AE til EB, fom AX il XD,  Cigeledes fordi FX

. v deagen § Srianglen ADC parallel med een of deng Sider

nemlia med AC, faa forholder fig (2. 6) AX til XD, fom CF
HIFD.  Puen AX forholver fig ogfaa til XD fom AE til EB,
fom nyligen bleo beoiift.  Folgeli forhoidex fig (11. 5) AE il
ED fom CE_tit ED,  DHvilket vav det, fom (Eulde bevifes.

Dent




=

of Euclidis Elementer,

235

et I8 Propofition,
Theorema.

Detrfoms en et Linie [faact perpendicular pad ety
Plan; faa fEal alle O¢ Planer, foin gaae igiennem Oen ) ves
ge perpendicular paa Oen famme’ Plan,

ExemPEI. Qab DER tvcey Tinly D wane 9‘"-:\.::“/“1-"‘-:«‘ wan Pla-
sen CD: Gaa figer jeg , at alle b Planer, forn gaac igiennnm AB, ¢t¢
perpendicular paa famm¢ Plan CD.

Conftruftion. gap e Plan EF gaae igienem AB,
faa ot Den fFiceeer Planen CD, og lad Den vette Linie GE vave
Detes frlles SEinvings s fine, Derneftantagesi GE enPunke
H, fhvorfea en tet Linie HL Drages (1r.1) { Planen EF perpen-
dicular paa SEiarings - Linien GE.

Demonttration, @fterfos nu AB e perpendicular
paa Planen €D, faa et Den ogfaa (3 Def. 11) perpendicular
paa den rette Linie GF, fom cevec AB i PlanenCD, §olges
lig et ABG en ret Qinfel,  SNen LHB ¢ ogfaa en vet Binkel,
fordi LH ¢t perpendicular (¢fter Conftr.) paa GF, falgelig et
ABparallel med LH (28. 1), ©a nu AB er perpendicular
paa Planen CD ; faa folger, at LH ogfaa er perpendicular
paa famme Plan CD (8. 11).  Paa famme Maade Fand ogs
faa bevifes, at alle andre vette injer, fom Dragesi Planen EF
perpendicular paa den foles SEierings s Rinie GF, erevgfaa
perpendicular paa Planen CD.  Da nt (4 Def, 1r1) en Plan
-~ figes at ftaae perpendicular paa en andenPlan, naar de rette Lis
nier , fom i een of Planerne drages perpendicular paa Deres
felles SEierings - inie , {taae perpendicular paa Den anden
Plan, &aa fofger at Planen EF ftaaer perpendicular paa
Planen CD, figeledes Eand man @?ebife » ot alle andre Planer,

: 92

Tab,2:

Tig: &
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Tab,2. fom gaae igiennem AB; ere fperpendiculare paa Planen CD,
Dvilfet var det , fom Fulde Gevifes,

et 19 Propofition,

Theorema,

. Detforticoe Planer, fom fticere hinanden, fuae perpen-
dicular pag en Plan: Saa et oafaa Ocves fllis Skigs
- wamngoraune pependicular paa fanmme Plan, :

Fig, 7o Exempel. | 4 e tyende Planer AB, CD, fom fFiwre Binanden '
fiaae perpendicular paa Planen EF , vg lad HG yavederes jelies Stig:
vings - Zinie: Saa figer jeg, at HG er perpendicular pag Planen EF,

Demontftration, @6i efiecfori Planen AB e per-
pendicular paa Planen EF, faa £and {Planen AB fra Punts
ten G oprepfed en vet Qinie, fom ev perpendicular pag Planen
EF (4 Def. i), Rigefede3 fordi Planen DC ¢v perpendicular
paa EF , faq fand i Planen DC og fra famme Dunft G ops
repfes en et Linie , fom e¢v perpendicular paa Planen EF,
Men dev Fand i€Euns drages cen vet Linie perpendicular paa

& en Plan fra en Punke deei og paa famme Sidedervaf (13, 1),
Altfaa maae Den rette Linie, fom Drages fra G perpendicular
paa Planen EF, vere feles for begge Planerne AB pgCD,
og folgelig maae den vere deves felles Skiatings: Linie GH.
itfaa er GH perpendicular paa PlanenEF.  Suilfet pay ek,
fom Eulbe bevifes '

et 20 Propofition.
Theorema,

Derfom en Solid Vinkel er indfluttes af sre f%-be
il i
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Vinkler: Saa fEalroe af diffe; bvotledes de end tates, Tab 2,

vere ffgste end Oen dovige.

Exempel. 2abd den Solide Binfel A were indfluttet af tre fla- Fig. 8.

pe Winfler BAC, BAD, DAC: Gagq figer jeg, at toeaf biffe tre Binfley,
Boilfe fom el man vil fage, eve tilfammen fiovre end den pvrige,

Conftruttion og Demontftration, @i pecforn
De alle tre ere figeffore, faa ev et Elare, at toe af Dem altid eve
ftorve end Den evrige.  Men hvig iEfe, faa aD BAD vere Den
ftosfie iblant Dem, og paa Den rette Linie AB og udi Punfrn A
affetees (23. 1) udi ben Plan, fom gaaer igiennem AB, AD,

en Binfl BAE af lige Gtoveclie med Binfien BAC, 0g AE -

gioved (3. 1) faa fior fom AC og igiennem E Drages en ver Lis
nie BED, fom {Fierer AB ¢g AD i Bog D, og endeligen dtas
§¢s De vette Linier CB, CD, '

Gordi nu AC et faa fhor fom AE o3 ABer en felies Side
pg Bintien CAB er faa ftor fom BAE, faa ¢ oafoa (4. 1)CB
faa fiov fom BE.  SNen BC og CD ere tifammen ftorve end BD
(20. 1); folgedig et CD fiovre end ED,  @fterfom nu CA ¢
foa for fom AE, og AD ¢v en felles Side, men Gruno-Linien
CD ¢t ftoree end Grund«Linien DE , fas er ngfaa (25. 1)
inklen CAD ftorte nd WBinflen EAD,  en Vinklen BAC
¢t faa fiov fom Dinfien BAE ; falgeligere de toe QBinfler BAC,
CAD tilfammen fiorre end den svvige CBinfel BAD, g fordi
BAD ev Den florfie, faafolger, atnaat man legger BAD tif enboer
af De tog andre Binkler BAC og CAD, faa fFal de begge voe
te ftovee end Den povige, nemlig Rinflerne BAD, BAG {fal veere

ftovre end Binflen CAD , og BAD, CAD fterre end BAC,
Dilfes var det, fomn fFulde bevifes.

Den 21 Propofition,

Theorema,
- De flade Vinkler , § bxégr mange e end eve , fom
B ‘wg 3

nd¢
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Tab.2,

Fig. 9.

indflucce en Solid Vinkel, eve tilfammen mindte end fis
te vette Yinkler,

; Exempel. 2ad A yeerecnSolid MWinbel, four er indfluttet of de fige
pe SBinfler BAC, CAD, g DAB; Gaa figer jeg, af diffe Winkler BAC,
CAD, DAB ere tilfamuten mindre end five vette Binklec,

»

Conftrudtion. & pe wette Qiniec AB, AC, AD ane
tages efter behag de Punkter B, D, C; Og famme Punbeer.
fammenfoyes (1Poft) ved D¢ vette Liniee BC, CD, DB.

Demonftration, i nu den Solide Oinkel B
indblucees of e tre flade Binkler CBA , ABD og CBD, faa
fEal toe of Diffe CBinfler vere tilfammen ftorre end Den tredie

(20. 11); altfaa ere Binklerne CBA, ABD frorce end Binfien

CBD. Paa famme Naade bevifes ogfaa at Binkleene BCA,
ACD ¢re ftevre end Binflen BCD , og ligeledes , at De toe
Rinkler ADC, ADB ev ftoveeend Binflens CDB.  itfaa eve de
fer Rinkler CBA,ABD, BCA, ACD, ADC, ADB tiffamuien ftorte
end De tve RinEler CBD» BCD, CDB.  IMen diffe tre Binklee
CBD, BCD, CDB ¢re faa ftore toe tette Binkler (32. 1), Kols
gelig eve e fep Winkler CBA, ABD, BCA, ACD, ADC,
ADB f{tstre end De toe vetre Binkler, Eftecfom nu i enboee of
Srianglerne ABC, ACD, ADB alle tee BinEler eve faq fiote
fom toe vette SBinklet , faa fFal i De bemefdte tre Triangfer alle
e ni Binkler CBA, BCA, BAC, ACD, CAD, ADC, ADB,
ABD , DAB vere faa ftore fom fer vette Binklec.  Men of
biffe ece De fer CBA, BCA, ACD, ADC, ADB, ABD fterre
end toe vette CBinEler, fom tilforn bleo beoiift 3 folgelig eve De
porigeitre BinEler BAC, CAD, DAB, fom ndflutte den Solide
CRinkel A, mindre end five veete Binblev.  Hoilbet var det, fom
{Enlde Bevifed. |

el
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et 22 Propofition

Theorema.

Derfom det eve tre flade Vinkler , bvotaf toe, hyows
ledis Oe end tanes, ere (tgtre end den gvrige, of {om
indfluctes af lige ffore verre Linicr: Saa Pand der beftris
ves en Criangel of Oe tetre Linier, fom fammenfeye O¢
lige ftove vetre Linier,

Tab,2.

Exempel. 2ad der save fre flabe Binkler ABC, DEF, GHK, Fig 10,

af builfe toe , Hoorledes e end tages, maae vare tilfammen fiovee end den
svrige nemlig ABC, DEF fiovreend GHK; vg ABC, GHK{iorreend DEF;
pg DEF, GHK figtve end ABC, g lad de indiluttende vefte Einier AB, BC,
DE, EF, GH, HK s@re lige flore og brag AC, DF, GK: Seg {iger Day
at der Fand beffrives en Sriangel af de tve vette finier AC, DF, GK,
detev o Dyilfe toe man fager af de fve veffe Siniey AC , DF, GK, ftal

(-4

tilfammen vere flovve end den pyrige. -

Conftrution o3 Demonftration. g5 derfom
CRinflerne ABC, DEF, GHK ere fige ftore, faa eve ogfaa (4o
1) AC, DF, GK lige fove, og felgelig fFal toe af Dem , hoils
g man oil, vere frorre end den porige.  Men hois iffe, faa
affettes paa Den retee Linie AB udi Punfen B en Binkel ABL
af fige Stevrelie med Winkler GHK (23. 1), 04 BL gieres faa
fior fom een of De Qiniec AB, BC, DE, EF, GH, HK ogman
drages AL, CL,

Efteefom da AB, BL ere hoer fot fig faa fiore GH, HK
»g Rinklen ABL ev lige faa ftor fom GHK , faa er ogfaa AL
faa fior fom GK (4, 1), g fordi Vinflerne DEF, GHK
ere Cefter Hyp,) ftetre end den ovrigel ABC, og Binlen GHK
¢t faa ftor fom Vinflen ABL, faaer ogfaa Rinflen DEF ftovee
end Binflen LBC ; danu Siverne LB, BC, DE, EF, fot inds
flutce bemeldee Binkler , eve fige flove; faa er (24. 1) Grunds
Sinien DF ftevee end LC,  €fterdi nu GK ¢ faa fiov fom AL,

Fig.11,

Fig,12,

(fom
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Tab,2, (fom tiiforn blev beoiift), faaeve DF, GK tiffammen ftovce end AL,
LC, og folgelig eve DF , GK ogfaa fisvee end AC, thi AL,
LC ere (2o. 1) florre end AC. Daa fanme Maad: Eand man
ogfaa bevife at AC, DF ere tiifammen foree end GK, 05 AG,
GK tilfammen flovve end DF : Derfore Eand der b:ffrived
Qriangel (22. 1) af detve vette Rnize AC, DF, GK.  Goifket
var det , ot fEnlde Gevifes, %

et 23 Propofition,

- Problema.

At befrive enSolid Vinkel af cre givne flade Vink:
fer. Wien diffe tre Vinkler bge cilfammen vere mindre
end five vecte Vinkler , og toe af demt, hvorledis deend
tages, bor vere figere end Den gorige.

Fig.13, Exempel, 24 DAE, FBG, HCI pere fre flade Binkler, Hyovaf
14, 15, foc, Hoovledis De end fages ere mindre end den obrige og for tilfammen e

16, t¢ mindre end five vette Winflev (fee 20 5g 21 Prop. 11): Det begiwres of
bemeldte tre flade Winkler at befrive en Solid Binkel.

Conftru&ion o3 Demonftration. ®e bemefee
CBinflers Sider AD,AF,BF,BG,CH, Clgistes lige ffore og fais
menfones ved De vetse Liniev DF, FG, HI, faa {fal man of
Diffe tre vette Qinier Funne beFeive en Triangel (22. 11). Do
ftrio altfaa of DE, FG, HI en Sriange! LMN (22, 13, faq at
1M et faa fior fom DE, MN faa flor fom FG, 0g LN faa
ftov fomn HI,  DBeffriv dernceft ombring Jrianglen LMN en
Cickel LMN (5. 4) og (ad O veere den famme Cirfeld Centrum
pg Drag OM, ON, OL. Endelig oprenfes fra Punfien Oen

et Qinie OP perpendicular paa Qitflen LMN (x2. 11),  %eg
figer nu, at AD er ftevee end OL.  Thi, vav AD lige faa ffor
fom OL, faa ffulde AE ogfaa veece lige faa ftov form OM, (thi
OL og OM e¢ve lige frove (x5 Def. 1) 0§ AD, AE ere lige fos
! ve
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ye eftex Conftr.).  Nu ¢t 0g LM faa ftov fom DE ; felgelig Tab.z,
(8. 1) fEulve Winklen A veere lige faa fior for Binklen LOM,
gif famme 2arfag fFulde B vere fige faa fror fom Binklin MON, |
og Binflen C faa fior fom Vinklen LON.Altfaa Fulde de tee ‘ :
cpinfler A, B, C vewe lige faa ftove form de tre Binfier LOM, |
MON, LON.  ©a ot tiffe tre Qinfler eve tilfatmmen faa
fove fom five vette Rinkler , thi de Binkler , fom eve ombring
¢n og Den famme Punke, eve tilfammen faa flove fom five vetre |
cninflee (Cor. 15, 1) faa fFulde ogfaa de tre Winfler A, B,C
peeve tilfammen faa ffove for five vette Qunkler , hoitbet ex is i
mod Hypotefin , thi man hae forud fadt, at de Fal vere mine i
Dre end five veree CRinklev.  Folgelig fand AD iffe vere faa ]
fior fom LO.  CBar nu fremdeles AD mindre end LO, faq
{fuioe AE ogfaa oere mindre end OM 5 felgelig, nace Tris |
anglen ADE bleo lagt oven pag Srianglen OLM , faa atderes "
fige fiove SrundsLinfer DE , LM faidt paa binanden , faa I
maatte D¢ Sider DA, AE falde inden for Trianglen LOM, og
folgelig fEulde Binflen' A vere ftorre end PWinklen LOM ( efter
a1, 1).  2Af famme Aacfag Fulde Binflen B veve ftoree end
CRinklen MON, og Dinklen C ftorre end Binflen LON. Da
nu SBinflerne LOM, LON, MON e¢re (Cor. 15. 1) faa flore
fom fite vette CBinler, faa {Fuide Winklerne A, B, C oere
tiffammen ftovce end five vette Rinkler , Hoilfet ev imod hypo- |
thefin; felgelig Eand AD iffe eeve mindre end LO.  Efterdi i
altfaa AD e hoerBen lige faa frov heller iffe mindre end LO, '
faa folger at AD maae vare ftovee end LO. DQerfore evoge
fas Qvadraten af AD fterve end Qvadratenaf LO.  &sg nu
Den Quadrat , fom tillige med Qvadraten af LO er faa ftov
fom Qvadraten af DA (efter Det neftfolgende Lemma) og gior
OP faa fior four Siden af den fundne Qvadrat og dragde vits
t¢ 2inier LP, MP, NP, &aaerdinSolide Rinfel P den ferlangte,

3hi eftecfom OP er perpendicular paa Planen af
CicElen LMN (efter Conflr.), faa ev den vgfaa (3 Def. 11)
perpendicular paa e vette Linier OL, OM, ON.  ©g fordi
OL ¢t faa ftov,fom OM, og OI\’@ ;)r tilfelles for Srianglerne

PLO,
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Tab,2. PLO, PMO og perpendicular paa OL o5 OM , faa et ogfaa

(4. 1) LP foa ftoc fom MP.  2Af famme Harfag ¢v ogfaa NP
foa fior fom LP eller MP:  §olgelig eve De tve vette Qinfer PL.
PM, PN lige ftove; og fordi Qvadraten af AD e faa ftor fom
begge de Qvadrater af LO, OP (efter Confir.), sg Qvadraten
af LP ¢r ogfaa (47. 1) faa fov fom famme Qvadrater, faa ot
Quadraten af AD lige faa fior fom Quadraten af LP.  Og
folgelig e AD faa ftor fom LP. 9Men nu ere AE, BF, BG,

“CH, CI hoer i fwr faa fiore fom AD, og PM, PN ere beviifte

at veere faa ftove fom LP; Altfaa eve AD, AE, BF, BG, CH,
CI hoee for fig faa ftove fom enbver af ve vette Siniec PL, PM,
PN. Qordi nu LP, PM ere hoer i fer faa ftove fom AD, AE,
og LM ¢v faa ftor fom DE (¢ftex Confte.); faa (8. 1) ¢v Binklen
LPM faa ftor fom Binklen DAE,  Af famme Yarfag er ogfaa
CRinklen MPN faq fior fom FBG, og LPN faa fioe fom HCL
Altfaa hav man gioet en Solid Rinkel P of tre flade Winkler
LPM,M*N, LPN, fom eve lige faa ftove fom de tre givne flade Bing
Eier DAE, FBG, HCL.  Hyilfet var det, fom fEulde gioves.

Lemma,

RNaac toe Qvadrater af u+lige Stovvelfe blive gione , at
finde Den Qvadrat , fom tillige med Den mindre ¢r fige faa ftor
fom den ftovee Quadrat. :

Exempel. gad AD vere Siden af den fiotre Quadratog AB Sis
den af den mindre Quadrat: IMan fFal finde den Quadrat, foms fillige med
Quadraten af AB ¢ lige faa fior fom Quadraten af AD,

Conﬂ:ru&ion. Paa den frorvre retee Linie AD befFrives
en balo €irfel ABD og i famme afpaffes den rette Qinie AB
(1. 4). DOeeneft Drager man den vette Linie BD,

Demonttration. §ordi nu ABD ex en ret Binkel

- (31, 3), faa ¢v Quadraten of BD tillige med Qvadraten af

AB
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AB faa ftor fom Qvadraten of AD (g7. 1). ltfaa ¢ Qva- Tab.2,

draten of BD ben Qvadrat, fors man fiulde finde.

e 24 Propofition,

Theorema,

D¢ Planer, fom indfiutte e¢ Parallelepipedum, eye Paral-
logrammer, og af diffe Parallelogrammer fEal de toe, fonms
gaae fige over for binanden, vare lige ftikfede og lige

ote.

Exempel. fab ABHG vere ¢f Parallelepipidum, bet er (eftee 30
Def. 11) ¢t Solidum , fom ev iudfluttet med fer Planer AF, FC, CH,
HA, BD, FH, byoraf de, ‘[sm flaaer imod Hinaunden, eve parallele;
Gaa figer jeg (1) at beneldte {¢x Planer ¢r¢ Parallologrammer., pg(2)
at af faming Parallelogrammer de toe, fom fiaae imod hinanden , evelige (Eife
Eebe og lige fiove. .

Demonftration erfom de Planer BD, FH ere pa-
rallele, 0g Planen AF {Fiererdem , faa eve SEiwrings - Linierne
BA, FE parallele (efter16. 1) Og fordi Planerne FC, HA
eve parallele, og Planen AF ftiever dem , faa eve &Ficringss
Qinieene AE, BF parallele,  §elgelig ¢t ABFE ¢t Parallelo-
gram,  Paa fanme Maade bevifed ogfaa , at de ovige fens
Planer FC, CH, HA, BD, FH e¢r¢ Parallelogrammer.
Hilfet (1) var at bevife.

(2) Eftecfom de vette Linier AR, BC ere parallele, men
ifBe i famme Plan med de toe EF , FG, faa er Binklen ABC
lige faa for fom Binflen EFG (10. 11): Qigeledes Eand man
bevife, at e ovtige Winkleri Parallelogrammet BD ere lige faa
ftove fom de ovrige Winkler i Parallelogrammet FH,  §ordi
feemdeles { Parallelogrammet AF den &ide AB et (34. 1)
faa fiov fom Siden FE og i Paralielogrammet FC dent Side
BC ¢t faa ftor fom Siden FG ; gg}) forholber fig AB tif BC

i ‘ 2

Fig.8.

fors
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Lome

| Tab.2, fom EF tiHFG (75). Paa famme Maade bevifer man ogfaa
i at De svrige Siver { Parallelogrammet BD ¢ve proportionale
med de ovrige &Sider § Parallelogrammet FH, fom ez omEring
De lige frore Binfler,  Folgelig eve de Parallelogrammer BD
g FH ligedannede (1Def, 6).  Drageriman nu AC og EG,
faa faaer man to¢ Triangler CBA, GFE, Hoori de Sider AB,
BC cr¢ faa ftore fom EF, FG og Qinklen ABC ¢v faa ftor fom
QBinklen EFG;  folgelig ev (4, 1) Sriangien;CBA faa fior fom
Lrianglen GFE.  SNen nu ev Srianglen CBA baloparten (34.
. 1) of Parallelogrammet BD, og GFE halvparten of FH; fols
i gelig et ogfaa BD fige faa ftov fom FEH.  Altfaa ere De imods

fatte Parallelogrammer BD, FH ligedannedeog lige ftove. Daa

famme MNaade bevifes oafaa, at De toe hinanden imodfatte Pa-

rallelogrammer AF, CH, og ligeledes D¢ toe HA, FC ere lig

gedannede og lige fiore.  Hilfet (2) var at bevife.

©eit 25 Propofition,

Theorema.

Detfort et Parallels (ider Solidum ellet et’ Parallele-
pipedum blivet igiennemfBaater ved en Plan, fom erPa-
rallel med Oe imodfatte Planer : Saa fEal de udEomimens
Oe Parallelepipeder forbolde fig til binanden; {om deres
Bafes eller @rund Planer,

Figar Exempel. ab def Parallelepipedum BMIC blive igiennemfEaaret

#(D ent Plan EG, {om ev Parallel med De hinanden imodfatte Planer BL, MC:

f Saa figer jeg at det Parallelepipedum BEIG forfolder {ig til det Parallele-

b pipedum EMGC, fom &rund - Planen ¢lfer Balis BKFE fovholder {ig il
" ©rund s Planen EFDM.

Conftruttion. swan foveftiller fig det Parallelepipe-
dum BMIC at vere forlenget til begge Sider fen (O og Z.
& Deny fosiwngede; wtte Linie BM antages paa den ¢ne Sive faa

: mange
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fmange vette Qinier, fom men vil, of famme Stoveelle fom BE Tab.2.
foafom BN og NO, men paa den anden &ide tages faa mange

vette Linier fom man vil, af famme Stovrelft fomEM, fuafom w
MP,PQ. Fgiennem PunErerneN, O, P, Q Orages; e Planer f
NV, OX, PS, QZ parallele med enaf D¢ (¢ parallele Pla- i
ner BI, EG, MC, “

Demonftration, @fei nu ONXV, NBVI, BEIG,
EMGC, MPCS, PQSZ ¢re Parallel-fibede Solider ¢ller Paralle-
Iepipeder( 3oDef. 1x), faa ffaf De Planer , fom inbjlutte f
Dem, vEre Parallelogranuuer (24. 11), £y furbi Ve TeLLe Lis
niec EB, BN, NO ere lige ftove Cefter Conftr.) 5 faa ¢reogfaa i
e tve Parallelogrammer BE, BT, TO og i lige SRaade D¢ Paralle-
logrammer EA, AN, NR lige ftove med hinanben (36.1); pdernies
e ere ogfaa be tre Parallelogrammer BI, NV, OXlige fove (24. |
11 ),fordi De ere hinanden imodfatee, Altfaa ere tre Planer af det So- -
lidum BEIG lige faa ftore fom tve Planer af det Solidum NBVI,

09 fom trePlaner afdet Solidum ONXV,  ®Dant udiethvert af
viffe tre Solider De tre orige Planer eve faa ftove (24, 10) fom De tre
bemeldte Planer; &aa evdet Elact, atde fre Solider BEIG, NBVI,
ONXV exe indfluteedemed fige mange og lige ffove Planer ; folgelig
¢re bemeldte tre Solider lige ftove med hinanden (1oDefix1). Vaa
famme Naade fand ogfaa bevifes, atde Solider EMGC, MPCS,
PQSZ eve lige flove.  Aftfaa er Den Grund 2 Plan ¢lier Bafis OF
ligetaa mangefold af den ©rund+Plan BF , fom det Solidum
OG :vaf Det SolidumBG.  Jligemaade ev Grund + Planen QF
fige faa mangefold of Grund«Planen ED, fom det Solidum
QG v af vetSolidumEC,  Yitfaa havman her five Stoveelfe
nemlig ve foende Srund « Planer BF og ED og de toende paral-
lel- fidede Solider eligr Parallelepipeder BG og EC , og
©rund=Planen OF og det Solidum OG eve'lige mangefold af
@rund - Planen BF og aof D¢t Solidum BG, og &rund - Planen
QF ogdet Solidum QG ere lige mangefold af Grund - Planen
ED og af det SolidumEC 3 oy derfom fremdeles Gruid- Planen
OF ¢¢ faa ftoe Jom SvundsPlanen QF , faa ¢¢ D¢t Solidum
$h3 06
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i Tab.2. OG ogfaa lige faa frort fom det Solidum QG (thi da ere alle
I fey Planer fom indffutte Det Solidum OG lige faa ftote fom alle
fv D¢ for Planer , fom indflutte det Solidum QG), og derfom
Srund - Planen OF er ftovee end GrundsPlanen QF, faa v
D¢t Solidum OG ogfaa ftarre end det Solidum QG, og derfotts
®rund - Planen OF er mirdre end Grund : Planen QF, faa er
Det Solidnm OG ogfaa mintre end det Solidum QG.  Dees
fove figeforn @rund - Planen BF forholder fig tit Grund « Pla-
nen ED, faa forfolder fig det Parallelepipedum BG tif Det
i Parallelepipedum EC (sDef. 5).  Hyilfetivar et , {om fFaloe

| bevifes.
Dent 26 Propofition,

Problema,

Til en given tec Linie og udi en given Punke deti
at affecee en Solid Winkel, fom et (aa %ox: fom en given
Solid Yinkel. .

Fig.19, Exempel. fad AB yove ben givne vetfe Rinie og A den givne Punfe
20, deri, og C den givne Solide Winfel , fom er indfTuttet med de flade Winkler
DCE, DCF, FCE: Manffal affwtte paa ABog udi Puaften A ¢n Solid

Binkel , fom er faa fiov fom den givue Solide Winkel C, ~

Conftruétion, X den vetee Qinie CF antages efter Bes

Hag en Punfe F, og derfra draged (re. £x1) en vet Linie FG

perpendicular paa ¢t Plan , fom gaaer igiennem DC, CE

og [ad FG mede den bemeidte Plan § Punfren G og drag CG,

erneft affetted paa den rette Rinie AB udi Punften A en

s Rinkel BAI af lige Stocrelfe med Binklen DCE (23.1) og en
| anden Rinkel BAK af lige ftorvelfe med DCG, og AK giores faa
| ftoe fom CG, Gra Punteen K oprenfes (2. 11) en ret Linie
KL perpendicular paa den Plan, fomt gaaer igiennem BAI,
og KL gioves faa ftor fom GF.  Endelig drages denvette Linie
AL: Saa fige jeg at Dew Solide Binfel A, fom ind{luttes of
' De
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e flabe DVinklev BAI, BAL, LAI ¢r lige faa fior, fom’ denTab.2,
Solide CBinkef C, fom indfluttes of e flade BVintler DCE, |
DCF, FCEQ ! ’@l

Demontftration, Gor at bevife dette , faa gior man @,:

pe rette Liniev CD, AH lige flore vg Derneeft drager man Devets i
te finiec LH, HK, FD, DG, $otdi nu FG er perpendicu- y
lar vaa Planen, fom gaaer igiennem DCE, faa et FG ogfaa :
(3 Def, 11) perpendicular paa alle vette Qinjer, fom rove e
pg ¢ve { bemeidte Plan.  Folgelig ere FGC, FGD vette CBintler. f
f famme Aarfag eve ogfan LKA, LKH retee Binfler, Og fordi : ]&
AH, AK e¢re (Conflr.) faa ftore fom CD, CG og diffe indfluts |
te lige fiore Pinfler HAK 0g DCG , faa et (4. 1) HK faa #
fioc fom DG, Da nu ogfaa KL e faa ftor fom GF, og LKH, I‘
FGD ere vette Binkler, faa ev ogfaa HL fige faa ftor fom DF.
SBidere ere AK, KL (Confir,) faa fiove fom CG, GF, ogDdiffe
Linier indflutte vette Winfler 5 falgeliger (4. 1) AL fag fiot for
CF. Eftetfomt da AH, AL eefaa flore fom CD, CF og
Srund - Linien HL er fua ftor form Gund « Linien DF , faa ev
ogfaa (8. 1) Winkien HAL lige faa fior fom Winklen DCF,
Daa famme Maade beviifed ogfaa, at WBinklen LAIL er lige foa
ftoe fom Binklen FCE,  Thi gler AI, CE lige ftore og drag
KI, LI, GE, FE, &aa ev LKIen petCRinel, fordi LK er
perpendicular paa Planen , fom gagerigiennem BAI og KI
et i famme Plan og rorer LK. Qigeledes ev FGE en vt QBins
Fel.  Efterfom nu (Confir.) den heele CBinfel BAI ex faa fioe
fom SBinflen DCE og Winklen BAK e faa floy fom Rinklen
DCG, faa ¢ oafaa Den ovvige Vinkd KAI faa ftor fom den
~gorige Vinfel GCE.  Da nu ogfaa AK, AT eve faa ffore fom
CG, CE; faa et KI (4. 1) foa fior fom GE.  Ru e¢ ogfaa
KL faa fior fom GF og diffe Qinict KI, KL g GE, GF inds
flutte vetre Binkler,  Folgelig er LI faa fror fom FE, Dany
ogfaa e toende &idee LA, Al ere faa flore fom CF, CE; faa

¢¢ (8. 1) Binklen LAI faa ftor fom Binklew FCE.

itfaa har man affat paa den gione sette Linie AB og udi
‘J.‘:un&
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Tab,2,

Fig.22.
23

Punkten A desi en Solid Binel, fom lige faa fior form den giv
¢ Solide CRinkel C. Hoilket var def, {om fFulbe bevifes.

Deit 27 Propofition,

Problema,

Til et given ter Linie at opfette et Parallelepipe-
dum, fom et af famime Stitkelfe og ligedan {ads, fom
et given Parallelepipedum,

Exempel. %ip AB Boere den givue veffe Rinie vg CD Dot givne Fas
rallelepipedum: San (Eal ¢l dew vette Zinic AB ppfwteeet Parallelepipe=
gum ,le)om o of lige SFifkelfe og ligedan fadf {om et givue Parallelepipes

unt £

Conftrultion, it AB g udi Punkeen A affettes
Solid Winkef, fom ez faa froc fom den Solide Binkel C, faa
at De tre flade Winfler BAI, TIAH, HAB ere faa ffore fom ¢
tre flade Winfler FCG, GCE, ECF, nemlig BAlfaa ftor fom
FCG, IAHjfaa fior forn GCE , og HAB faa ftov fom ECF,
Dyerneft foges tit CF, CG, AB den fierde Proportional - Einie
Al (12. 6), o8 ligeledes foges tif CG, CE, Al den fierde Pro-
portional - £inie AH.  Siden fuldfores det Parallelogram HB
0g ligeledes det Parallelepipedum AK.

Demonftration. @ferdi nu CF forholoer fig tit CG,
fom AB tit AI, og CG forhofoer fig til CE , fom AI til AH
(efter Conflr,), faa forbelder fig ogfaa ved en jevntagen Fovs
hod (22. 5) CF til GE fom AB tit AH,  2ltfaa cre Siderne
omfring De lige fiore Winfler FCE 0og BAH proportionale.
Dy folgelig eve de toe Parallelogrammer EF og HB of lige
SEiekelfe (xDef. 6).  Paa famme Maade bevifes ogfaa atPa-
rallelogrammet FG ¢r lige Fiffet med Parallelogrammet Blj,
0g at Parallelogrammet GE ¢v lige {TiEEet med Parallelogram-

met
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met IH, litfaa eve detre Planer BH, HI, IB af deteneSolidum Tab,2. ﬁ
AKX af lige SEiEelfe fom D¢ tre Planer FE, EG, GF af Det ane '
Det Solidum CD.  Danu (24. 11) ubdiethoert af diffe toe So= ;
lider AK pg CD besevrige tve Planer eve af lige SFikelfe fom De I
tre bemeldte Planer, fag eve alle fex Planer, fom indflutte Det !
Solidum AK, af fige SFistelfe med de fex Planer fom indilutce !
pet Solidum CD.  Decfore (9 Def. 11) eve D¢ Parallelepipeder
AK, CD lige {FiEEede 0g ligedan fagte. . _

Altfaa har man paa ben vetee Linie AB opfat ¢t Parallele-
pipedum AK, fom e of lige SFitEelfe o ligedan fade form det [
gione Parallelepipedum CD.  puilfet vavbet, fom fEulde giores. r

e 28 Propofition.

Theorema.

Detfom et Parallelepipedum fEicres ved en Plan, fors
gaact igiennem Toerlinicene af toe binanden imodfatre
Planer ; faa fEal Oet detved fhiceres i toe lige ffore deele.

Exempel. 2ad det Parallelepipedum Aﬁ blise fEaaven ved Planen
CDEF, f{om gaacy igicnnem Soer - Linierne CF , DE af De fo¢ Hinanden
imodfatte Planer GB, AH: Gaafiger j¢g, at Planen CDEF decler def Paralle-
fepipedum AB i tue lige fiove decle,

Fig.24

Demonttration. Gfterfoms de Planer GB, AH ere
{24. 11) lige fove Parallelogrammer , faa ¢v ogfaa Triangln
GCF faa fror fom Trianglen FCB og Jrianglen ADE fau fiov
fom Tvianglen EDH (34, 1),  Ydermere ev ogfaa Parallelo-
grammet AC faa ftovt fom Parallelogrammet EB og Paralle-
fogrammet AF faq fiott fom Parallelogrammet DB (24, 11).
Tolgelig eve e Planer, fom indflutte det Prisma AEDCGE nerms v‘
lig De toe Lriangler ADE, GCF og De tve Parallelogrammer
AC, AF, FD lige faa ftove fom De Planer, dev indffutte Dot

3i Pris-
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Tab.3. Prisma EHDCBF nemlig- de toe Sviangler EDH, FCB og de
tre Parallelogrammer EB, DB, FD.  Helgelig ev Dot Prisma
AEDCGF fige faa ftort fom det Prisma EHDCBF (10 Def, 11).
Altfaa e Det heele Parallelepipedum AB deelt i toe fige fiove
Deele ved Planen CDEFE,  Hvilfef var det, {om fEnlde bevifes.

Fig. 1

©ent 29 Propofition.

Theorema,

DeParallelepipeder, {om ffaae pad eent o den {antie
GrundsPlan og haveeert of den {ammnie beyde, og udi
buoilte de Linict, {om fface pas Grund-Planen, eve ifany
me recte Linier, eve af lige Stevrelfe, :

Exempel. gad de tyende Parallelepipeder CFMB, CGNB bwte{ats

* tepaa en og den Srund-Plan AB og lad dem have famme Hoande cller ffaae inden

for famme parallele Planer ACBL og FDKN ogi lad de Sinict fom ere
pprettede paa GSrund - Planen AB, pave i fanume vette Sinier, deter: €ad
de rette Qinier AF, AG, LM, LN perei cen og den famme retee finie
FN og labd ligelebes CD , CE, BH, BKwarei cen og den famme vetie
finic DK ¢ Saa figes jeg , ot bemgeldte Parallelepipeder CFMB g CGNE
ere lige fivrve.

Demonftration. Efterdi DCBH o3 ECBK ere Paral-
lelogrammer (24, 11), faa {Fal DH cg EK vaere hoev i feee faa ftos
re fom CB (34. 1). Folgelig er DH fag flor fom EK.  Zag
EH fra enboee of dem, faa {Fal DE vere faa ftor fom HK: els
gelig (38. 1) ffal Trianglen DEC vave faa frot fom Trianglen
HKB og Parallelogrammet DG {Fal (efter 36. 1) dare faa floe
fom Parallelogrammet HN.  2If famime 2Aarfag ev Trianglen
AFG faa ftor fom Trianglen LMN.  Qdeemere ev Parallelo-
grammet CF faa ftort (24, x1) fom det imodfatte Parallelo-
gram BM og Parallelogrammet CG faa ftove fom det imods
fatee Parallelogram BN, ltfaa ev Det Prisma AFGEDC inds

ffugs
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flustet of tige faa mange og fige faa fiote Planer, fom Det Pris-
ma BHKNML og felgelig eve bemeldie toe Prismer [ige ficte (1o
Def, 11). Legger man nu det felles Solidum ACBLMHEG
tif et boert of dem, faa fFal Det heele Parallelepipedum CFMB
veere lige faa ftove fom Det heele Parallelepipedum CGNB
Soilfet vav-det, fom Fulde bevifes, .

Oen 30Pr‘opoﬁtion,

Theorema,

De Parallelepipeder, fos fface paa eent o deért fand
me Grund s Plan og have een of den famme Hevde og
udi byilke de Linier, fom flaae paa Grund« Planen, ¢ve
ikkei famme vecte Linier, eve af lige Storrelfe,

Exempel. f1d ACBLMFDH g ACBLNGEK yte foe Parallele-
pipeder fom have lige fiore Hapder o5 fom {laae pan een og den famme
Gruud - Plan AB, og udi huilfe e Rinier, fom fiaae paa \Svund - Planen
uemlig AF, AG,LM, LN, CD, CE, BH, BK er¢ iff¢ i fanime vette
ginicr: Saa figer jeg, af Diffe toe Parallelepipeder ere lige fiove.

Conftruction. ®rag NK, DH fige ub, indil de ftes
D¢ fammen i PunEren R, log Lad GE, FM ftode fammen §
Punkeen X, og Drag dem beggelengeve ud indtil O og P, og drag
e rette Riniee AX, LO, CP, BR.

Demonttration. @ Solidum ACBLMEDH e fige
faa ftort fom Det Solidum ACBLOXPR (29. 11), fordi de
fiaae begge paa een og den famme GSrund+«Plan ACBL og de
Liniec, fom fiaae paa Grund: Planen ACBL, ereifamme vette
Liniev, nemlig AF, AX, LM, LO creien og Den famme vette Rinie
FO, og CD, CP, BH, BR cre ligeledes i een og den famme
rette Linie DR;  Pden nu er det Solidum ACBLOXPR lige
faa ftovt fom Det Solidum ACB%NGEK. fordi De fiaae begge

t 2

Tab,3,

Fig. 7.

ok

i
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Tab.3, paa een 0g den famme GSrund-Plan ACBL og D¢ finier, fom
ftaae paa Grund ¢ Planen ACBL, ece i famme vette Sinier,
nenlig AG, AX, CE, CPeei een 0g den famme vette Sinie
GP, o5 LN, LO, BK, BR ¢re udi etnn 03 Den famme vette
@inie NR. Jolgelig (1 Ax:) ¢v Dot Parallelepipedum ACBL-
MFDH fige faa ftort fom Det Parallelepipedum ACBLNGEK,
Hilfet vav det, fom Fulde bevifes.

©eit 31 Propofition,
Theorema.

De Parallelepider, fom faae pas lige [Fore Grunds
Planer, og bave {amime Heyde, ere lige ffore

Fig. 3, Exempel. 2ad de Parallelepipeder AC, IL fiaa¢ paa lige fiore
4, 55 6. Grund: Planer AB, IK vg habe een 0g dew famme Hovde: Jeg figer, af
et Solidum AC er ligefaa ftovt, fom def Solidum IL.
(1) fad d¢ Linier BC, ED, FG, AH, OP, IQ, KL, NM pere per-
pendicular paq &rund - Planerne AB, IK (fWFi&} 06 4) 0 [ab Binklerne
FAE, INK verelof u- lige Stovelfe.

Conftruction. ®yag IN ud tif R og fett (23. 1) til
NR og udi Punben N ¢n Binfel RNS af lige Starrelfe med
Rinflen FAE, og gior NR faa fior fom AF, og NS faafioc
fomAE. %giennem S drages ST parallel med NR, og Paralle-
logrammet NSTR og D¢t Parallelepipedum NTXM fuldfores.

Demontftration. Gfieefom nu de toende vette Sinier
RN, NS ere (¢efter Conftr.) faa ftove fom De toende AF, AE
ng De indflucee lige ftore Winkler, faa ex Parallelogrammet NSTR
af lige Stereelfe vg SFifEelfe fom Parallelogrammet AB. §ors
Di fremdeles AF er faa ftor fom NR, og AH faa ftov fors NM,
{thi de Parallelepipeder AC, IL have famme hoyde, og Ag e

: ons
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Hoyoen af AC og MN ev Hopden af IL (4 Def. 6) thide eve per- Tab.3e

pendiculare paa Grund-Planerne AB og IK) og diffe vette Sinice
indffutte vette Binler, faa er Parallelogrammet HE of fasnme
Storvelfe og SEikelfe fom Parallelogrammet MR. Yaa famme
SMaade bevifed ogfaa ot Parallelogrammet HE ¢v [ige faa ftort 0§
of famme SEiEEelfe fom Parallelogrammet NY.9{ltfaq eve tve Pla-
ner | d¢t Solidum AG af famme Stevvelfe ogSEiEEelfe fom tvePla-
ner i D¢t Solidum NTXM.Da nui et hoert afviffe toe Solider(24e
11) D¢ bemeldte tre Planer eve lige fiove og lige {FicEeDe med Deyes i#
mobfatte Planer, faa ¢xdet Solidum AC lige faa ftort fom Det Soli-
dum NTXM (10 Def.n)s Drag KN, TS lengere ud indeil e fiede
fammeni d; igiennem R drages RE parallel med KD, og RC, OK
Prages lengere ud indtil de ftode fammeni V. &iven fuldfores de
toende Parallelepipeder NZbd og NVaM. @aa erdet Solidum
NZbd lige faa ftovt (29. 11) fom det Solidum NTXM, fordide
{tae paa een og den famme Grund-Plan NZ og have famme Hoys
De og Deves Linier, fom ftaaer paa Grund s Planen NZ nemlig Nd,
NS, Re, RT, Me, MY, Zb, ZX¢rei famme vette Qiniec dT,
eX. Men det Solidum NTXM ev lige faa flovt fom D¢t Soli-
dum AC, fom tilforn dlev bevift; altfaa ex ogfaa det Solidum
NZbd lige faa ftort fom det Solidum AC. Fremdeles efterfom
Parallelogrammet NSTR e faa fiort fom Parallelogrammet
NdcR (35. 1) (thi begge ftaae paa famme GSrund - Linie NR
g imellem famme Parallel-2inier NR, dT) og Parallelogrammet
NSTR et ogfaa faa fort fom 1K, thi et hoect of dem ev faa ftor
fom AB, faa ¢r ogfaa NdcR lige faa ftor fom IK.  ltfaa fovs
holder fig (7. $) IK il NV, forn NdeR til famme NV, Ren
efterfom Det Solidum Ia ¢v Faaren ved en Plan LN, fom et

arallel med De imodfarte Planer PI og aR: fag forholder fig

25.11) Det Solidum IL tif det Solidum Na, fom Srunds
Planen IK tif ®rund:Planen NV, ©Og fordi det Solidum da
¢v fEaaven ved Planen ZN, fom ¢v parallel med de imodfatte Pla-
ner aK 0g bd, faa forholder fig ogfaa DetSolidum NZbd tif
det Solidum Na, fom GrundePlanen NdcRtilNY, Men IK
forhotoer fig 6l NV, fom Nd<R %I'NV 2 fom nlig bisy beviift,

13
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Tab, 3. AUltfaa forholder fig vafaa (11. §) DetSolidum IL il Det Soli-
dum Na jom, 0¢r Solidum NZbd il famme Solidum Na,
Kolgeliz (9. §) er det Solidum IL faa fFore foun det Solidum:
NZbd. M NZbd v faa ftort fom det Solidum AC: §ols
gelig ev et Solidum IL faa ftovt fom Det Solidum AC.  Huilfet
(1) vav at bevife.

2. fab be vette Rinier {onr flaae yaa Srund - Planerne nemligBC, ED,
¥G, AH, KL, NM, IQ, OP iff¢ fiaae perpendicular pas Grunde
Planerne AB, IK (fee Fig. 5,6): J¢g figer igien, at bemeldte Solider A
0g IL ere fige fiove. :

Fhi deag (11. 11) fra Punbteene C, D, H, G, L, M,
Q, P, perpendicular Rinier CX, BV, HT, GS, LZ, MY,
PR, QW ned paa Planerne, heori Gruud:Planerne AB,
IK ligge, og drag ST, TV, VX, XS, RW, WY, YZ,
ZR: Saa er det Solidum CHTX fige faa ftovt fom Det Soli-
dum EQWZ, efter bet, fomr nneligen blev beviift; fordi e
ftaae paa tige ftore ®yund:Planer CH, LQ og bhave famme
$Hsnde g e Linier, fom ffaae paa GrundsPlanerne ¢ve perpendi-
culare (efter Conitr.) 9nen det Solidum AC ex lige faa ffort (29,
11) foirr DetSolidum CHTX og dét Solidum IL ex faa ftort fom det
Solidum LQWZ, thi De ftaae; paa famme Grund « Plan og have
famme $Hoyde og D¢ Linier fom ftaae paa Gruud.Planerne,
eve i famme vette Linier.  Alefaaev ogfaa det Solidum AC ige faa
frove fom Det Solidum IL, Dyilfet (2) var at Devife.

Delt 32 Propofition.

Theorema.

e Parallelepipeder, {om bave fanmme Hsyde, fots
holder (i til Hinanden fom Ocres Bafes eller Grunds
Planer.

¥ig.7,8 Exempel, 2ab be parallel-fidede Solider AB, CD §ave fantme Doydes
- 8
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jeq figer at bet Solidum AB forbolber fig ¢il det Solidum CD, fom &rand- Tab, 3+ b
Planen AE til Grund - Planen CF, :

Conftrudtion, gifben vette Sinie FG opfwttes et Pa- |

rallelogram FH aof lige Stereelfe med Parallelogrammet AE, é‘d
Paa GSrund « Planen FH oprepfes et Parallelepipedum GK of *‘»
famme Hoyde fom CD, i\

Demonftration, @t Solidum GK ¢t faa fiott .
11) fom det Solidum AB, fordi De fiaae paadioe frore Grunds i
Planer AE, FH og have famme Hopde.  Efterfom da det Pa- N
rallelepipedum CK ¢ {faaren ved Planen DG, fom er paral- ‘i
lelmed deimobdfatte Planer CL 0g HK, faa forholver fig (25, 11)
Det Solidum GK tif det Solidum CD fots Grund-Planen FH il
Grund-Planen CF. $en det Solidum GK et lige faa fiort fom det
Solidum AB, og FH ¢x faa ftor fom AE, Folgelig forholder fig Det
Solidum AB il pet Solidum CD fom Grund: Planen AE tif
OvunbsPlanen CF,  ouilfet vav det , fom {Eulbe bevifes.

Corollarium,

Devaf folger, at decfom Parallelepipeder ere lige flore og
bclm'e lige ftove Hoyder, faa fFal D¢ ogfan havelige ftore Grund: %
aner. ; i

Ot 33 Propofition.

Theorema.

Lige ftiktede Parallelepipeders Sorbold til hinanden '*‘\
et tripleret imod den Sorbold, fom de Sider bave til
Hoerandre, der erelige i Sorboeld, i

Exempel. 2qp pe Parallelepipeder AB, CD were lige fFiffede, Fig. o,

w4 lad Siden AE vare lige § Fovhold med Siden CF (12 Def. 5); Sag 10, :
; iger

|
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Tab,3. figer jeg, at den ForBoly fom det Solidum AB hay il det Solidum CDy ¢y triples
ret imod den Forheld, fom AE Hav til CF.

B e

““ Conftruftion ®rag AE, GE, HE (engere ud imod

: K, L, M, og giot EX faa fror fom CF, EL faa ftor fom FN
g EM faa ftor fom FR og fuldfor det Parallelogram KL og Dit
Parallelepipedum KO, :

‘ Demonftration, Gfeecfom mEX, EL eve faa flore
fots CF, FN g Binklen KEL er faa fioc fom Rinflen CEN
(thi Binklen AEG et faa fov fom Binklen CEFN, fordi et
! Solidum AB ¢t lige {Fif€et med et Solidum CD ); faa et Pa-
rallelogrammet KL af lige Storrelfe o SEiEEe(fe med Paral-
lelogrammet CN. 2f famme Aavfag er ogfaa Parallelogram=
met KM af lige Storrelfe og SEifelfe med CR, oy Parallelo-
grammet EOQ med Parallelogrammet FD, 2Altfaa ere tre Pla-
mer i det Solidum KO af lige Stercelfe og SEitkelfe, med tre
Planer i Det Solidum GD. en i ethoert af Diffe toe Solider
eve De tre bemelote Planer fige fiore og lige FiEfede med Dered

+ imodfatte Planer (24. 11). Jolgelig ev Det Solidum KO (10
Def. 11) of famme Stotrelfe og SFiffelfe fom det Solidum
CD. Kuldfer nu det Parallelogram GK og BefFriv paa Grunds
Planerne GK, KL D¢ Parallelepipeder GP, PL af lige Heyde
med AB.  Efterfom da de Solider AB, CDere fige friffene (of2
ter Hypot.), faa forholder fig AE tif CF fom EGtil FN, og
fom EH tif FR ; men nu ev EK faq ftor (¢ftec Confir)) fom
CF, og EL faaftovfom FN, og EM faa ftor fom FR S folgeligen
har AE famme Forhold til EK fom GE tif EL, og fon EH

tit EM.  9en (efter 1. 6) AE forholder fig til EK, fom Pa-
rallelogrammet AG til Parallelogrammet GK, og GE fors
holder tif EL , fom Parallelogrammet GK il Parllelogram-
met KL, og HE fovholder fig tit EM fom Parallelogrammet
HK fi{ Parallelogrammet KM,  Hevaf folger da, at Paralle-
logrammet AG fothafder fig tif Parallelogrammet GK fomm
GK (il KL, og fors HK tif KM.  $0en nu forhelder fig (32
)

l
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1) AG tif GK. fom det Solidum AB til det Solidum GP 0gTab, 3, |
GK fovholber fig fit KL , fors det Solidum GP til PL, og HK
forhotder fig til KM, fom Det Solidum PL tif et Solidum KO, J;
Telgelig forhoider fig Dot Solidum AB il et Solidum GP, i
fom GP tif PL og fom PL til KO. en naat five Stovvelfer .

|

eve immepfort (continuo proportionale, bet ev, naar den fove ?
ftc af Dem forhoider fig €1 den anden , form Den anden til Dew fl
tredic og fot Den redie til Den fierde, faufom ey ve five Soli- A

der AB, GP, PL, KO, faa bliver (x1 Def. 5) Den Forhold I
fom Den forfte bav il den fierde, Baldet tripleret imodden Fors |

hotd, fom Den forfte hav ¢if Len anden ¢ Folgelig er den Fors : 'ﬂ
hod, fom vet Solidum AB har il det Solidum KO , triple- 1
ret imod Den Korhod, fom det Solidum AB hay til Det Soli- ".f!
dum GP. 9M-n AB forboider fig (32, ) tit GP, fom Paral- s
lelogrammet AG il GK, efier {efter x, 6) fom den vette Sis ,L
nie AE til Den tette Qinie EK: Hoorforeden Forhold, form det k

Solidum AB har til det Solidum KO , ev tripleret itod den
Sorhold , fom den vette inie AE hac til EK.  Oen vet Soli-
dum KO ere fige faa fovt foms CD , fom tilforn blev beviift,
og Den vetee Linie EK ev (efter Confir,) lige faa flov fom CF.
Hecaf folger Da, at den Forhold, fom det Solidum AB ha tif
Det Solidum CD, er tripleret inod den Forhold , fom Siden
AE hae il Siden CF,  gviffet var det , fom fEnlde bevifes. .

Corollarium

$Heraf evdet Elare, ae decforn five votte Linierere immerfore
proportionale, faaat den forfte forholder fig tif Denanden, fom
Den anden til Deti tredie og fom Den tredie til Den fierde , og Dev befFriz
ved toe lige fEiffede Parallepipeder paa den forfte og anden
vette inie , faa forbolder fig det Parallepipedum, fom er
befFreven paa Den forfte, il det Parallelepipedum , fom et !
beffrevet paa Den anden rette inie , fom Den forfte vette Sie .
nie forholder fig tif Den fierde ; hi den Forhold, form Det
forfe Parallelepipedum hav til et andet Parallelepipe-
dum er tripleret imod den Gothold , fom den focfte Linte hat
6il den anden (33. 11) o8 l’igelet:ésf er Den Forhold , fom den

for:

i
= i
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Tab.3. farfte Linie har til Den fierde, tripleret imod den Forhold , fom
ven fovfte Linie hav til Den anden (11 Def. §)

et 34 Propofition,
Theorema,

Deefom Parallelepipeder eve lige ffove, faa etedetes
GrundePlaner og HgyOet reciproce proportionale. ©g dets
fom Grund Planerne og Heyderne af Parallelepipeder eve
reciproce proportionale, faa ere de famme lige ffore.

Kig. 11, Exempel, 2ad AB, CD vere lige fiore Parallelepipeders jeg figer
12, 13,0t Deres Grund s Planer og Heyder ere reciproce proportionale, D¢t ¢,
14, 15 @&runp - Planen AL ]DX‘Y)D[DCI"M til Grund - Planen CQ 5 fom Hoyden
16, * af det Parallelepipedum CD til Honden af def Parallelepipedum AB.
Fig. rr, (1)%ad b finier AG, EF, LB, HK, CM, NX, OD, PR pere per-
Iz I pendicular paa Grund-Planerne AL vg CO: Seg figer da, af ligefom GSrund-
» 13> Planen AL forbolder fig til Grund- Planen CO, {aa forholder fig CM il
14 AG [thi AG ¢r Hoydenaf det Parallelepipedum AB, pg CM ¢v Hoyden of
dot Parallelepipedum CD (cfter 4 Def. 6). ;

Demonftration, i derfon AG et fige faa frot fom
CM (fee Fig. 11 0g 12), faa felger (Cor. 32. x1) at, fordidet
Solidum AB ¢r ogfua lige faa ftort fom D¢t Solidum CD, faa
{Fal Grund . Planen AL vere lige faa ftor fom CO, og altfas
feal AL forholde fig tit CO, fom CM til AG,

Men hois Hepden AG iEfe ex lige faa ftor form CM (fee
Fig. 1308 14), faa [ad een af Dem , faafom hee CM vere Den
ftotee, og fEicr fra CM en ree Qinie CT af lige Storrelfe med
AG og igiennemt T Orag en Plan TV parallel med CO,  €fs
tevform da Det Solidum AB er fige faa ftort fom det Solidum
CD (efter Hyp.); faa forhomer fig (7. 5) et Solidum AB tifdet
Solidum CV fom et 'Solldum CD til famme Solidum CV.
Men AB forholder fig il CV, foms AL ¢if CO (32,11), fordi

¢
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e have begge lige fiore Hopter AG , CT; og Det Solidum Tab.3. a
CD forhofder fig til Dot Solidum CV (32, 11) fomt NM [ NT, |

thi De flaae begge imellem famme parallele Planer NM, OR i
eller have famme SHopde.  Aitfaa forholder fig AL til CO fom J‘
NM tit NT. Men NM forholder fig (1. 6) tit NT, fom CM
tit CT eller AG, thi CToa AG cere lige fiove (efter Contflr,), y
lcfaa forholder fig AL til CO, fom CM til AG, falgelig eve
®rund ¢ Planerne AL, CO og Hepderne AG, CM reciproce ;{ﬁ
proportionale.  Huilfet vav det, fom fEulde bevifes. i

£ad it Grund » Planerne AL, CO og DHayderne AG, CM ypre reci- i
proce proportionale : GSag figer jeg, at D¢ Parallelepipeder AB, CD ¢re ”

lige fiove. ' ;;;1
s . I

Shi rerfom Hepderne AG, CM cre [ige fiore (fee Fig. ‘

11 0g 12), faa cre ogfaa Grunds Planerne AL, CO fige ftoz i

te, fordi AL forhofer fig (eftee Hyp. ) til CO, fom CM til
AG, SHoorfore ogfaa de Parallelepipeder AB, CD tal vare
lige ftove (31. 11).

hen decfom Hoydet CM ¢x froree end AG (fee Fig. 13 09
14), faa gier CT faa ftor fom AG og igiennern T drag en Plan
TV Parallel med CO. Eftevfom nu AL forholder fig (efter Hyp.)
tit CO, fom CM til AG cliee CT', og AL forholder fig tit CO
fom Det Solidum AB tif Tet Solidum CV (32.°11) fordi Deves
Hepder AG, CT ere lige fiore (eftey Conftr,’, 0g CM forhols
per fig til CT (efter 1. 6) fom NM tit NT; og Grund Planen
NM forhotder fig tit Grutd 2 Planen NT' (32. 11) fons Tt Soli-
dum CD til CV, fordi De fiaae inellem famme parallele Pla-
ner NM, OR: Gaa forheloer fig ogfaa det Parallelepipedum
AB il CV, fom det Pargllelepipedum CD til famme CV,
Mrfaa ere De Parallerepipeder AB, CD lige flore (9. §)s
Hilfet var det, fom Eulde bevifes.

(2) fad igien ACBG, CODM pere lige fiove Parallelepipeder, men pio ¢ ;
lad be forbemeldte Rinier AG, EF, LB, HK, CM, NX, OD, PR iffeya: BeI5» )
ve perpendicular paa Grund - Planerne AL, CO: Gaa figerjeg after, at L0-
@runb + Planerne og Hoyderne af diffe toe Parallelepipeder ACBG, CODM
¢ve reciproce proportionale.

: KF 2 ! thi

i
13
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Tab.3. Thi man drager (eftec 1. 11) fra Punfeerne B, K, G,
F,D, R, M, X perpendicular-8inier BY, KV, GT, FS,
DU, RW, MZ, XQ paa d¢ Planer, udi hoilfe &rund-Planer-
; : ne AL, COligge, Derneit drager man deiniec YV, VT, TS,
SY, UW, WZ, ZQ, QU; faaere Perpendicular- Qiniexs -
ne GT, MZ (¢efer 4 Def. 6) Heydecnie af de Solider ALBG,
pg CODM. ey figer ateee, at Grund s Planen AL forhofdes
fig tit Grund+Planen CO, fom Heyden MZ forholder fig til
$Hoyoen GT. Thiefterfom de Parallelepipeder ALBG, CODM
ere lige ftove, 0g . ALBG ¢v lige faa ftor fom Det Parallelepipe-
dum TYBG (29 03 30, 11) fordi De ftaae paa famme GSrund:
Plan_GB og have famme Honde GT, vg CODM ¢t af fams
me arfag fige faa ftor fom ZUDM : Saa ere ogfaa de Paral-
lelepipeder TYBG, ZUDM iige fiore.  Da nu ogfaa deres
inier GT, FS &c, 0g MZ, XQ &c. er¢ perpendiculare pag
©rund : Planerne ; faa forholder fig (efter det fom tilforn bley
beviift) Grund - Planen BG, det er (24. 11) AL til Grunds
Planen MD, det ¢r til CO fom ZMtil GT. itfaa eve Srunds
Planerne og Heyderne of de Parallelepipeder ALBG, CODM
reciproce proportionale.  Hyilfet var det, fom fEulde Gevifes.

£ad Grund » Planerne og Hopderne af de Parallelepipeder ALBG
pg CODM p@re reciproce proportionale 1 &aa figer jeg, af det Paralle=
Jepipeduin ALBG ev lige faa ftovt fom det Parallelepipedum CODM,

Zhi (ad den neft foregaaende Conftruction blive hev ighens
tagen.  Fordi nu Grund . Planen AL forholder fig tit CO fom
Hoyden ZM til TG, og AL er (24. 11) faa fior fom GB og
MD faa flor fom CO; Saa forholder fig ogfaa GB tif MD for
ZM til TG.  ltfaa ere Grund-Planerne GB, MD og fHens
detne TG, ZM af de Solider TB, ZD reciproce proportic-
nale: a nu ogfaa deres Linier TG, SF&c. 0g ZM, QX &,
eve perpendiculare paa Grund - Planerne ; faa ere de Solider
TB, ZD lige ftove (¢ftev Det forn tilforn ev beviit). INen TB,
ZD ere (20 09 30. 11) lige faa ftove form de Solider ALBG og
CODM ; folgelig eve 0gfaa Diffe toe Solider ALBG sg CODM
Vige ftove.  Duilfes vy Def, o’ Fulde Bevifes.

Din




of Euclidis Elementer,

261

Ot 35 Propofition,
Theorema.

Derfom udi Spidferne af toe lige Fore flade Vins
Elet toe vetre Linier blive opreyfte over de Planer, udi
brilke Vinklerne ligge , {aaledes ar de gigre lige fFore
Winkler med Siderne af forftbemeldte Vinkler, og ders
fom fremOeeles udi de famme oprey(fe verre Linier ans
tages toe Punkeer efter Bebag , o fra famme Punfrer
Otages perpendicular: Linier paa Oe Planer, udi bwilke
O¢ for{tbemeldre Winkler ligge, o fra de Punkrer, fom
Perpendicular - Liniersie gigre i Planerne , Orages tvette
Linier ben til de forfibemeldre Winfler ; faa fEal diffe
fidfte vette Linier gidre lige ffore Winkler med de ops
teyfte Linier.

Exempel. 2ad BAC, EDF ywre toe flabe Binkley of lige Stotvel:
{e 0g Tad udi deves Gypidfer A vg D foe rette Sinier AG, DM blive ppreys
fle over Planerne , udi huilfe Winklerne ligge, faaledes af fanime vette Lis
nier AG, DM gigre lige flove Winler med Siderne af de givne Binkler,
{ﬂaa at Binflen GAB bliver {aa fior fom Binflen MDE g Binflen GAC
a flor fom Binflen MDF og lad udi de npreyfie vette Liniey AG, DM toe
Puniter G vg M blive antagne efter Bebag, og lad fra famme Punfter G,
M Perpendicular - %iniey GL, MN blive dragne paa de Planer, fom Bins
flerne BAC, EDF ligge udi, og labdem mede Planerne i L og N ng Iab
de vette Linier AL, DN blive dragne:  Seg figer da, af Binklen GAL ¢p
Yige faa ftor fom SBinflen MDN.

Conftruction, ®ier AH faa flo forn DM, Sigiens
nem H drages HK parallel med GL, fra Punferne K og N
drages (12, 1) Perpendicular - Qinjer KB, KC, NE, OF pag
g; Egett% }%iniet AB, AC, DE, DF, Deneft drages HC, CB,

9 3

Demonttration, @ftcr%ﬂg GL ¢¢ perpendicular paa
3

Tab, 3,

Figa7,

18.

el
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] Tab,3, den Plan , fomn Binklen BAC ligaer udi , og HK ¢ parallel
5 med GL, faa ev HK ogiaa perpendicular paa famme Plan
, (8. 11). Felgetig ec AKH en vet Binkel (3 Def, 11) og derfore
; ev Qvadraten af AH (47. 1) lige faa flor fam Qvadraterne of
- HK, KA, $ennu eve (47. 1) Qvadraterne af KC, CA ija¢ faa
ftove fom Qvadraten af KA 5 teluelig er Qvadraten of AH fis

ae faa froe fom Qvadraterne of HK, KC, CA; mien Qvadra-

ten af HC ¢t (ige faa fior fom Qvadraterne of HK, KC, thi

HKC e envet Binkel (3Def, 1x) . fordi HK er perpendicular

paa Planen BAC, udi hoilfen KC ligaer.  2ltfaa er Qvadra-

3 ten af AH (ige faa ftor fom Qvadraterne af HC o5 CA; fole
; gelig er HCA en vet Binfel (4. 1). 2Af famme Aarfag er ogfaa
“ DEFM en vet SBinkel. Altfaa ere D¢ oende Rinkier HCA,
DFM lige ftove; men Winklerne HAC, MDF ere ogfua lige ftos
ve (efter Hyp.) og Siven AH ¢t faa ftor fomn DM 5 folgelig v
ogfaa (26. 1) Siden AC faa ftor fom DF, Paa famme
Naade Fand tran ogina bevife at AB, DE eve fice fiove.  $hi
prag HB, ME, Eiteefom da Qvadraten of AH ev {aa fiof
fom Qvadraterne of AK, KH, og Qvadraten af AK ¢v lige
faa fior fom Qvadraterne af AB, BK ; faa eve Qvadraterne
af AB, BK, KH fige faa ftove fom Qvadraten af AH.  Men
Qvadraten af BH et faa flor fomr Qvadraterne of BK, KH,
thi eftecfom HK er perpendicular paa Planen, fm gaacr igiens
nem BAC, faa jer HKB en et QBiufel (3 Def, 11).  Altfaa e
Qvadraten of AH (ige faa ftor fom Qvadraterne of AB, BH
og folgelig ev ABH envet CBinfel (48. 1). 2Af famme Aarfag e
pgfaa DEM en vet QRinfel.  Attfaa eve Winklevne ABH, DEM
fige ftove 3 ligeleded ev Vinklen BAH lige faq {tov (efter Hyp.)
fom Winflew EDM , og AH ev faa ftor fom DM, (efter
Conitr.), Detfore er vgfaa (26. 1) Siden AB lige faa {tor
fomt DE 3 men nuer ogfaa AC lige faa ftov fon DF og QBins
Elen BAC faa ftor fom Biuflen EDF (efrer Hyp.) 1 Solgelig
¢t (4. 1) BC faa ftor fom EF og Winflen ACB faa ftor fom
DFE.  en nu er ogfaa den heele Rinfel ACK lige faa fior
o den heele Binkel DEN, fordi D¢ eve begge veste %mfl!er;
' felges
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folgelig e vafaa den svrige Vinkel BCK fige faa flov {om den
sorige CRinkel EFN.  Af famme Yarfag er oglaa BVinklen
CBK faa ftor forn Linflen FEN,  ®a nu vgfas Siden BC
ev faa ftor foma ET; faa er (26. 1) CK faa ftor fom FN, men
AC ey ogfaa faa ot fom DF, og- diffe vette Liniey AC, CK og
DF, FN incflutte rette Binfler 5 folgelig (4. 1) ev AK fige faa
fior fom DN.  ©Og eftevfom AH er lige {aa ftor fom DM, faa
¢t Qvadraten af AH lige foa fror {om Qvadraten of DM,
Men Qvadraterne of AK, KH ere (47. 1) lige faa flove fom
Quvadraten of AH, fordi AKH er (3 Def, 11) en vet Binkel,
0g Qvadraterne of DN, NM ere lige faa ftove forn Qvadra-
ten af DM, fordi DNM er en et Qinfel; folgelig ere Qva-
draterne of AK, KH fig¢ faa fiore fom Qvadraterne af DN,
NM, og of diffe ev Qvadraten of AK lige faa ftov fom Qva-
draten af DN, fordi AK, DN ere fige ftove; derforeer Qvadra-
ten of KH lige faa ftor fom Qvadraten af NM, og altfaa et
den vette Linie KH lige faa ftor fom Den rette Qinie NM.  Efters
fom da HA | AK cre lige foa ftove fom MD, DN, og HK erlis
g¢ faa ftor fom MN, faa ¢v ogfaa (8. 1) Winflen HAK {lige faa
ftov fom Binklen MDN,  puilfet var det, fom fEulde bevifes.

Corollarium,

Sevof ee det Blart, at derforn udi Spidferne A og D of
to¢ lige ftore flade Winfler BAC, EDF blive oprepfte toe lige
ftore vette Qiniev AH, DM paa De Planer, fom Rinflerne BAC,
EDF ligge udi, faaledes at bemeldte Linier giore lige ftore Rins
Eler med Sidevne af De givne Winkler 5 Saa Fal de Perpen-
diculat-£iniee HK, MN, fom drages fra depderfie Punfter H, M
of De oprepfte vette Linicr 1if Planerne af forfibemeldte Binkler,
vave lige fore,

Taba.

Dent

=
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Theorema,

Detfoms tre tette Linier ete proportionale : Sdad
ftal det Parallelepipedum, fom bliver giore af dem alle
tre, vere lige faa forr, fom Oet Parallelepipedum, iont
bliver giore af Oen mellemfte of er lige (ider, og bar
lige faa ffore Winkler fom der forfibemeldce Parallelepi-
pedum. j :

s Exempel. fabd pe tre vetfe inier A, B, C paxe proportionaley
Fig.19, {an af A forbolver fig il B, fom B il C: Saa figer jeg, at det Paralle-
20. lepipedum,, font bliver gioré af A, B, C ¢v lige {aa fiove, {om def Paral-

lelepipedum, der bliver giovt af B og fom er lige fidet 0g hav lige faa fioe
ve Binkler, fom det Parallelepipedum, ey bliver giovt af A, B, C.

Conftruction. ®ist o Solid Binkel E, fom et inds
flutiet med tre flade Vinklee DEF, DEG, FEG, fom Fand
vere af hoad Stervelfe man vil , og gior DE faa for fom 4,
EG faa ftor fom B og EF faa flor fom C, og fuldfer de Paral-
lelogrammer DF, FG, GD og det Parallelepipedum EH.
| Decneft opfeettes tif en vet Linie IK og udi Punkren K en Solid
CRinkel (26. 11) foinr e lige faa ftor fom den Solide Winkel E,
faa at BinFlen IKL ev fige faa ftor fom Winlen DEE, LKM
faa ftor fom FEG og MKI faa flov fom GED;, og gisr IK,
KL, KM hoee i fer faa ftore fom den mellemfie Proportional-
Linie B og fuldfer det Parallelepipedum IN.

Demon&ratxon. Efreefon A forbolder fig tif B fomB

til C, og DE er faaftor fom A, ogIK, KL ere faa ftove fom B

og EF faa for fom C (efter Confir ); faa forholder (fig oglaa

DE til IK, fom KL til EF,  Altfag eve Sidestie omfring D¢

lige ftore SBinkier DEF og IKL reciproce proportionale ;

folgelig (14, 6) ¢y Parallelogrammet FD fige faa ftort fom LI

. o=, 5Dg efterfom De toe flade Binflee DEF, IKL ere lige flore, 0g
17 o¢ Rinier EG , KM ere oprepfie udi Binklernes Spivfer E,QK
' g
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pg eve fige fiove (thi enbocr af Dem ¢v fige foa ftor fom B) og Tab.3, ‘
giore lige frove Bivfiee med Siderne af e forftbemeidee flade i.
,Binfiel‘ DEF, IKL, faq (?g{ (eftf.‘t Cor. 35 II) D¢ Perpen— ‘
dicutar-Liniee fom drages fra Punfeeene G, M paa Flaneme Z“
FED, LKI, vere lige fiove.  Altfaa have e Parallelepipeder i
EH, INfigeftore Hopder; men dehave cgfaa lige fiore Srunds ‘%‘
Planer ED og LI fafgelig cve de famme Parallelepipeder EH, i
IN fige ftote (31 1), SNen bet Parallelepipedum EH e
giort af Detwe proportionale inier A, B, €,o0g IN ¢r giott :
af Den mellemiie l’roporhonal-%inie B 0g ev fige fidet, og hat i

fige faa flove CBinfler forn Det Parallelepipedum EH. Deys %
fope , Derfom tre retfe Linfer cte proportionale : &aa fral ‘
et Parallelepipedum, fom bliver giove af Dem alle tre , bave %‘
lige faa ftout fom Det Parallelepipedum, fom bliber giott af den ‘f

B

mellemite oget lige fidet , og hav lige faa frove CRinEler fom et

forftbemeldte Parallclepipedum, — DHuilfet var det , fom fEulpe ’A
bevifes. “':‘)
ent 37 Propofition,
Theorema.
Derfom five verre Liniee eve proportionale , faa fral : ]1‘
oufia e Parallelepipeder , fom beferives af Dem og eve !

lige frikEede of Ligedan fade, veve Proportionale. (3] ,‘
detfom Parallelepipeder , fom et lige ftittede og ligedan i
fatte, eve proportionale, faa {Eal og O¢ vette ginier, of

hrilfe Oe eve befirevne , vare proportionale.

Exempel. gab pe fice vette inicc AB, €D, EF, GH veye pro- Fig oy
portiomale , {aq af AB forjolber fig tit CD fom EF 6l GH 0g {ab be Paral- _ 2 °
lelepipeder AK, CL, EM. GN, o ¢re beferesne of dem , vave lige jiivees e i
te og ligebaw fatte: Jegfiger da, at AK forbolder fig il CL, fom EM (il GN, 2 £

Demonflration, @ferfom AKer of famme Stiftelfe
fot CL, faa ev Den Torhold fom AK bav til CL, tripleret oD
en Rorhold, fom ABhavtil CD, Qigeiedes ev Den Forhoid fom

EM hag tif GN tripleret oD be'ng [,‘Sorbolb , fow EF hay il
ey GH
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Tab,3. GH (33. 11).  en nu forholder fig ABtil CD fomEF tii GH;

falgelig forholder fig ogfaa AK til CL, fom EM il GN. ik
§et (1) vav at bevife.

(2) #ad et Parallelepipedum AK forholde fig ¢il CL o EM fil
GN; {aa figer jeg, atden vette Zinie AB forholder fig til CD for EF il GH.

Efterfom den Forbold, fom AK hae til CL, e tripleret imod
den Forhold, fom AB hae tif CD (33, 1), fordi AK og CL eve
Begge lige (EifEede (efter Hyp.)s og Den Fothod , fom EM har
til GN, e tripleret imod den Forhold, fom EF hav til GH, og
AK forhofder fig til CL fom EM til GN, faa forhelder fig ogs
faa AB til CD fom EF til GH (11.5). Huilfet (2) var at bevife.

©eit 38 Propofition.

Theorema.

Detfotts en Plan ee perpendicular pag ent anden Plan
ot en vet Linie drages fra en Punke § een af {ammePla-
ner perpendicular paa den anden Plan: Saa {Eal famme
Perpendicular- Linie falde paa Planernes frlies Sfies
tings ¢ Liuie,

Exempel. ¢4 Planen CD fiaae perpendicular paa Planen AE g
Tab AD vare deves folics SFimvings - Linic, og tag i Planen AB en Punit
E cfter Bebags Jeg figer da, at den Perpendicular - Linie fom drages fra E
yaa Planen AB, {alber pag AD.

- Demonttration. gbi heis ifee , faa lad den faloe wi
den for AD, faafom EF og med¢e Planen AB i ¢en Punkt F og
drag faa i Planen AB fra Fen ret finie FG perpendicular pag
AD, faa {Fal FG ogfaa (4 Def. 11) pere perpendicular paa
Planen CD; drag EG,  ordi altfaa FG er perpendicular
paa Planen CD, faact (3 Def, 11) EGF en ret Binfel 5 og for-
i EF ¢r perpendicular paa Planen AB, faa ¢r ogfaa EFG ¢n
vet Binkel.  Altfaa exe toe Winkler i Sriangler EGF faa ftore
forn toevette Binkler; hvilEet v uimelige (17, 1), Derfore Eand

“Denvettg Linie, fomdrages fea E perpendicular pag Planen Alg,
i€fe
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iEBe fafde uben for AD folgelig maae den nedvendigen falde Tab.z,

paa AD,  Huillet var det, fom Fulde Gevifes.

et 39 Propofition,
Theorema.

Derfom Siderne af coe binanden imodfacre Planer
et Parallelepipedum blive fEaarne i toelige fiore Deele, of
det drades Planer igiennem Deelings - Punkrerne: Saa
fEal difje Planers frlles SticringsLinie og Tver-Linien
af Oet bemeldte Parallelepipedum fticre binanden i toe lis
ge ffore Deele,

Exempel. gab AF gre of Parallelepipedum og lad Giderne of de Fig.a6.

inanden imodfatte Planer AH, CF blive fEaaven i foe fige Deele § Puuk-
forne K, L, M, N, X, O, P, R pg lad Planerne KN, XR Drages igiennent
benelote Stiwrings-Punfter, og lad ¥S vwre bemeldte Planers {alie Stiwe
vings-Linic og DG Tver-Linien af det Parallelepipedum AF 1 Saa figer jeg,
at YS vg DG {Eiqve Hinauden i toe lige fiore Deele , det ev, YT ¢v lige
foa fiov fomn TS g DT faa flov fom TG.

Conftruttion. ®yag DY, YE, BS, SG.

Demonftration. &feerfom mu DX et parallel tmed
OE, faa ere Wepel:BinFlerne DXY, YOE fige flove (29. 1) 5
pg fordi DX ¢t faa ftor fom OE og YX ¢t faa fior fom YO og
De indflutte Lige ftove Vinkler, faa ec DY faa fior fom YE, og
Binklen DYX faa ftor fom OYE (4.1).  $@g Binflen EYX
til enfhver af De toe Winkler DYX 0g OYE, faa ere Winklerne
OYE, EYX lige faa ftove foms DYX, EYX, fen OYE, EYX
evei(13.1) faa fiove form toe vette CBinkler, folgelig ere egfaa DYX,
XYE faa ftove fom toe vette CRinflee.  Altfaa et DYE en vet Lis
nie (14.1).  UF famme Aarfag ev ogfas BSGenvet Linie, og BS
et faa ftor fom SG, Fordi fremdeles DB og EG ere hver i fwr lige
ftove og parallele med CA, faaere DBog EG ogfaa fige fiore og
parallele med hinanden (9.1r). Danude vetee Linier DE, BG famsg
menfeyer Dem: Saa ¢r DE pgfaa parallel med BG(33.1) 08D,
Y, G, Sere Punteer fom eve tagnei .é)éi BG, 0g DG, YS fams

2
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Tab.3. menfoper bemerde: Punteer; felgeligere DG, YS (7. 11) i ¢én og
en famme Plan. g ¢fteefom DE ¢ parallel met BG, faaer (29,
1) QWinklen EDT lige faa ftor fom Binklen BGT, fordi de ece
Q@ el Binfrer, Poermere er BVinflen DTY fige faa flor fore Bine
Elen GTS (5. 1); altfaa eve i detoende Friangive DTY, GT'S roe
Binkler i Den eene lige faa ftove fom toe Winfler i Den anden og
Siten DY exe fige faa fovefom GS, fordi de eve halve Deele of
De lige fiove rette Qiniec DE, BG: Altfaa (26, 1) ev DT lige fag
fior fom 7G, og YT faa fior fom T'S, og felgeligen Fiere DG og
YS hinanden i toe lige ftove Decle. Hoilfet vav det, fom fFulde bevifes.

©ett 40 Propofition,

Theorema,

Detfom toe Prismer have fanune Heyode og det eente af
dembat et Parallelogram til {in Grund-Plan og Oet andet en
Triangel og derfons Parallelogrammet ex dobbelt faa fott
fom Trianglen: Saa ftal bemeldre Prismer veeve lige ffove,

Fig.27 Exempel, ¢adp AEFCDB og GHKNLM pwre foe Prismer af lige
28 > Hondeog lad Svund-Planen af det cene veve ef Parallelogram AEFC, men
: @rund-Planen af det andet en Tviangel GHK og lad Parallelogrammet AEFC

yeve Dobbelt faa flovt fom Trianglen GHK : Saa figer jeg at def Prisma
AEFCDB ¢r dobbelt faa fiovt, fom det Prisma GHKNLM,

Demonttration, Guiofor de Parallelepipeder AX;
GO, Efterfom da Parallelogrammet AEFCev debbelt faa ffort
{¢fter Hyp.) fom Trianglen GHK og Parallelogrammet KH ¢¢
ogfaa Dobbelt faa ftovt (41. 1) fom Trianglen GHK, faa ¢t Paral-
lelogaammet ACFE [ige faa ftovt fom Parallelogrammet KH,
Altfaa ftae de Paralklepipeder GO, AX paafige flove Grunds
Planer 0g have famime Hiopde og folgelig eve deligefrore (31, 11).
Sen nu er det Prisma AEFCDB Bafvparien of AX, og det Prisma
GHKNLM haloparten af GO (28. 1x).  2ltfaa er dif Prisma
AEFCDB lige faa ftovt {om det Prisma GHKNLM.  Huilfet var
vet, fom fEnlde bevifes.

Eucli-
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©r¢it I Propofition, Tab.g,

Theorema.

Lige {Biktede Polygoner , fom ere indftrevne i Cirs
Eler , forbolde fig til binanden fom Qvadraterne af Cixs
Elernes Diametrer,

Exempel. ad toe lige ffiffede Polygoner ABCDE , FGHKL pave FI.T,2
indfFrevne udi e toe Civfler ABCDE, FGHKL, pg [ad BM, GN yare bes
meldte Civflers Diametrers Saa figer jeg, af Polygonen ABCDE forfls
Der fig til Polygonen FGHKL , f{om Quadraten af BM forbolder {ig tif
Quadraten gf GN.

Conftruction, ®uag ve retee Linier BE, 'AM, GL,
FNo ‘

Demonftration. &fterdi Polygonerne ABCDE,
FGHKL cve fige {FiEEede , faa ¢¢ CBinfln BAE [ige faa ftog
fom Binflen GFL ; og BA forholder fig til AE fom GF til FL
(1 Def, 6). olgelig (6. 6) hav Trianglen ABE lige foa flore
Binkier form Tvianglen FGL 5 altfaga‘ er SBinklen AEB faa ftove G
3 om
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Tab.4,

Fig, 3.

fom CRinflen FLG,  Men nut ¢¢ Rinfen AEB faa frovfom
CRinklsn AMB (21. 3) , thi De flaae begge i et 0g Det famime
Civkel - Styfee AEMDCB, og af famme acfag er Binklen
FLG faa ftov fom CRinflen NG, Gelgclis ev Binflen AMB
faa fior;, fom Qinflen ENG. - Sligemaade e CBinflen BAM
faa for fom Binklen GEN, thi beage ere vette Binkler (31.3),
Solaelig fFal Den evrige Binkel ABMpere faa for forn den gvs
vige SBinfel FGN (32.1).  Aftfaa hav Trianglen AMB ligefaa
frore CRinfler fom Jrianglen FGN, og felgeligen forholder fig
BM til GN, fom BA til GF. Da nu den Forhold, fom Qva-
draten af BM hav til Qvadraten af GN, cvdupleret impdden
Sochold , fom BM hav it GN, og den Forhold , fom Polygo-
nen ABCDE hav til Polygonen FGHKL , er dupleret imod
pen Gothold, fom BA Bar til GF (1 Cor. 2¢. 6) :  Saa fors
hofder fig Polygonen ABCDE tif Polygonen FGHKL, fons
Qvadraten af BM til Qvadraten of GN,  Huilfet vav det, fous
fEulbe Devifes.

Lemma,

Detfom toe Searrelfer bliver givers , fom ete af ua
lige Storrelfe, og fra den {Fgrre bliver tagen en Patt,
fort et fforve end Halvpareen, of fua decgorige bliveris
gien tagen en Pare, fom et [forre end Halvpareen, of
detre fEeer immerfore : Saa {Eal der omfider blive en
Seorrelfe tilovers , fom ex mindre end den mindfie af
0¢ toe givne,

Exempel. 2d AB 04 C vare toe Stotrelfer, fom ey ere lige
fiove, vg lad AB vere den fiorre of domi ¢+ Saa figer jeg, af derfom fra
AB Bliver fagen en Part , fom ev fovee end Halvpavten, vg fra det ourige
af AB Bliver igien tagen en Pact , {om er florve end Haloparten og dete
ﬁget‘b innnc;fucrt ¢ faa fEal Der tilfioft Blive en Stevvelfe tilovers , fom ¢
mindre end C.

Conftruction. g ¢ fas mange gange , inbeil g’:_u
: is

AN
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blfoer {totee. end AB; og [ad ED vave ben mangefoid of C fom Tab,4e

o ftovee end AB, el nu ED { pe Decle EG, GF, FD,
fom eve hoer i fee faa flore fom C, og tag fra AB en Part
BH, fom e flovee end Halvparien af AB, og tag ligeledes fra
AH en Part HK, fom er ftorve end Haloparten af AH og faas
feDes faver man fore , inDLl Der biiver faa mange Suddeelinger
i AB {om Der ere Snddeclinger i ED: Qad altfaa e Snddeelinger
AK, KH, HB verefige faa mangeiSaliet, fom be Jnddeclinger
EG, GF, FD.

Demonftration. &fterdi n DE er ftoree end AB og
fea DE ¢t tagen en Part EG, fom cr mindre end Haloparten,
men fra AB ev tagen en Pact BH, fom e frorve end Halvpars
ten 5 foa fEal Det sorige GD vave flotre end Dot abvrige AH.
Kremdeles, efterdi GD er #mre end AH, og fra GD et tagen
den balve Part GF, men fra AH:er tagen'en Part HK, fom
e ftorre end Haloparten 5 foa {Fal Dot ovrige DF vere fivrve
end Det sorige AK.  Da nu C er faa fior DF, f{aa {Eal C oge
faa omre ftovee end AK,  Yltfaa ev AK, fom ex den povige Pavt
af AB, mindre end C, fom er den mindfte af De to¢ givne Stovs
yeifec AB og C.  Dyilfet var det , fom Fulde Bevifes.

Daa famme Maade Eand vgfaa bevifed, at naar den hals
ve Dace tages fra AB, og fra det porige igien den haloe Paxt,
vgfaa fremdeles, faa fFal Der blive en Sterveife cilovers, fom
¢8 mindre end G

et 2 Propofition,

Theorema,

Cirkler forholoe fig til binanden ligefom Qvadras
terne af Oetes Diametrer,

Exempel, 2ad ABCD, EFGH yre €isfler, 0g Jab BD, FH ya: Fig.4;;
. ¢

i
It
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ve deres Diametrer: San figer jed, af ligeforn Quadraten af BD fofbo{:
'%er f;:g till_lo_vadmen of FH, f{aa forbolder fig Civflen ABCD til Cits
¢t EFGH.

Demontftration, i huis it , faa taae Quadra-
ten af BD forhelde fig til Qvadraten af FH, fom EivElen
ABCD tifen Figur , fom e enten mindre eller frovee end Cirklen
EFGH.  £ad Da for det fevfie Qvadraten af BD ferholde fig
til Qvadraten af FH fom’ Civflen ABCD forholder fig til en
Figur S, fom cv mindve end Civklen EFGH og lad en Qva-
drat EFGH bfive ind{Eceven i Civklen EFGH (6. 4).

Gaa {Fal famme Quadrat bare frorre end Halparten af Cirklen;
thi decfom man beffriver en Quadrat omEring Civflen EFGH,
faa (Ealden indffpeone Qvadrat EFGH vaere Dalvpavten af den
pmireone (thi af 7 Prop. 4. ev det Elave, atSRiddels Linien FH
ev faa frov fort en af Sideene af den omfEreone Qvadrat. Men
nu ot Qvadraten af FH (47. 1) faa for {om Qvadraterne af
FE, EH, et ev, dener dobbelt faa {tov fom Qvadraten
EFGH ; folgelig v EFGH Haloparien af Qvadraten af FH ellee
af den Qvadrat , form ev beffveven omEring Ciklen), Seloclig
eftcrdi Creflen v mindre end den omffrepne Qvadrat, faa maae
ben indjFrevne Qvadrat EFGH vare mindre end Haivpacten af
Civflen EFGH. ™ Deel nu (30. 3) de Civkel - Buer EF kG,
GH, HE i toe lige fiove Decle i Punfrerne K, L, M, N, 0g
brag de vette Liniew KF, FL, L&, GM, MH, HN,
NE, faa (Eal enfoer of D¢ Jrianglen EKF, FLG, GMH,
HNE vere fiovre end Haloparten af det Cickel » Stptfe , fom
Den fraaer udi nemlig Trianglen EKF (Fal veve ftorve end Halts
pareen aof Civkels Stpffet EXF , og faa fremdeled,  Thi naav
man igiennem Punfeerne K, L, M, N drager vette Linier,
forr vever Civflen, og man fuidiorer Parallelogrammerne paa
De vette Linier EF, FG, GH, HE, faa {Fal enboer af de iz
anglee EKF, FLG, GMH, HNE vere Halvparten af det Pa-
rallelogram fom ftaace paa famme inie fom Lrianglen (41
). Da nu Parallelogrammet ¢v fiovie end ivel - @mf;}g;

aa
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faa et enbyer of Bemedee Sviangler fterre end Haloparten of Tab.g,

det Cirkel - Styte, fom den fraaer udis Decfore darfom man
atter fFierer ikl Buerne EK, KF &e, i toe lige flove Dees
{e og Drager vette Linier , fom fammenfoye Declings s Punkrevs
ne, og Derforn faadant fFece immevfoct , faa fEal ber omfide
blive Civkels Sinkler tilovers , fom tilfammen cre nindre end
det Stytfe , boilfet CivElen EFGE er ftovre end den Figur S.
$hi 1 et foregaaende Lemma blew Deviift , at naae fia den
ftarve af toe ueiige Storrelfey bliver tagen en Port , fom ee
fretre end Haloparten og fra Den svrige Part bliver igien tas
geren*Pare, fom ex fForve end Haloparten og detee (Feer immers
fort , faa {al Der il fidft blive en Storvelf> tilovers , fom ¢¢
mindre end de mindite af de toe bemeldte Story fier.  Ladbade
Civel - StpFer, fom ftaae paa de veree Rinier EX, KF, FL,
LG, GM, MH, HN, NE pere d¢, fom tiffammen cve mindre
end Dot StpEee, fom Civklen EFGH ev ftorre end FigurenS;
faa Fal Den evrige Polygon EKFLGMHN bpere ftsrre
end Figuren S, Beffrio nu i Cicfen ABCD en Polygon
AXBOCPDR , fom et of lige SEifelfe med Polygonen
EKFLGMHN. &aa ffaf Qvadraten of BD forhed: fig tif
Qvadraten af FH fow Polygonen AXBOCPDR forholder fig
til Polygonen EKFLGMHN (1. 12), ~ ®a tu %\[adraten af
BD forholver fig ogfaa til Qvadraten of FH , fom Cirflen
ABCD til Figuren S 5 faa ffal €icflen ABCD forholve fig tif
S, fom Polygonen AXBOCPDR tif Polygonen FKFLGMHN,
9Men nu ex Cicflen ABCD ftevce end Polygonen AXBOCPDR;
Solgelig {Fal Figuren S ogfaa vere fterre end Polygonen
EKFLGMHN, ~ Sen den er ogfaa mindre, (fom tilforn blep
beviift), hoilet er wrimelige. ~ Felaelis Eand Quadraten of BD
ifEe forholoe fig til Qvadraten of FH , fom €iflen ABCD
til en Figur, fom ex mindee end Cirflen EFGH.  *Paa fane
me Maade Eand oglaa bevifes, at Qvadraten af FH fand iE€e
forholoe fig til Qvadraten of BD , fom Cirklen EFGH til en
Figur, fom ev mindre end Civflen ABCD, Geq figer frembes
Deles, at Qvadraten af BD fand ge forholde fig tif Qvadra-
m
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a

Tab.4, ten of FH fom Cirflen ABCD tif en Figur, fom et fleree end

Fig, 7.

Civklen EFGH.  3hi decforn nogen figer, at faadbant Fandos
ve mueligt, fan lad Qvadraten af BD fotholde fig til Qvadra-
ten af FH fom €itfien ABCD til en'Figur S fom er figree end
Citklen EFGH.  Saa_forholder fig ogfaa ved Ombvending
(Cor, 4. 5) Qvadraten af FH tif Qvadraten of BD, form Fi-
guren § ti'Citflen-ABCD,  DanuS v fioree end Sirklen
EFGH, faa ffaf (14. 5) S foeholde fig ¢if CitBlen ABCD),
fomn Cicklen EFGH (if en Figur, fom er mindre end :Sivklen
ABCD; folgelig ( x1. 5) ffal Qvadraten of BD forboide fig
tili Qvadraten of FH, fom €icflen EFGH tif en Figur, !{om e
mindve end Cirklen ABCD ,  hoilfet man tit tilforn bav beviift
at vere uemueligt,  Devfors Lund Qvadraten af BD iEfe fore
boloe fig til Qvadraten af FH fots €iklen ABCD tif en Figur,
fom ev ftorve end Civflen EFGH,  ©a nu vgfaa tilforn blep -
beviift, at Qvadraten af BD fand iFEe forholde fig til Qvadra-
ten of FH, fom Cirflen ABCD il en Figur , fom er mindee
end Cicklen EFGH, &aa ev det Flart, at ligefom Qvadraten

4f BD forholver fig til Qvadraten of FH , faa forhaider fig

ogfoa Cictlen ABCD til Citklen EFGH,  Huilfet par bet, fom
{Enlde bevifes. '

Dent 3 Propolfition,

Theorema,

Eobver Pyramid , fom bat en trefanted Grands
Plan , fand Oeeles i toe lige ffore og line fEitkede Pyra-
mider , {om bave treEantede Grund ¢ Planer og eve lige
{Eiklede]imed Oent heele Pyramide, og § toe lige ffore
Prismer, fonm ere cilfammen igere end Halvpareen of
Oen beele Pyramide, :

Exempel, 2ap per tere en Pyramide ABCD, fomt Bar en frefams
10 Grund + Plan AEC vg Huis Sop eller Spidfe v den Puatt D ; Sea fe
Jitts
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ger jeg da , At Pyramiden ABCD fand becles i toe fige flove og lige fFifTes Tab.44

e Pyramider , fom Have trefanicde Gruad - Planer , 0g e lige fEificde
med den Yeele Pyramide ABCD , pg i toe lige fiove Prismer, {om ¢ve il
{ammen fiove end Halvparten af den heele Pyramide,

Conftruétion. ®e vette finiee AB, BC, CA, AD,
DB, DC deelesi toe lige ftove Deelei Punbrerne E, F, G, H, K,
L. eneft drages de vette Liniey EH, EG, GH, HK, KL,
LH, EK, KF, FG.

Demonitration. Efterdi AE e faa ftor fom EB o0
AH ¢ faa flovfom HD, faa s EH parallel med BD (2, 6). U
famme Yarfag ev HK ogfaa parallel med AB.  Foaigelig er
HEBK ¢ Parallelogram og derfore (34, 1) ¢ HK faa fior fous
EB.  ®a nu EB ¢t fua flor fom AE; {na ev AE cgfaa faa
fior foms HK; og fordi AH er ogfaa fua fior fom HD, foa eve
to: Sivee AE, AH boet § fwr faa ftove fom toe &ider KH,
HD og Rinklen EAH ¢ (29. 1) faa for form Binflen KHD.
Folgelig (4. 1) ¢ev Grund - Qinien EH faa ffor fom Grund:Lis
nien KD.  Altfaa v Srianghen AEH of famme Storrelfe 0g
S&Eitkelfe fom Trianglen HKD, Vaa fumme Maade bevifesd oglaa,
atiTrvianglen AHG ¢t of famme Stervelfe og SEiffelfe form Tris
ongien HLD,  Kremibeles, efterfom De retee Linicv EH, HG,
fom veve hinanden, ere parallele , men iffe i famme Plan med
De foe veite Linier KD , DL, fomogfaa rere hinanden , faa ¢e
NBinlen EHG lige faa fror fom Binflen KDL (10. 11) 08
fordi diffe tige ftore Winkler indfluctes af lige ffove Siver EH,
HG og KD, DL, faa ffal GrundzLinien EG vere faa fioe
fomn Gruad s Qinien KL, Alifaa eve de toe Sriangler EHG,
KDL fige ftore og fige fEifeede.  Daa famme MNaade fand oge
faa beoifes, at be toe Trianglee ARG, HEKL eve (ige ft ¢ og
lige Fifede, itfaa ov Den Pyramide AEGH, bvis Srunds
Plan ¢v Qrianalen AEG oy hois Top ev den Punfe H, af
famme Statwelie og SEifielfe (1o Def, 11) fom Pyramiden
HKLD, hvié GcundsPlan et den Triangel HKL, men Sops
pen devafer “Punteen D, m 2

Srem
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Kvemdeled, fordi HK er parallel med AB, faa har Dris
anglen ADB (ige faa ftove SBinkler fom Trianglen DKH og fols
gelig have de ogfaa proportionale &ider (6, 6).  Derfore ex
pa Srianglen ADB fige {Eiffet med Sriangfen DHK,  UAf fams
me ¢ ogfaa Trianglen DBC lige (Fiffet med Srianglen DKL, og
Qrianglen DAC med Srianglen DHL.  Oa fordi de rette Qs
niet BA , AC fom vere hinanden eve parallele, men iFge i fams
me Plan med Detoe vette Linjer KH, HL, faa ¢v Binflen BAC
lige faa fror fom Binlen KHL (10. 11).  Da nu ogfaa BA
forholder fig tit AC, fom KH .til HL , faa ev Srianglen ABC
lige fFifEet med Svianglen HKL.  Felgelig ¢ den Pyramide
ABCD lige {FifEet med Pyramiden HKLD (g Def, 11). ®a
nu tilforn blev beviift , at Pyramiden HKLD o lige {Fiffet
med Pyramiden AEGH, faa ¢r Pyramiden ABCD ogfaa fige

- fFiEEet med AEGH (o1. 6), Folgelig eve begge de¢ Pyramider

AEGH, HKLD (ige {Fiffede med Den heele Pyramide ABCD,

g fordi BF er faa ffor fom FC, faa er Parallelogram-
met EBFG dobbelt faa fror fom rianglen GFC.  Yltfaa ere
Ber toe Prismer, nemlig det Prisma EBFGHK, fom ev ind{luts
tet af De toende Triangler BKF, EHG og of de tre Parallelo-
grammer EBFG, EBKH, KHGF, og D¢t Prisma FGCLHK,
form ev indfluteet af De toe Sriangler GFC, HKL vg de tre Pa-
rallelogrammer KFCL, LCGH, HKFG, kvi(¢ toe Prismer
have en og den famme Honde og Det forite af dem har et Pa-
rallelogram EBFG, og det andet en $riange! GFC til Srunds
Plan ; og Parallelogrammet EBFG ¢t Dobbelt faa frort fom
fom Jrianglen GEC 3 folgelig (40. 11) eve bemeldee toe Pris-
mer lige fiove. g et ¢r Flare, at de famme Prismer
ere fiocve end de toe Pyramider AEGH, HKLD, hi naar
man drager den vette Linie EF , faa er det Prisma EBFGHK

© ftorve end Den Pyramide EBFK, hvig GrundsPlan er s

anglen EBF og Spidfe den Punft K, Nen nu ec Pyramiden
EBFK lige faa ftov, fom Pyramiden AEGH ; thi De eve inds
futtede of lige ftove og lige (FiEFede Planer, ~ Folgelig e% det

: : t1s-
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Prisma EBFGHK ogfaa ftetre end Pyramiden AEGH. Da Tab.4.

nu et Prisma EBFGHK ¢t faa fiovtfom det PrismaFGCLHK,
og Pyramiden HKLD ¢ faa ftor fom Pyramiden AEGH;
faa ere De toe bemeldte Prismer ftovre end de foe Pyramider
AEGH, HKLD. ltfaa ¢v dens heele Pyramide ABCD deelt i
toe lige ftove og lige fFiffede Pyramider, fom have trefantede
Grund - Planer og eve lige {FifEede med den Beele Pyramide, og
i toe lige ftove Prismer , fom eve tilfammen fistre end DHalos
pavten of Den heele Pyramide.  Duilfet var]det, fom fEulbe bevifes.

e 4 Propofition.

Theorema.

Detfon der eve toe Pyramider af lige Hoyde, fome
Bave trekantede Grunds Planer, og enbver af diffe Pyra-
mider bliver Oeelet i coe lige (fore Pyramider , fom ete lis
ge {Eiktede med den beele Pyramide, {aa vel fom ogfaa
toe lige ftove Prifmer, og Oetfom fremdeles enboer af
O¢ toe Pyramider , fom udkom ved Oen ferfte Decling,
bliver igien paa famme maade Oeele of Oecte fFeer iny
metforr: Saa fPal alle Prismerne i Oen ene Pyramide
forholde {ig til alle Prismerne i den anden Pyramide , faa
fremc Oer eve live mange Prismer § begge Pyramiderne,

fom GrundsPlanen af Oen ene Pyramide forbolder f{ig

til GrundePlanen afoen anden.

Exempel. Labd der b&t‘e foc Pyramider ABCG 0g DEFH af lige Flg.839

Hayde, fom Have trefantede Grund - Planexr ABC, DEF, og lad enbuer af
vem blive Deelet § foe fige fiove Pyramider, fom eve lige fEiffede med den
Heele Pyramide og § to¢ lige fiove Prismers og lad D¢ Pyramider fom be-
Fommes ved den forvige Deeling, blive paa famme Raade deelte og' lad
Dette Fee immerforts Saa figer jeg, at lige fom Grund:Planen ABC
forholder fig il Grund - Planen DEF , {aa forholdee fig ogfaa alle de
Prismer, {om ¢re i Pyramiden ABCG fj| glfe D¢ Prismer fony ¢v¢ i Pyra-
wmiden DEFH, faafvems dev eve lige mange Prismer § begge Pyramidesne.

MNm 3
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Demonftration. @fufont BX e faa for fom XC
og AL faa fior fom LC, faa ev XL parallel 11i:DIAB (2. 6),
og derfere ¢ Trianglen ABC fige Fiffer med Ivianglen LXC
(4. 6).  Af faneme Aarfag ev Srianglen DEF (ige Fiffet med
Trianglen RQF.  Oyg fordi BC ex dobbelr faa fror fort CX,-
g EF dobbele faa ftor fom FQ, faa forhofder fig BC til CX,
fomEF il FQ. ®a nu paa BCog CX ere beffreone lige Fifkede
og ligedan facte Triangler ABC, LXC, og paa EF , FQ_ere lis
geledesd beffreone fige (FiFfede og ligedan {arte Trionglen DEF,
RQF : Saa (22. 6) forhoider fig Trianglen ABC tif Triangen
LXC fom Trianglen DEF tif Tvianglen RQF; folelig forhols -
Der fig fFiftes viid ( 16, 5) Frianglen ABC fif Jrianalen DEF,
fom Svianglen LXC ¢il Trianglen RQF.  Men nu forhotder
fig Zrianalen LXC ¢l Qrianglen RQF, fom det Prisma
LXCOMN tif det Prisma RQFSTY (fee bet nft efterfalaende
Scholion); felgelig (11, 5) Forhelder fig Sriangien ABC tif
Qrianglen DEF , fomn et Prisma LXCOMN il vet Prisma
RQFSTY. ©g fordi de toe Prismer, fom eve i den Pyramide
ABCG ¢re lige fiore med hinanden , faa vel formn ogfaa de toe
Prismer , fomeve i Pyramiden DEFH ; faa ffal det Prisma
KBXLMO fotholde fig til d¢t Prisma LXCOMN, fom det Pris-
ma PEQRST tif det Prisma RQFSTY, ®erfore forhoiver fig
oed Sammuenfetning (18, 5) de toe Prismer KBXLMO,
LXCOMN tifjammentagen til det Prisma LXCOMN, fomDde
to¢ Prismer’ PEQRST, RQFSTY tiffamimen tagen tif det Pris-
ma RQFSTY. Og fBiftesoiis fom de Prismer KBXLMO,
LXCOMN til p¢ Prismer PEQRST, RQFSTY, faa forholdes
fig det Prisma LXCOMN ¢i[ et Prisma RQFSTY, ©a
nu Det Prisma LXCOMN forfofder fig tif det Prisma RQFSTY
ligefom Srianglen LXC til Friangien REQ (fom tiiforn bieo bes
viift) og felgelig ogfaa (1. §) form Lrianglen ABC til Trians
glen DEF ; faa forlyolder fig e toe Prismer, fom cre udi Pyra-
miden ABCG til Detoe Prismer fymn eve udi Pyramiden DEFH,
fom Zriangien ABC til Triangfen DEF.  Decform nu e toe
Pyramider OMNG, STYH, fom udBom ved den forfie Dees

fing,

£
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ing, DEoe Deelie paa forfErevne SNaade , faa {Eal ogfaa be toeTab.4.

Prismer , fomn ¢ve udi Pyramiden OMNG forholve fig tilDetoe

Prismer, fom ereudi Pyramiden STYH, fom Grund :Planen

OMN forholder fig tif GrundsPlanen STY.  Pen Grunds
Planen OMN forhoider fig til Grund s Planen STY fom
Grund.Planen ABC tif Grund + Planen DEF.  ®erfore liges
forn ®rund s Planen ABC forhofver fig tif Grund s Planen DEF,
faa forholde fig D¢ toe Prismer , fom ¢ve | Pyramiden ABCG
til Deitoe Prismer fom e¢ve i Pyramiden DEFH og [ligeledes
e toe Prismer , fomere i Pyramiden OMNG tif D¢ toe Pris-
mer, fomere udi Pyramiden STYH, Felgelig ligefoin Grunds
" Planen ABC forholder fig tif @rundsPlanen DEF, faa fovs
oloer fig alle fire Prismer i Pyramiden ABCG tif all¢ five Pris-

mer i Pyramiden DEFH, et famme Eand ogfaa bevifes otn.

De Prismer, fom man befommer, naay d¢ Pyramider AKLO,
DPRS blive efter forfFeeone [SRaade deelte, faavel fom ogfaa om
alle andre Prismer, faa freme der ere lige mange af deins ¢+ begge
Pyramiderne,  Hilfe vav det, {om Fulde bevifes.

Scholion.

- €t Prisma faldes trcfanted, noay de foe hinanden imodfatfe vg pa-
yallele Planer ABC pg DEF (fee Tab. 1. Fig, 7) cre Sviangler; men
naav famme Planer eve Firfanter , Femfanter &e. faa Ealdes det ef firfan:
teb, femfanted &e. Prisma.  Ejterfom uu ¢t Parallelepipedum lader fig
becleitoe lige fiore freFantede Prismer (28.:11), faa er cf frcfanted Prisma
baloparten af ef Parallelepipedum , vg fand altfaq alt det, fom i den r1fe
D048 29, 30, 31, 32, 33, 34 Prop. v beviifi s Parallelepipeder, vg-
faa appliceres paa tvefantede Prismer (15. 5).  Derfore forholde fig de tre
Fantede Prismer LXCOMN,, RQFSTY(fee Tab. 4. Fig.8,9.) til hinanden s

gefom deved Ginud - Planer LXG, RQF (32. 11). Et Girfanted Prisma

ev Det {amme fom of Paxallelepipedum, thi et indfiuttes ngfan af for pas
xallele Fivfanter.

©en 5 Propofition,
Theorema.
D¢ Pyramider, fom ereaflige Hayde ot bave teebams

v | i

tede
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Tab.4.

Fig.8,9

Fig.10,

tede (Btllnb aPlaner, fotbg[be ﬁg til bim‘mbm rom oes
tes GrundsTlaner,

Exempel. 2ad ABCG, DEFH pute fo¢ Pyramider, fom Bawe e
g den famime Honde, 04 trefantede Grund - Planer ABC, DEF: Gaa fis
gevjeg, at Pyramiden ABCG forholdet fig til Pyramiden DEFH ,{om Grunds
Planen ABG forholder fig ¢l @rund s Planen DEF.

Demontftration. hi heig iffe; da_maae Grunds
Planen ABC fotholde fig til ®rundPlanen DEF, fom Pyrae
miden ABCG tif ¢t Solidum, fotn ¢v enten ftovee eller mindre
end Pyramiden DEFG. £ad da for det forfie ABC forbolde
fig til DEF, fom l?yramlden ABCG tif ¢t Solidum Z, formet
mindre end Pyramiden DEFH, ogdeel Pyramiden DEFH ifo¢
lige ftove Pyramider, fom ere flige (FiEEede med Den heele Pyra-
mide, og i to¢ lige fove Prismer, faa eve Diffe toe Prismertils
fammen ftovee end Halvparten af den heele Pyramide (3. 12)i
Dl ligeledes de Pyramider, fort udEom ved den forrige Dees
fing, cfter forfPreone SNaade , o9 gior Dette faa (enge , indtil
man faaer faadanne Pyramider fom tilfammen ere mindre end
Det Stykfe, fom Pyramiden DEFH cvftorre end det Solidum
7. Qad da for Exempel, D¢ Pyramider DPRS, STYH v
ve De, forn tilfamtmen ere mindre end det StyEee, fom Pyrami-
den DEFH et florre end det Solidum Z, faa fFal De ovris
g¢ Prismer RQFSTY og PEQEST wvare tiffammen ftorre
end Det Solidum Z.  €ad nu Pyramiden ABCG blive Deelt
paa famme SNaade og i fige faa mange ®eele fom Pyramiden
DEFH ; faa {Eal De Prismer , fom ete i Pyramiden ABCG
forhofde fig til de Prismer, fom eve i Pyramiden DEFH, fom
Grund « Planen ABC forholder fig til ®rund » Planen DEF
(4 12). Da nu Grunds Planen ABC forhoider fig til Grunds
Planen DEF , fom Pyramiden ABCG il det Solidum Z;
faa forholder fig (1. §) Pyramiden ABCG tif bet Solidum Z
fom D¢ Prismer, Det ¢ve udi Pyramiden ABCG , til De Pris-
mer, fom ere udi Pyramiden DEFH.  SQen nu er Pyrami-
den ABCG ftore end D¢ Prismer , fom eve iden, Jolgelig

(14-5)
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(14. 5 ) ot og det Solidum Z ftetee end e Prismer, fomjere i Tab,4.

Pyramiden DEFH. 90en Det ¢v ogfaa mindee , (efter det fom
tilforn Llew beviift), fom evuimelige.  Derfore Eand da Grundz
Planen ABC iffe forholde fig til Grund+Planen DEF, fom
Pyramiden ABCG forhofder fig til ¢t Solidum, fom ¢v mine
pre end Pyramiden DEFH. ‘Paa famme Daade Fand ogfas
fovifes ,  at Grund # Planen DEF {fand iffe forholde fig til
Grund - Planen ABC, fom Pyramiden DEFH tif ¢t Solidum,
fom er mindre end Pyramiden ABCG, Seg figer frems
Defes, at ABC Eand iffe forholde fig til DEF fom Pyramiden

ABCG til ¢t Solidum , fom e ftovre end Pyramiden DEFH,

G hi bois faadant and vere mueligt, faa lad ABC forhole fig
til DEF , fom Paramiden ABCG tif ¢t Solidum I, fom ¢t
ftorve end Pyramiden DEFH, faa forholder fig ogfaa ved Omy
vending (Cor, 4. 5) GSrundsPlanen DEF if GrundsPlanen
ABC, fom det Solidum I tif Pyramiden ABCG, anu
pet Solidum I ¢t fterce end DEFH, faa ffal (14, 5) Det Soli-
dum I fotholde §ig tif Pyramiden ABCG, fom Pyramidem
DEFH tif ¢t Solidum , fom ¢¢ mindre end Pyramiden ABCG,
Solgelig (1. 5) ffal Grund 2 Planen DEF forholde fig til @runds
Planen ABC fom Pyramiden DEFH il et Solidum , fom e¢
mindre end Pyramiden ABCG, hviffet tilforn er beviiff, atvos
ve uemuctigt.  Foloelig Eand GrundsPlanen ABC iEfe for-
Bolde fig til Grund s PlanenDEF , fom Pyramiden ABCG fif
¢t Solidum, fom et frovre end Pyramiden DEFH, ®a nu
tifforn bleo beviift, ac ABC iE€e hellev fand forholve fig tit DEF
fom Pyramiden ABCG til et Solidum , fom er mindre end
Pyramiden DEFH ; faa ec det Flare, at ligefom Grund + Pla-
nen ABC forhoider fig til Grund+Planen DEF, faa forholoer
fig ogfaa Pyramiden ABCG il Pyramiden DEFH, syl
vav et fom Ealde bevifes.

i Lom

Fig.1x,
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Tab.4; et 6 Propofition,

Fig.12,

13

Theorema,

De Pyramider, font eve aflige Hoyde ot bave sign -
gekantede Grund +Planer, forbolde {ig til hinanden fom
Oetes Grumd« Planer, '

Exempel. #ap ABCDEM 0g FGHELN yt¢ toc Pyramider, fo ere
of tige Hoyde vg fom bave mangeFantede Srund - Planer ABCDE , FGHKL
0g lad Punfterne M og N vave deres Spidfer :  Saa figerjeg, at ligefom
@rund-Planen ABCDE forjolder {ig til Srund-Planen FGHKL, {ag forholies
fig Pyramiden ABCDEM til Pyramiden FGHKLN,

Conftruction. enan deeler Grund + Planien ABCDE ¢
de Sriangler ABC, ACD, ADE, og &runid z Planen FGHKL
i de Sriangler FGH, FHK, FKL, Dernieeft fiifler man fig
for , at paa enbver af diffe Triangler Pyramider ere flillede,
form ere of lige Hoyde med de forftberneldte toe heele Pyramides,

Demonttration. Efterdi nu (5. 12) rianglen ABC
focholder fig tif Srianglen ACD, fom Pyramiden ABCM il
Pyramiden ACDM : Saa forholder fig 9¢d0 Sammenfwning
€18. 5) den Sivfant ABCD tif Srianglen ACD , foni Pyrami-
den ABCDM tif Pyramiden ACDM.  Men nu forhoider fig
(5. 12) Trianglen ACD il Zrianglen ADE fom Pyramiden
ACDM iif Pyramiden ADEM. ~ Folgelig forhotder fig ved on
jeontagen Fochold (22, 5) Grund+ Planen ABCD tif Sruads
Planen ADE, fom Pyramiden ABCDM tif Pyramiden ADEM
0g ved Sammenfeming (18. 5) &eand.Planen ABCDE il
©rund - Planen ADE, fom Pyramiden ABCDEM til Pyra-
miden ADEM.  9ff famme Aarfay forholder fig ogfaa Grunds
Planen FGHKL tif @&runs+Planen FKL , fom Pyramiden

_ FGHKLN til Pyramiden FKLN.  Efterdi ny d¢ Pyramider
_ADEM , FELN have famme Deyde og teeancede Grunde

Pla-
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Planer, faa forholoer fig Grunde Planen ADE til Grund.Pla- Tab.4e

nenFKL , fomt Pyramiden ADEM ti{ Pyramiden FKLN,
Og fordi Guund+Planen ABCDE forholbee fig til GrundsPlas
nen ADE {oiti Pyramiden ABCDEM tif Pyramiden ADEM og
Grund « Planen ADE focholder fig til Grund ¢ Planen FKL,
fom Pyramiden ADEM til Pyramiden FKLN ; faa forholdee
fig ogfag ved en jeontagen Forhold GrundsPlanen ABCDE tif
®rund s planen FKL, fom Pyramiden ABCDEM til Pyra-
miden FKLN. ~ Men nu focholder fig Srund s Planen FKL
til Grund ¢+ Planen FGHKL fom Pyramiden FKLN tif Pyra~
miden FGHKLN. = Felgelig forhoiver fig ogfaa ved en jeons
tagen Forhold (22 .5) Grund-Planen ABCDE til Grund-Planen
FGHKL, for Pyramiden ABGDEM tif Pyramiden FGHKLAN.
Doilfet var det , o jfEnide bevifes.

et 7 Propofition,
Theorema.
B¢ hoett prisma’, fom bat entrebanted GrundPlan,

Tader {ig deele i tre lige ffove Pyramider, {om bHave tves
fantede GrundPlaner., .

Exempel. a0 ABCDEF pwte ¢f Prisma, {om Bae en feefanted Fig 14

@b «Plan ABC; Gaa figer jeg, at beite Prisma fand decles i tre lige
flove Pyramider, fom Have frefantede Grund s Planer.

Demontftration. span deager de'rette Sinier BD, EC,
‘CD,  Cfterdi nu ABED ¢r ¢t Parallelogram og BD ¢y Det$
Soees Sinie, faa ex Trianglen ABD faa frov (34, 1) fom Lris
onglen EBD,  Decfore (5. 12) ffal Den Pyramide hoig
@rund - Plan ¢¢ den Lriangel ABD og hois Sop ev den Punke
C, vere lige faa fior fom Den Pyramide , hvis Grunde«Plan
et den Lviangel EBD og hvis Q%g ¢v Den Punft C, Men nu

na
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Tab.4. ¢t den Pyramide , bois GrundsPlan er Srianglen EBD 08

hois Sop ev Punften C, en famme fom den. Pyramide, hoig
SrundsPlan er Trianglen EBC g hvis Top or Punten D ,
thi De indfluttes beage of felofamme Planer nemlig af e fice
Trianglec EBD, EBC, ECD og DCB.  Eslaelig er den Pyra-
mide , hois Grund s Plan ev Trianglen ABD og hvis Top e
Punfeen C, lige faa fror fom den Pyramide , hois Grunds
Plan ¢v Trianglen EBC og hvis Top ev Punften D, Fremdes
leg, efterdi FCBE er et Parallelogram, lvig oer - Linie ev CF,
faa er (34. 1) Srianglen EBC fige fuaa fror, fom Trianglen ECF,
Kolgelig (6. 12) er den Pyramide , bvig Grund: Plan er den
RLriongel EBC 0g hvis Spidfe er den Puufe D, lige faa fioe
fom ben Pyramide, fhvis Grund#Plan er den Triangel ECF og
hoig Top exven Punfe D.  Danu den Pyramide, hyig Grunds
Plan ¢ Erianglen ABD oa hois Sop ec den Punfe C, e lige
faa ftor, fom Den Pyramide, hvis Grund -Plan er den Sriate
gel EBC og hvid Sop er den Punfe D; faa er den Pyramide,
hois Sruad < Plan er den Triangel ABD og hvis Sop er et
SPunkt C, lige faa fror fom den Pyramide, hoig Grund - Plan
er Erianglen ECF og hvis Top er Punften D, Nltiaa eve e
tve Pyramider ABDC, EBCD, ECFD fige fiore og fordi
De udgiove Det heele Prisma ABCDEF, faa er Det Elavt at et
Prisma, fom bac en trefanted Grund« Plan, lader fig Deele i
tre lige fove Pyramider.  pyiffer pay det, fom fEulde Hevifes.

1, Corollarium

Efterfom Oent Pyramide , Boig Grund«Plan er den Sris
angel ABD og f)mq Sop er den Punfe C, eor den famme fom
den Pyramide, hvig Grund-Plan er den Triangel CAB og hvis
Soperven Punft D (thi deindflutces begge af felv famme Planer),
0g 0¢en Pyramide, hoig Grund-Plan er den Sriangel ABD og hvis
Sop ec den Punfe C, ex en tredie ‘Part af det Prisma ABCDEF

- (7-12).  &aa ev ogfaa den Pyramide, bvis Grund: Plan e

den Sriangel CAB og hvis Sop er den Punke D, den fredie
' Pare
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Part of det Prisma ABCDEF,  $eraf feer man da, at en Py- Tab.4, i
ramide CABD, f.m bav en trefanted GrundsPlan CAB, even
tredie Deel of et Prisma , fom har famme GrundsPlan CAB i
»g famme Hoyde, fom Pyramiden,  Og heraf folger videre, xo
at 0gfaa enfyver Pyramide ABCDEG, fom haten mangefanted © 8757
@rund + Plan ABCDE er den fredic Part af ¢t Prisma ABCD- i
EFGHIK, fom har famme Grund s Plan og Hoyde, fom Pyra- gi
~miden,  $hi naar man afdeeter det bemelvte Prisma i trefane L : i
tede Prismer ABCFGH, ACEFHK, ECDKHI; faa ¢vden Py- f
ramide ABCG den teedie Deel af det Prisma ABCFGH, fordi W
D¢ have en og den famme Grund s Plan, nemlig Trianglen ABC i
g ¢ 0g Den famme Hepde.  Ligeledes ex Pyramiden ACEG E

Den tredie Deel af det Prisma ACEFHK, fordi e ftaae begge
paa famme Grund+Plan ACE og bhave en 0g den famme $Hoys *
De, thi e ftaae imellem famme parallele Planer FGHK og ABCE; . i
of famme Yarfag ev den Pyramide ECDG den tredie Dee! af
D¢t Prisma ECDKFL  ®a nu de tre bemeldte Pyramider
udgisre den fecle Pyramide ABCDEG ag ve bemeldte tve Pris- '
mer udgiove Det heele Prisma ABCDEFGHIK, faa er et Elare |
at Denne heele Pyramide v Den tredie Deel af dette heele Pris-
ma. Heraf faiger Da, at enhver Pyramide, enten Den haven |
treEanted efler mangefanted Grund» Plan, ev den tredie Decf of ; \
et Prisma, fom hor famme @rund«Plan og famme Hoyde form
Pyramiden, i

2, Corollarium,

itfan naar Prismer have en og den famme Hoyde , faa |
forholde D)e fig tif hinanden , fom Deves Grund:sPlaner (6, 12 1
08 35. 5)

Ot § Propofition, J
Theorema.

Lige(titkeOe Pyramiders, fom bave teeBantede |
xNn 3 Grunds !
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Fig.16,
17,

@rund - Planer, detes Sothold il hinanden ey tripleret i
mod dert Sorbold, fom deves Sider, dereve lige § Sote
bold, bave til binanden.

Exempel. 2.5 ABCG vg DEFH sote foe ligeftiffede Pyramider,
ottt Have trefantede Grund - Planer ABC, DEF: Saa figer jeg, af e Fovn
![ww, {out Pyramiden ABCG Har fil Pyramiden DEFH, ¢r jtripleret {nod
den forhold, fom BC hav il EF, - ,

Demontftration; Guivfsete Parallelepipeder BOML,
EHPO. Efterdi nu Byramiden ABCG e fige fFiffet med Py-
ramiden DEFH, faa ¢¢ SBinflen ABC (9 Def. 11) lige {ag
fior forn Binflen DEF, og Winklen GBC faa ftov forn Bins
Elen HEF, og Binflen ABG faa fior fort GBinElen DEH, og
of famme Aacfag forhofder fig AB tif DE , fom BC til EF og
fom BG tilt EH, ~ ltfaa eftecdi Binklen ABC ev faa ftor fom
Binklen DEF og Siverne omEring diffe lige fore Binkler eve
proportionale , faa ev Parallelogrammet BM lige Fiffet med
Barallelogrammet EP. Af famme arfag ¢v Rarallelogram«

- met BN (ige {TifEet med Parallelogrammet ER , o0g Parallelo-

grammet BK med Parallelogrammet EX. §olgelig ece de fre
Parallelogrammer BM, BK, BN (ige {FiEBede med e tre Paral-
lelogrammer EF , EX, ER. $en nuere de tre BM, BK,
BN fige {Eiffede meD Deves tre imodfatte Parallelogrammer g
figeledes eve De tve ER | EX, ER lige {Fiffeds med De tre intods
fatte (24. x1). Altfaa eredeParallelepipeder BGML og EHPO
indfluteede af lige mange og lige (Fiffede Planer, og falgeligen
(9 Def. 1) et BGML lige fEiffet med EHRO.  Derfore (33,
1) ¢t Den Forhold, forrs BGML Bav tif EHRO tripleret imod
den Foehold, fom Siden BC hav til Siden EF.  Ien nu fore
hofoer fig BGML tif EHPO fom Pyramiden ABCG tif Pyra-
miden DEFH (15, §);5 thi eftecfom (x Cor, 7. 12) diffe Pyra- -
mider ¢ve tredie ®eele af De trefantede Prismer , fom fiaae
paa Grunds Rlanerne GBC og HEF og bave famme $Hepde
fom Pyramiderne, og Diffe Prismer igien eve i falge af den2g
¥rop. xxhalve RDeele af e Parallelepipeder BGML 0g EHPO;

fra
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faa eve D¢ Pyramider ABCG, DEFH fiette Deele of de Pa- Tab,;

rallelepipeder BGML, EHPO.  ltfaa ev ogfaa den Forholp,

fom Pyramiden ABCG har tif FyramidenDEFH tripleret i

~ anob en Fothold , fom BC hav ol BF,  Hilfet var et fom
feulde bevifes.

Corollarium,

Hevaf e¢ detElare, at lige fFifEede Pyramiders, fotir have
inangefantede Grund+ Planer , Deres Sorhold il hinanden,
er tripleret imod den Forhold, fom deves Sider, Der eve lige
i Sorhold, have til hinanden.  Thi naar bemeldte Pyramider
afoeles i Pyramider, fom have tefantede Grund ¢ Planer, faq
{Eal Deres fige fFifede mangefaniede GrundePlaner (20, 6)
Deroed Deeles i lige mange og fige fFiffede Sriangler og felgeligen
figefoms en Pyramide , fom bav en trefanted Srund + Plan,
udi enaf Pyramiderne, forholder{ig til.en Pyramide, fom har
¢n trefanted Srund +Plan, ubi den anden Pyramide, faa {Fal
alle Pyramiderne, fom fhave tveBantede ®rund-Llaner, udiden
¢ne Pyramide , forhefde fig til alle Pyramiderne , fom have
treEantede Grund s Planer, udi Den anden Pyramide , Det e,
faa forhoer fig den eene af de Pyramider, fom have en mans
gefanted @rund . Plan, til ben anden. D4 nu den Fothold,
fom ¢n Pyramid, Dev hat ¢n trefanted GrundePlan, hae tilen
anden Pyramid, fom ogfaa hae en teefandeed Geunds Plan ,
et tripleret imod Den Forhold 4 fom de @ider have il hinans
den , ber exe lige i Forhoid; faa ev ogfaa Den Forhold , fomen
Pyramide, Dethav en mangeEanted Grund « Plan, ha tilen ans
den Pyramid, fom ligeleDes hat en mangefanted Grund+ Plan,
tripleret imod Den Forhofd , fom De ider have bl hinanden,

Det eve fige i Forhold.

en 9 Propofition,
Theorema, ¥
Geund s Plancrne og Hay0erie af lige Fore Pyramider

fous
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Tab.4. fom bave trefantede @rund :Planer, ere reciproce pro-
portionale: og naat Brund: Planerre og Hgyderne af
Pyramider, fom bave trebantede Grunds Planer, eve rec-
proce proportionale, faa‘eve Pyramiderne lige ffove,

Fig.s, Exempel. gad ABCG, DEFH yre lige flove Pyramider, {or
.19, Bave freantede Grimd - Planer ABC, DEF: Jeg figer 24, at Grund - Pla
nerne 0g Hepderne af d¢ Pyramider ABCG, DEFH cr¢ reciproce propor=

tionale, det ¢r / Grnnd 4Planen ABC forholder fig_ il Grund - Planen

DEF, fom Hoyden of Pyramiden DEFH til Hayden of Pyramiden ABCG,

Demonftration, Gufbforde Parallelepipeder BGML,
EHPO. Gftecfom nu Pyramiden ABCG er faa fiot fom Py-
ramiden DEFH og det Parallelepipedum BGML ¢t fip gange
faa fior fom Pyramiden ABCG og Det Parallelepipedum
EHPO et fir gange faa fior, fom Pyramiden DEFH, (eftee
Det fom i den nwjtfocegaaende Propofition bl beviift), faa (15.5)
feal det Parallelepipedum BGML pere faa ftot fort et Pa-
rallelepipedum EHPO ; og felgeligen ol Grund + Planerne.
o3 Hovderne af diffe Parallelepipeder vere reciproce pro-
portionale (34, 11),  Derfore forholder fig &rund + Planen
BM tit Grund + Plapen EP , fom Hoyden af det Parallelepl-
pedum EHFO til $Henden af det Parallelepipedum BGML
Da nulBM forholoer fig tilt EP fom Trianglen ABC it Sris
anglen DEF 5 faa forhofder fig ogfaa Triangln ABC til iz
angfen DEF fom Honden af det Parallelepipedum EHPO ti
$Honden af det Parallelepipedum BGML , et ¢t fom Hops
den af Pyramiden DEFH til Hopden af Pyramiden ABCG,
thi EHPO har famme Hopde fom Pyramiden DEFH , og
BGML har famme Hoyde fom Pyramiden ABCG.  Altfaq eve
Gsrund + Planerne og Hepdecre af de lige fore Pyramider
ABCG , DEFH reciproce proportionale,  Huilfet (1) v
af bevife.

2. 2ad nu Grund - Planerne og Hoyderne af dePyramider ABCG,
DEFH ¢ reciproce proportionale, et ¢v, lad @vrund:Planen ABC

Sowe
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fprbolde fig t Grund - Planen DEF {om Hoyden af Pyramiden DEFH il
phden af Pyramiden ABCG: G figer jeg, af Py ramiden ABCG v {on
ftor fom Pyramiden DEFH,

Shi efterfom ABC forbofdey fig tif DEF fom Hopven af
Pyramiden DEFH til $eyden of Pyramiden ABCG; og ABC
forboier fig til DEF (15. 5) fom Parallalogrammet BM tif Pa-
rall¢logrammet EP ; faa forholder fig ogfaa BM tit EP fom
$oyden of Pyramiden DEFH til $eyden of Pyramiden
ABCG, det ex, fom Hoyben af det Parallelepipedum EHPO
tit Hepden af vet Parallelepipedum BGML,  §elgelig eve Hons
Decne 0g Erunds Planerne af D¢ Parallelepipeder BGML og
EHPO reciproce proportionale og altfaa ( 34. 11) ere de Pa-
rallelepipeder BGML, FHPO [ige flove. "Shten nu ¢¢ Pyra-
miden ABCG den fiette Pavt af BGML pg ligeledes ¢v Pyraa

“miden DEFH den fiette Part af EHPO.  Folgelig ev Pyra-
ntxibdeg ABCG faa ftor fom Pyramiden DEFH. = Gyvilfef (2) var
at bevife. s

D¢t 10 Propofition,

.Theorema.

Enboer Conus eller Regle et den tredie Deel af
et Cylinder , naar de begge bave en og den famme
Guund sPlan og Heyve.

Tab.4.

Exempel, fad ¢t Reglelog et Cylinder fiaae yaa¢n og den fans Fig‘ze

me Grund - Plan, nemlig paa Civtlen ABCD 5g have en 0g den famme Haye
e (fee 18, 20, 21 08 23 Def. 11): Saa figer jeg, at Keglen ev en fres
ie Part af Cylindren cifer Cylindrener tre gange fan fior {oin Keglen.

- Demonttration. ®efom Cylinderen iffe e tre
gange faa flor fom Keglen , foa maae Den enten pere meee
cllec mindre end tve gange faa ftov.  £ad den for det forfte vees
e meep end (re gange faa fiov fon;3 Keglen og beffriv i Civklen

0

. 3

ABCD
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Tab.4. ABCD ¢n Qvadrat ABCD, faa fFal denne Qvadrat vere fleps

e end Haloparten af Civklen ABCD.  £ad 1 pas Qvadraten
ABCD ¢t Parallelepipedum ellsy ¢t fizfanted Prisma-biive ops
vepit, fom bar famme Heopde fom Cylinderen , faa ffal Dette
Prisma vere ftoree end Halvparten af Cylinderen; thi Derfom
man beff iver en Quadrat omEring Cirflen (e Fig. 21) ngders
paa bliver fillet et Prisma aof famme $Hoyde fom Cylinderen,
faa fEal Det Prisma, fom flaaer paa Den indFrevne Qvadrat ABGD,
vere Haloparten of def Prisma , fom ftager paa Deni omiFrens
Quvadrat (thi diffe Prismer , efterdi De eve lige boye, faa fors
holoe Defig tif hinanten fom deves Grund « Planer (2 Cor. 7) og
Dew indfFrevne Qvadrat er SHaloparten af Den omffrevne). Da
nu Cylindren ¢ mindee ¢nd Det Prisma , fom ftaaer paa den
pmffreone Qvadrat; faa ev et Prisma, fom er fifier paa Den
ind{freone Qvadrat ABCD og fom har famme Hende fomm Cy-
linderen, f{terve ¢ D Halopaveen af Cylinderen,  Deel nuw
be Cirkel - Puer AB, BC, CD, DA 1 toe lige ficre Deele ide
Dunfeer E, F, G, H og drag de vette Liniex AE, EB, BF,
FC, €G, GD, DH, HA; faa {Fal {ejter Dot fom forhen ¢¢
beviift i ven 2 Prop. 12) enhoer of De Lriangler AEB , BFC,
CGD, DHA pare ftevre end Haloparten af det Eivfelr Stybe
Fo, fom Den ftacer udi.  Decfom nu paa enbver af de i
angler AEB, BFC, CGD, DHA opueyfes Prismer, fom has
ve famme Hepde fom Cylinderen , faa fFal enbver of diffe
Prismer vrce fievre end Halvpaten af det Derri! harende Stytke
of Cylinderen, nemlig det Prisma, fom flaaer pao Srianglen AEB
ffat v e ftoree end Halvparten af det Styffe of Cylinderen, Hm
ftaace paa Cickel-Stvffet AEBog faafrenD:leg s thiveriom faiens
nem Punbrerne E, F, G, H biforr dragne vere Linier paral-
fel md AB, BC, CD, AD og Parallelogrammerne paa D¢
retee Qinice AB, BC, CD, DA blive fuidterte og “erpas bhive
oprepfte Parallelepipeder af famame Hopde fom Cylinderen,
faa fFal enhoer of de Prismer, for ¢ce oprepfie paa Erianglers
ne AEB, BFC, CGD, DHA vare Haloparten af D¢ oprepfie
Parallelepipeder; da it 9¢ bemeidte Sepffer af Cylinderen
¢re




e e IS o ik | R e e e e e e e

df Euclidis Elementer, 301

£ |

ere miudie end famime Parallelepipeder; faaiffal ogfoa de Pris- Tab.g, |
mer, fom fraast paa de Sriengler AEB, BFC, CGD, DHA ,
paree ftovee end Halvparten of de dectil herende StyEeer of Cy- |
linderen,  ®erfore naar man acter deeler De svvige Civkels
SBuer i toe lige flove Deele o drager vetee Linier og oprenfer |
Prismer paa De udfomuwnde Lriangler, af famme Hoyde foms !
Cylinderen, og bette {feer faaleded immerfore , faa faaer mon \7

- omfider ( efter DetiLemama fom felger neft efter den 1 Pros i
pofition ) faadanne Portioner eoflec Styffer af Cylin- |
deren tifovers, fom tilfarmmen eve mindre end det &tyile, fom i
Cylinderen ¢r mece end tre gange faa floe forn Keglen,

2ad da D¢ Portioner af Cylinderen fotn ftaae paa de @ird
Bl Swbfer AE, EB, BF, FC, CG, GD, DH, HA vare ;‘
tilfammen mindre end det Styffe, fom Cylinderen ev teet end I
tre gange faa fior form Keglen; faa fEal Det oovige Prisma, fout |
har den Polygon AEBFCGDH til fin @eund-Plan og hvig N
Hoyde ¢¢ den famme fom Cylinderens Hopde, vare meer end y
tre gange faa fiov fom Keglen.  Den nu ev (1 Cor, 7)) Dette |
fidft bemeIDte Prisma tre gange faa fior fom den Pyramide, fons ‘
bhav Den famme Polygon AEBFCGDH til fin @rund s Plan og
hois Spidfe er Den famme fom Keglens Spidfe.  Folgelig Fal !
Denne Pyramide owre fiovee end Keglen , fom har Citflen "
ABCD il fin Grund+Plan,  Sen dent ¢v ogfaa mindre end
Keglen (thi den indflutees af Keglen), fomer us vimeligt, Ders
fore fand Da Cylinderen iEfe peve mecy end tre gange faa ftoe
fom Keglen.

Geg figer fremdeled, at Den Fand {EFe heller vare mindre end tre
gange faa ftor fom Keglen.  Thi hois faadant Fand vere mues
ligt, faa [ad Cylinderen vere mindre endtre gange faa flog
fom Kealen 5 Saa Fal Keglen ogfaa vere meer end den fredie
Part of Cylinderen, £ad nu en Qvadrat ABCD blive beffres
ven | Cirklen ABCD og [ad paa famme Qvadratien P yramide
blive opftilied , fom Har famme Sop cller Spidfe fom Keglen,
faa fFal Denng Pyramid vgre ﬁemceig end Halvpacten of Keglen,

0 2 - Qh
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Tab.4. Shi devfomn man beffriver en Qvadrat omfring Cirklen og paa

famme Qvadrat ftilles en Pyramide, fom har famme Spidf:
fom Kegien; faa Eal den Pyramide, fom er filled paa denind:
ffreone Quadrat vere Haloparten af dett Pyramide , fom ¢
ftilled paa den omfFrevne Qvadrat (6. 12), thi den indifveone
Qvadrat ¢y Haloparten af den omfFreone.  Da nuPyrami-
den , fom e¢ fiilled paa Den omffreone Quadrat ¢t ftarre end
Keglen, thi den indflutter Keglen, faa ev ogfaa den Pyramide,
fom er {till:d paa Den indfFcione Qvadrat, fisrre end Halodees
len af Kealen,  Deel Da fremdeles de Cirfel Buer AB, BC,
CD, DA i toe lige ftore Decle i d¢ Punfeer E, F, G, H
og Drag Oe¢ retee Qinicy AE, EB, BF, FC, CG, GD, DH,
HA ; faa fFal enboer of De Sriangler AEB, BFC, CGD,
DHA vare ftorve end det Civfel- Styffe , fom Den fraacr udi,
pg Derfom paa riangletne AEB, BFC, CGD, DHA oprey:
fe3 Pyramider , fom have famme op fom Keglen , faa fFal
enhver af diffe Pyramider vere ftotre end Halvparten af et
dertil horende SryEbe af Keglen @ Yltfaa naar man ateer (Figes
vev De ovrige Civkel - Buer og Drager rette Linier og pag de uds
Fommende Sriangler oprepfes Pyramider , fam have famme
&pidfe fom Keglen og dette fFeer immerfort, faa bliver dev tifs
foft (efter Det forhen bemeldte Lemma, ) faadanue Portioner
el StEfer of Keglen tilovers, fom tilfammen cve mindre end
Det Stpkfe, form Keglen ev fivvee end en tredie Part af Cylin-
deren, “£ad nu D¢ Styfer of Keglen, fom fiace pas de Cirs
el Swyffer AE, EB, BF, FC, CG, GD, DH, HA vais
af bemefdte Beffaffenhed , faa {Fal Den ovrige Pyramide, fom
har den Polygon AEBFCGDH tif fin Grund-Pian og hoid
Sop er den famme fom Keglens, vave florre end Dden frebdie
Pattaf Cylinderen.  Men ts er denne Pyramide, fom har den

“bermeldie Polygon AEBFCGDH tif fin ®rund«Plan og hois

Sop er Den famine fom Keglend, en tredie Pave af det Prisma,
bhois Srund-Plan ¢ den Polygon AEBFCGDH og hvis Hays
De ev Den famme fom Cylinderens Hoyde, folgelig ev dette. =
Prisma ftovie end Cylinderen, fom et u-vimeligt, thi Igaz_nme ;

risma
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Prisma indfluttes of Cylinderen, efterfom De have begge en Tab,4.
og Denfamme Hopde, og Polygonen AEBFCGDH, fom ex
Grund + Planen af bemeidte Prisma, ¢ mindre end Citflen ‘1
ABCD fom er ®rund+ Planen af Cylinderen,  2ltfaa Fand |
Cylinderen {ffe vere mindre end tve gange faa Gor fom Keglen. |
Den den Eand iEe heller vere meer end tre gange faa for fom |
Keglen, fom tilforn blev beviift.  Folgelig ev Cylinderen tye
gange faa flov fom Keglen.  Hilfes var det, fons fEulde bevifes.

©eit 11 Propofition.

Theorema.

Realer o4’ Cylindrer, fom bave er o den famme
;’?Wbe, forbolOe fig til binanden, fom Oeres Grunds
aner, g‘

Exempel. 245 per sare foe Qegler 0g foe Cylinderer, font Bave Fig,22, i
en 08 den {amiie Hovde 0g his Grund s Planer ere de Civfley ABCD, 23, :

EFGH oglab KL pere den ene Kegles og Cylinders el (Axis) g MN den ans i i:
ben Kegles g Cylinders pel (foe 1909 22 Det. 11) vg lad AC 0g EG |
wore Grund - Planernes Diametrer elfer SRiddel - Linier s Saa figer jea, af '
Jigefom Cirflen ARCD forbolber fig til Cirflen EFGH, {aa forbelder fig

Reglen AL Sl Keglen, EN.

Demonttration. ®efm @ivelen ABCD iefe forhole
der fig til Cirflen EFGH, fom Keglen AL til Reglen EN, faa
mage Cirflen ABCD forholde fig til Cirflen EFGH fom Keglen
AL tifet Solidum, fom er enten fiarre elier mindre end Keglen
EN.  Caddaferft Cirflen ABED forhoide fig til CivFlen EFGH 3
fom den Conus lier Kegle AL forholer fig ff et Solidum X, Fig.24,
- fom et mindre end Kealen EN og {ad det Solidum I vere faa 2§,
ftor fom det &tyEfe, fom Keglen EN er ftoreeend det Solidum X;
aa ¢v Keglen EN (ige faa ftor fom de toe Solider X og I rifs
fammen,  BefFriv nu en Quadrat EFGH i Girflen EFGH pg
vaa famme Qvadrat fifles en Pyramide af famme Doyde fom
X 03 Keglen
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Tab.4. Keglen, faa Fal denne Pyramide oeeve fotve end Halvpacten

af Kealen (fee Demonttrationen tilDen nefiforegaaente Propoe-
fition). « Dl fremdecles de Civbels Buer EF, FG, GH, HE
§ toe lige flore Decle i Punfrerne P, R, S, O vg drag D¢ rette
€iniee HO, OE, EP, PF, FR, RG, GS, SH. Naar nu paa
pe Sriangler HOE, EPF, FRG, GHS opreyfi8 Pyramider of
famme Hopde, fom Keglen; faa Fal enbvec of Diffe Pyramuder
pere ftorce end et Devtii havende Siyfe af Keglen, Yt
faa Derfom man paa ny deeler e svrige Cicfel- Duer i toe lige
fore Deele og drager vette Rinier og oprepfee Pyramider pag
De udfommende Triangler af famme Hoyde fom Keglen og dette
feer immecfort , faa Dliver Dev tilfidfe (efter det forhen bes
mie(bte Lemma) faadanne Stpffer af Keglen tiloves, fons tils
fammen ere mindre ¢nd Det Solidum I.  £ad Da D¢ Swiker af
Keglen, fom ftaae paa Civkfels Siytferne HO, OE, EP, PF,
FR, RG, GS, SH vere titfammen mindre end D¢t Solidum I
faa ev en operblivende Pyramid, fom hav den Polygon HOE-
PFRGS til fin Grund«Plan og hvis Hepde ¢r den jatnme fom
Kegleng Hende, {torre end det Solidum X, Deffriv i Civklen
ABCD ¢ Polygon DTAYBQCV af famme SEifelfe og liges
pan fadt, fomPolygonen HOEPEFRGS g [ad paa famme Poly-
gon DTAYBQCYV en Pyramid blive oprepft of famme Hopde
fom RKeglen AL, Efterdi nu Qvadraten af AC forhalder fig
til Qvadraten of EG fom Polygonen DTAYBQCV til Poly-
gonen HOEPFRGS (1. 12) og Qvadratenaf AC forholder fig
ogfaa til Qvadraten af EG fom Cirflen ABCD til Cirflen
EFGH (2. 12); faa forhoder fig (z1. 5) Cirklen ABCD il
Cirflen EFGH, fom Polygonen DTAYBQCYV tii Polygonen
HOEPFRGS. Men nu focholder fig Civkien ABCD ¢if SivElin
EFGH fomn SReglen AL tif Det Solidnm X, og (6. 12) Yo-
Iygonen DTAYBQCYV forhoder fig til Polygonen HOEDE-
RGS fom den Pyramide , -brig Gruud+Plan er dent Polygon
DTAYBQCYV og hois Spidfe e Punfren L, forholder fig tif
den Pyramide, bois ©rund + Plan ¢r den Polygon HOEPFRGS
og hois Top ¢v Den Punbe N.  Devfore forhoider fig Regﬁg
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AL tifder Solidum X, figefons deny Pyramide, hvig Grund-Plan Tab.4, l
¢v ven Polygon Dl AYBQgV og heis Fop ev Punften L,
forbolver fig til ten Pyramide, §vig Grund-Plan ex Polygo-
nen HOEFFRGS og hois Top er Punfren N, Nen vy ee

Keglen AL fisrveend Pyramiden, fom ev i Den, og Derfore (14, ‘

5)-¢¢ ogfaa bet Solidum X figrre end Pyramiden , fom ev i "‘

Keglen EN. - Dken forme Solidum X er ogfaa mindre end dens i

|

I

[

1

!

ne fidft bemredte Pyramide (fom tifforn blev beviift), Hoilfetee
u-rimeligr,  Folgelig fand Civfren ABCD iffe forholDe fig tif
Cirflen EFGH, fom Keglen AL tif ¢t Solidum , fom ex florve
end Keglen EN. - Paa famme Maade Fand bevifes, at Cicflen
EFGH Ean? ife forhotde fig til €ivflen ABCD fom Keglen EN (il
et Solidum form er mindre end Keglen AL, Jeg figee
fremoeles, atCirflen ABCD ifFe forholdey fig til €itflen EFGH,
fom Keglen AL til ¢t Solidum , fom er fierre end Keglen EN.
2hi bois foadant Fand veere mueligt, faalad Civflen ABCD fove
hoide fig tif €irflen EFGH fom Keglen AL til et Solidum 7, Fig.26, I
fom et fiovre end Kealen EN 5 faa (Fal ogfaa (ved Omvending |
Cor. 4. 5) Cirflen EFGH forholve fig til CivElen ABCD, fom |
Det Solidum Z forhelver fig til Keglen AL: Og efterdi det So- }‘
Yidum 7 er fiorye end RKeslen EN, faa (14. ) fFal Det Soli- ; I
dum Z forhoide fig til Keplen AL, fomn Kegien EN forhoidee |
fig til et Solidum, fom ev mindre end Kealen AL, Derfore I
(1. 5) fal Cirflen EFGH fotholbe fig tif Cirfien ABCD fom
Keglen EN 1il ¢t Solidum , fom ev mindre end RKeglen AL,
Hoitfet ev v mueligt (efter tet, fom tilforn blep beviift). Fols
gelig fand Cilen ABCD iffe forholde fig til €ivflen EFGH
fom Reglen AL til ¢t Solidum fom er fferre end RKeglen EN, ;
Da nu ogfaa tiiforn bleo beviift , at Cirklen ABCD fand iffe
forholde fig if Cirtlen EFGH, fom Keglen AL tif et Solidum ,
fom ev mindee end Keglen EN 5 faa er Dot Flavt , at ligefom '
€irfen ABCD forholeer fig til Cicflen EFGH , {aa forholdes ; {
fig Keglen AL til Reglen ENL  puilfet (1) vav at bevife. 1
(2) Og efterfombden ene Kegle forholder fig tif dDenanden; |
fum den ene Cylinder tif den anden (15, 5, thi Keglevne ere , |

€N
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Tab,5. (10. 12) tredie Deele af Cylindrene § faa ev Det Elart , at fie
© 7 gefom GicElen ABCD forholder fig til €ivflen EFGH, faa fors
foldet fig vgfaa Cylinderen, fom ftaaer paa irklen ABCD i
Cylinderen, fom ftaaer paai€iclen EFGH , naar Cylindre-
ne have famme Hoyde. - Hilfet (2) var at bevife.

- Den I2Propoﬁtion.
- Theorema.

fige ftittede Reglers og CylindrersForbold til bin?
¢ anden et tripleretimod den Sothold, fom Grund-Planet-
nes Diametrer effee P1Tid0el < Linier bave til binanden,

e A SRS R = = SRR T R

Fig,1,2 Exempel. 2ad dev pave toe ligeffiffede Kegler og foe ligefFiffoe
Cylindrer, fom ave D¢ Cirfley ABCD, EFGH fil deres Grund - Planet
vg lad KL og MN veve deies cler 0g BD , FH Grund - Planernes Dia-
metrer :&aa figer jeg, at ben Forhold, fom den Kegle, der fiaaer pas
Gitflen ABCD og har Punften L til fin Spidfe, har til den Kegle, Hois
Grund Plan e den Civkel EFGH ng hoig Spidje ev Puulten N, e triple=
ret imod den Forhold fomBD bav til FH. ;

Demontftration. $hi tan, om mustiof er , den Fotr
ho!d fom RKeglen ABCDL ka tif et Solidum X fom ¢v mindre
end Reglen EFGHN, pere tripleret imod den Forbefd , fom BD
hae tif FH ;3 og beferio en Qvadrat EFGH i €irflen EFGH.
Naar v paa famme Qvadrat oprepfes en Pyramide, fom bav
famme Hoyde four Keglen; faa {Fal Denne Pyramide parve fevs
ve end Haloparten af Keglen,  Dee! Cirkel» Buerne EF, FG,
GH, HE i toe lige frove Deele i Punfrerne O, P, R, S 0g
| drag De rette Qinier EO, OF, TP, PG, GR, RH, HS, SE;

‘?,‘ naar Da paa Srianglerne EOF, FPG, GRH, HSE opiiy

{8 Pyramider af famme Hopde, fom Keglen, faa Fal enhoer

‘ af diffe Pyramider vare ftorve end Halvpavien af de devtil hovende!
GtyEter af Keglen.  Folgelig devfom man Deeler De pwrige€ivs

I Fel »Buce i toe lige fove Deele og drager vete Linier og o;m:f gt

i Vg €
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fev poa Trianglerne Pyramider, fom have famme Hoyde fom Tab, g

Realens og decfom dette fEeer immerfore , faa bliver Dev til fidfe
(¢ftes Det forbemelte Lemma) faadanne Sryker of Keglen tils

poerd, fom tilfammen ece mindre end et Stykle, fom Keglen.

EFGHN ¢t frotce end det Solidum X, £ad nu e Stifer of
Reglen, fom ftaaee paa de Civfel: StyEfer EO, OF, FP, PG,
GR, RH, HS, SE vere af bemelote Deffaffenhed ; foa fRalden
porige Pyramide , fomt hav Polygonen EOFPGRHS til fin
Grund # Plan og hois Sop ev Punkten N, vere fioree end dit
Solidum X,  2ad nu i Eixflen ABCD en Polygon ATBYC-
VDQ_blive indiTveven , fom ev af famme ST og ligeDare
fadt fom Polygonen EOFPGRHS g [ad paa Polygonen
ATBYCVDQ ¢8 Pyramid blive oprepft, fom hatr famme Hoys
ve fom Reglen ABCDL og lad LBT bere en af D¢ Triangler,
fom indflutte den bemeldee Pyramide ATBYCVDQ og [ad NFO
vere ent af be Sriangler, fom indflutte Pyramiden EOFPGR~
HSN og drag De rette finier KT, MO.  Citerdi nu Keglen
ABCDL et {ige {Fiffet raed RKeglen EFGHN (efter Hyp.), {aa
forhodee fig (24 Def. 11) BD il FH fom den yel (Axis) KL
forhotoer fig til Den Apet MN.  Dien fom BD forholder fig ¢il
FH, faa forholver fig BK tif FM (15. 5) 3 folgelig ligefom BK
forholder fig tit FM, faa forhofer fig KL til MN og altfaa forz
hotoer fig fEifte - viis BK tif KL fom EM il MN. 2Altfaq eftere
i Winklerne BKL , FML erevette ( ee Def.18. 11) 0g Siderne
omEring et eve proportionale, faa (6, 6) ere Trianglrne
BKL og FMN fige [igfede. Fremdeles, ¢fterfom BK forholder
fig til KT fom FM tif MO og SBinflen BKT v faa fioe fom
CRinlen FMO (thi CRinkien BK'T ev Den famme Deel af De five
vette QBinkler, for ere omEring INioDel » Punbeen K, fom den
CRintel FMO ecaf e fice vette Binkler , fom ere omfring
oniodel « Punkten M); faa eve D¢ Triangler BKT, FMO lige
{EitBeve (6. 6): Og fordi BK forholder fig til KL, fom EM tif
MN (fom tifforn bley beviift) og BK ev faqa flov fom KT ogFM
faa ftor fom MO, faa forhotder fig TK tit KL fom OM tit MN
93 Diffe Siider ere Desforuden omsfﬁing lige fiove Binkiee TKL,,
P !

OMN,
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OMN, thi diffe toe Binkler eve begge vette; felgeligeve de Jvis
angler LKT og NMO lige {Eiffede,  Efterdi nu Sriangierne
BKL, FMN euelige {Fiffede, faaforholder fig LB til BK, fom
NF it FM ; og fordi Srianglecne BK'T, FMO etz lige {fifede,
faa forholder KB til BT, {om MF til FO; folgelig forhoider fig
(0D en jevntagen Forhold 22.¢) LB tif BT f{om NF til FO,
Sretdeled eftevfom rianglerne LTK, NOM ee lige {Eiffede,
faa forhotder fig LT tif TK, fom NO tif OM , o4 fordi Sris
anglerne KBT, OMF eve lige {Fiffede, faa forhotder fig KT tif
til TB, fom MO til OF, Felgelig forhalder fig (22. ). LTl
TB fom NO tift OF.  Men tiiforn blev beviift, "at TB forhols
ber fig BL fom OF til EN; felgelig forholder fig ved en jeontas
gen Forhold (22. §) TL til LB fom ON it NE,  ltfan ere
Siderne udi de toe riangler LTB, NOF proportionale 0g fale
gelig have diffe top Sriangler LTB, NOF lige ftove Binfler og
altfaa ere De lige (FifEede med hinanden ; og derfore ev den Pyra-
mide , fom har den Triangel BKT tif fin Grunds Plan og
Punkeen L il fin Spidfe lige fFiffer med den Pyramide , byig
GrundPlan er den Sriangel FMO o0g hois Spidfe erden Punke
N thi Diffe toe Pyramider indfluttes da of fige mange og lige
fEi€fede Planer, SKolgelig (8. 12)ex den Forhold, fom Pyrami-
den BKTL havtil Pyramiden FMON, tripleret imod den Sot-
hotd, fom BK hae FM.  Derfom man drager rette Qinier fra
Punfrerne A, Q,V, C, Y til Punkren K og ligeleded fra Puns
teene E, S, R, G, P tilPunften Mogpaa de Triangler, form
man Da faaer, opreyfes Pyramider, fom have fammie Spidfer-fom
Keglerne: Saafand paa feld famime Maade bevifed , atden Fovs
hold; fom enhver Pyramide i Denene Kegle hav il enfoer Pyra-
mide i den anden Kegle, ev tripleret imod den Forhold, fom BK
bav titFM, deter, fom BD havtif FH.  MMenligefom en af de fos
tegaaende forholdec fig til en af e eftecfolgende, faa forholde fig
alle De fovegaaende tifalle e eftevfalgende (12, 5).  Felgelig lis
geforn Pyramiden BKTL forholder fig til Pyramiden FMON,
faa forholer fig den heele Pyramide , fom hav den Polygon
ATBYCVDQ il fin Srund:Plan og hois Spivfe ev Punteen L’i
8l
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til Den heele Pyramide, fom havPolygonen EOFPGRHS tif fin Tab.ge

Grund-Plan og bvis Spidfe er ten PuntiN.  Folgelig v vgfaa
ven Foriold, fom den Pyramide,hvis Grund-Plan er den Polygon
ATBYCVDQ og hois Spidfeer den PunfeL, ba il den Pyra-
mide,hpisGrund:Plan er PolygonenEOFPGRHS og hois Spide
fe ev DenPunbe N, tripleret imod den Forhold, form BD hav tif
FH.®a nu den Forhold, fom Keglen ABCDL far til det Solidum
X, cvtripleret imodden Fothod, fom BD hat ¢il FH; faa fors
holder fig Keglew ABCDL til Det Solidum X, fom Den Pyrami.
de,hoisGrund-Plan exPolygonen ATBYCVDQ og hvis S pidfe
ev Den PunfeL, tiltden Pyramide, hvis Grund Plan ev ben Poly=
gon EOFPGRHS og §vig Spidfe e Punfeen N,SNen nu ev Keglen
ABCDL ftotveend Pyramiden ATBYCVDQL, thi den intflues
tet Den.  Derfore er ogfaa det Solidum X fisrre end Nyramiden
EOFPGRHSN. $Ren titforn bleo beviift, at Den ev oglaa mindre,
fom er usvitmeligt.  Solgelig Eand den Forhold, form Keglen ABC-
DL bar tifet Solidum fom e mindre end Keglen EFGHN , iffe
peeve tripleret imod den Forhod, fom BD hav tiiFH. Paa fams
me Maade Eand ogfaa bevifed , at den Forhold, fom Keglen EF-
GHN harfilet Solidum , fom er mindre end Kealen ABCDL,
Eand iEfe vere tripleret imod den Forhold, fom BD hay til FH,

Seg figer fremdeles, atdenForhold, fom Keglen ABCDL
Bar til et Solidum , fom er {torre end Keglen EFGHN, Fand iEfe
beller vevetripleret imod den Forho!d, fom BD havtit FH, Lhi
bois faadant hotdes for at vere muelige, faa lad den Forkold, fom
Keglen ABCDL hat tif et Solidum Z, fom ex ftorre end Keglen
EFGHN, veretripleret imod den Forhold fom BD har til FH;
faa et ogfaa ved Omoending (Cor. 4. 5) den Forhold fom det Soli-
dum Z havtil den Kegle ABEDL, tripleret imod den Gorhold,
fom FHbac tit BD,  en efterfom det Solidum Zev ftorce end
Kealen EFGHN, faa {Eal (14. 5) der Solidum Z forbolde fig tif
Keglen ABCDL, fom Keglen EFGHN tif et Solidum , foin eg
minbre end’ Keglen ABCDL, og Derforeer den Forhold , fom
RKeglen EFGHN far tif et Solidum , fem er mivdre end
RKeglen ABCDL, tripleret imod b% Korhold, fom FH hac il BD,

Dy 2

Fig.4.

hoils
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- Tab. s, hoilfet tifforn ev beviift at vave us vimeligt. Folgelig Fand den
Korhoid, fom Kealen ABCDL hav til et Solidum, {omm er fleree
end KReglen EFGHN, iffe veere tripleret imod den Forhetd, fom
BD har tif FH.  Da nuogfaa tilfforn bleo beviift, at den Sorhold,
forn Kealeri ABCDL hag til ¢t Solidum, fom ev mindre end Keglen
EFGHN, fand iffe hellerveere tripleret imod den Forhold , fom
BD har tit FH, aa ev det Flave at den Forhold, fomn Leglen
ABCDL Bar il Keglen EFGHN, ¢r tripleret fimod Den olhold
fom BD bactif FH.  Hilfet (1) var at Bevife.

2. Penn forholder fig den ene Kegle tif den anden, fotn den
en¢ Cylinder til Den anden (15.57, thi naar en Cylinder og ¢h
Kegle fraae beage paaen og den famme GrundsPlan og have fan
tiie Hepde, faa er Keglen (10, 12) Den tredie Deel af Cylinderen
pg {dlgelig er Cylinderen tve gange faa ftoe fom Keglen.  Derfore
erogfaa Den Forbeld, fom delige fiffede Cylinderer!, er ftaae
paa Cirflerne ABCD og EFGH, have tif hinanden, tripleret imod
ven Sorheld, fom BD hay til FH,  Suilfet (2) var at bevife.

et 13 Propofition,

Theorema.

Derfons en Cylinder Seeles ved en Plan, {om ér pa-
rallel med Oe imodfarte Planer: Saa fEal Cylindrerne o
bolve fig til hHinanden, fom Ocres Axler,

Fig. 5. Exempel. ap AD vave en Cylinder vg EF deng ixel ng lab Cy-
linderen AD blive deelet ved Planen GH, {om fEal were parallel med de
imodlatfc Planer AB, CD g lad {amme Plan GH pyerfEicre pelen EF §
Puntren K: Saa figer jeg, at Cylinderen BG forhofber fig til Cylinderen
6D, fom Apelen EX forfolder fig il Ayelen KF. :

Demonttration. span deagee 9ixlen EF fengere ud
tif begge Sider hen imod L og M og man tager deti faa:monge
sette Qinier , fom man oif, faa flove o EX, fasfom EN 131%
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NL og ligeledes tages paa den anden Side faa mange vette £z Tab.g,

niet, fom manyil, of famme Storeelfe fom FK, faafom FX og
XM. &iven ftiller wian fig for , af Planer ere dragne igiens
nem Punfrerne L, N, X, M parallele med AB og CD 0g at
i Diffe Planer udaf Punfeerne L, N, X, M, fom TNiddel-Punfs

tey, ere begiveone Cirtler OP, RS, TY, VQ, fom ere hverifee

foa frove fom AB, CD, og endeligat D¢ Cylindrer PR, RB,
DT, TQ eve fuldforte.  Cfterfom nu detye Apler LN, NE, EK
ere lige flove med hinanden , faa (a1. 12) forholde fig De Cylin-
drer PR, RB, BG (il hinanben fom deres rund ¢ Planer 0g
folgelig ere D¢ Cylindrer PR, RB, BG lige ftove, thi Deves
Grunbd « Planer eve lige frove. Efterdi ny detve Apler LN, NE,
EX ere lige frove, faa vel fom ogfaa e tre Cylindrer PR, RB,
BG, og LN, NE, EK e¢te lige faa mange i Sallet fom PR,
RB, BG: ®&aa ev Ypelen KL lige faa mangefold af Aplen EK,
* . fom Cylinderen PG ev of Cylinderen GB.  2Af famme avs
fag er 2irlen MK lige fag mangefold of YArlen KF, fom Cylin-
deren GQ ¢t of Cylinderen GD; og Devfor frembdeles plen
KL, {oa ev ogfaa Hopden of Cylinderen PG, ere lige faa fior
forn 2Azlen KM, fom ev Hoyden of Cylinderen GQ, faa er
(x1. 12) Cylinderen PG ogfaa lige faa fior fom Cylinderen
GQ, fordi diffe Cylinderer ftaae paa enn og Den famme Grunds
Plan GH, og felaeligDerfom Axlen KL er fisrre end Ayelen KM,
fas ¢r CylinderenP G pafaa fietre end Cylinderen GQ og
perfom KLer minDreend KM, faa e PG ogfaamindre end GQ,
Derfore (5 Def. ¢) forholber fig Cylinderen BG til Cylinderen
GD, fom Jrlen EX forholber fig til velen KE,  Huilfet var et
fom fEaide bevifes.

Den 14 Propoﬁtion,

Theorema,

Reglet og Cylindrer, fom age paa lige ffote Grundi
“Rlaner, forhoide fig til binqnbsi? fom deves Heyder,
P3 :

Exeéme
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Fig-&’

Exempel. 2ab pe Cylindeer EB, FD ftaae paa lige fiore Grunde.
Planer AB, CD: &aa figer jeg, at CylinderenEB foroider fig til Cylin-
deren FD, fonr Arelen GH forbolder fig il Ypelen KL.

Demonttration. ®rag Qpelen KL ud hen tif N og
gior LN faa ftov fort GH og (ad Cylinderen CM veare beffres
pen ombring Arelen LN, Efterdinude Cylinderer EB, CM ere
of lige Hovde, thi Apelen GH er Hoyden af Cylinderen EB
0g Axelen LN er Hepdin af den Cylinder CM, faa (11 12) fors
hofde De fig til hinanden, fom deres Grund s Planer, Felaelig,
efterdi Deres Grund s Planer eve flige ftove, faa ere ogfaa Cylins
drene EB, CM lige flove. CRidere er Cylinderen FM {faaren
ven Planen CD parallel tmed de imodfatee Planer, fslgelig(13 12)
forhotder fig Cylinderen CMtilCylinderenFD, fom ipelen
LN til Arelen KL.  Da nu Cylinderen CM e faa ftor fom
Cylinderen EB, og refen LN er faa ftor fom xelen GH; faa
forholder fig Cylinderen EB tif Cylinderen FD, fom Ygelen
GH til Axelen KL,  Hyilfet (1) var af Gevife.

2, Efterfom nu (15, 5) Cylinderen EB forfolder fig til
CylinderenFD, fom Keglen ABG til Reglen CDK ;5 thi Cylindrer
ere tre gange faa ftove fom Kegler (ro.x2) ¢ Saa forhofder fig ogs

faa Keglen ABG til Reglen CDK, fom 2fxelen GH il Yyelen KL,
Duilfet (2) var at bevife.

et 15 Propofition,

Theorema.

Grund-Planetne of Haydetrte af lige Fore Regler
ot Cylindrer ete reciproce proportionale; og de Reglet
og Cylindrer, Hois Grund « Planer og H@ydet exe reciproce
proportionale , ete ligeffote.

Exempel, %0 AX, EO pare ligefiote Cylindrer, men ABCDL,
EFGHN lige ftove Kegler, og ABCD, EFGH bered Grund - Planer ng l}:%
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EG Grund - Planernes Diametrer, pg KL, MN Cylindrenes og Kealerneg
Arler, fom eve ogfaa Cylindrenes og Keglernes Hoyder: Seg figer da, at
©rund - Planerne vg Hgyderne of de Cylindrer AX, EO e reciproce
proportionale, det ev ; Grund  Planen ABCD forholper fig til Srunds
Planen EFGH,, {om Hoyden MN il Hopden KL. :

Demontlration. gy Hoyderne KL 0g MN cre entens
fige fove eller iffe. Decfom de ere lige ftore, faa forholder fig
{11 12) Cylinderen AX tif Cylinderen EO, fom Grunds
Planen ABCD til Grunds.Planen EFGH; folgelig, efterdi Cy
lindrerne AX og EO ere fige flore, faa ¢ce ogfaa deres Grunds
Planer ABCD, EFGHlige ftove og derfore forholdee fig Grunds
Planen; ABCD tif @rund:Planen EFGH, fom Hoyden MN tif
Dopden KL,  IMen derfomHoenderne KL og MN ere iEfe fige fore,
faa lad MN vave den fistfte of Dem og gior PM faa fior fom
LK og lad Cylinderen EO blive ffaaven igiennem Punkeen P
ved en Plan 'TYS , fom jer fparallel med de imodfatte Pla-
ner EFGH ng RO , og lad ES vere en Cylinder, fom hay
Oen Civfel EFGH tif fin Grund + Plan og MP tif fin $Heyde.
€fterdi nu Cylinderen AX er faa fior fom Cylinderen EO,
faa forhoder fig Cylinderen AX tif Cylinderen ES, fom Cy-
linderen EO forholder fig til famme Cylinder ES (7.5). Men
nu forholder fig Cylinderen AX tif Cylinderen ES , fom
Srund 2 Planen ABCD tif GrundsPlanen EFGH , thi D¢ Cy-
linderer AX 0g ES have lige Hopde, Bivdere forholder fig
Cylinderen EO til Cylinderen ES fom $Hoyden MN tif Hos
Den MP (13. 12) 3 thi Cylinderen EO ¢r {faaren v¢d Planen
TYS parallel med de imodfatte Planer,  Derfore forholder fig
(11, 5) GrundsPlanen ABCD til Grunds Planen EFGH, fom
Hoyden MN forholver fig til Hopden MP.  Da nu Heyden
MP er fan ftor fom Heyden KL, faa forholder fig Grunds
Planen ABCD til ®tunds«Planen EFGH, fom $Heyden MN
tit Hoyden KL, itfaa eve Grunds Planerne og Hoyderne af
be lige ftore Cylindrer AX , EO, faa vel fom og of D¢ ligeftos
% Kegler ABCDL, EFGHN, reciproce proportionale.
Hvilfet (1) vav at bevife. '

Tab. §e

(2)ad
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Fig.o:

(2) 2ad GrundsPlanerne og Haydérneaf de Cylinderer
AX, EO og of 0¢ Kegler ABCDL, EFGHN pete reciproce
proportionale , det er , [ad Scund « Planen ABCD forholde
fig til ®rundsPlanen EFGH , fom Hopden MN tif Seplen
KL+ Saafiger jeg, atdetoeCylindrer AX, EO eve lige flos
re med hinanden og figeledes De toe Kegler ABCDL, EFGHN

hi lad Den foerige Conftru&tion blive her igieutagen.
Gfteedi da Grund +Planen ABCD forholder fig il @runds
Planen EFGH, fotn Hopden MN tif Hoyden KL, 0g Hepden
KL et faa ftor fom denHoyde MP 5 faa focholder fig Srunds
Planen ABCD tif Gtund:Planen EFGH fom $Hopden MN
tit Hoyden MP,  Da nu (11, 12) SrundPlanen ABCD
forhofder fig til GrundsPlanen EFGH, fom Cylinderen AX
til Cylinderen ES , thi diff¢ toe Cylinderer have eend S38yde;
og Hewden MN forholder fig til Hoyden MP, fom Cylinde-
ren EO tif Cylinderen ES : Saa forholder fig Cylinderen
AX tif Cylinderen ES, fom Cylinderen EO tif Cylinderen
ES. Golgelig ev Cylinderen AX faa ftor fom Cylinderen
EO. g ¢tedi diffe Cylindrer ere hoer i far tre gange faa
foce fom Keglerne ABCDL , EFGHN § fan cre ogfaa Diffe
Regler lige ffove,  Hyilfet (2) vav at bevife.

D6 Propofition.

Problema,

Laat toe Citkler eve ombring et of det famme Cene
trum, da at indffrive i den fidtite af dem en Polygon,
fom ike eoter den mindffe Citlel og buis Sider eve lis
ge (fore med binanden o af ev lige Ancal.

Exempel. 24d ABCD, EFGH vare toe Cirkler, fom eve ombring
¢t 0g-det {ainme Centrum K Det begiwres, at indfFrive i den flovfie Civs
FlABCD ¢ Polygon, fons, iffe_vever den mindfic Girfel EFGH og@pg:c

; ier
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Sider ere lige fiove vg of ef lige Antal, det ¢r, Sidernes Antal {Fal vore Tab,s.
ot lige Tal ¢lfer ot Tal, fom gaaer vp 1 2, faafom 6, 8, 10 &e

Conftruction o5 Demontftration.  oyiennom
Nivdel s Puntten K drages en vec Linie BD og udaf Punkun G
oprepfes ¢en Perpendicular - finie AG paa BD, og AG bras
9¢8 (engeve ud vl C, faa fal denne Rinie AC vore CivFlen
(16.3), Paar man nu dDeeler Eirfele Buen BAD § foe lige
flove Deele i O, og Naloparten vevaf igien i toe lige flore Diees
le 89 Devforn bette fEeer immerfort, faa faaer man il fioft (eftee
forhen Bemeldte Lemma) en CicPel ¢ Bue , font v mindre end
Cirfel»Buen AD.  2ad nu denne Civkel» Bue vere LD og
Drag fra Punfeen L tit BD en Perpendicular - Rinie LM, fom
Drages [endere ud hen til N, og Drag de vetee Linjer LD, DN.
Saa e LD faa fior fom DN (29, 3).  Opg efterfom LN ex
parallel met AC, og AC vover Citflen EFGH, fag fand LN
ifEe vove Cicflen EFGH ; felgelig £and de vette Linier LD, DN
langt mindre vove bemelote Ciefel EFGH,  Altfaa derfom (1.4)
man afpaffec tundt omEring i Civklen ABCD vette inier af fams
me Stocrelfe med LD ellec DN, faa bliver- Derved i Cickle
ABCD indffreven en Polygon, fom iBfe vorer den mindre Civbel
EFGH og 98 &ider cve lige ftore og of etlige ntal, (thi dex |
Eand afpafies fige foa mange Sider af Polygonen i den halve L
Cicel BAD, fom i den anden halve Citkel BCD og folgelig et

Sidernes Antal et lige Tal eller et Tal , fom gaaer op i 2).

- Hyilfet var, 0¢f ; fom Fulde giores. -

et 17 Propofition.
Problema.

- Udi den fEgefte af coe Rugler, o' ete ombring et og
et famme Centrum, at beftive ec Polyedrum , fom ey
tgter Oen mindfte Rugels Superficies effer yoerfte Oumerek.

D4 GCone-
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Exempel, 2ab dev swve toe Qugler (Sphere) omfring en og den
famnte SNiddel - Punkt At Det begimres, at man i den fierfic of famme
Kugler fEal indfFrive ef Polyedrum, det ev, ef mangeFanted Solidum, fom
iff¢ raver den mindfie Kugles Superficies.

Conftrucion og Demonftration. nan forefit
fer fig, at begge Kugliene blive igiennemaarne ved en Plan,
fom gaaer igiennem Dewesd fwlied Mibdels Punfe A og lad Cirs
flen BCDE pare Seftionen clier ®iennemiFaaret of den fior?
ft¢ , og Citkien FGH GlennemfFaaree af Den mindfie Kugle.
2ad fremdeles BD og CE pave toe Diametrer, fom gisre retee
ChinPler med hinanden og, [ad { 2en ftorfre Civkel BCDE (16,
12) ¢ Polygon blive inDifrevsn , form iEEe vover Den mindfte
Cirfel FGH og hois Sider ere lige flove og af et lige Antal,
g fab De vette Linier BK, KL, LM, ME, fom eve i Civs
Fels Buen BE, fom er en Qvadrant, Ddeter, den fierde Fhare
of deneele €irfel BCDE , vorve Sider af den bemeldte Polygon.
Drag KA og tre€ den fengeve ud hen til N,  ‘Daa Planen
of €itflen BCDE pg ubaf Punkten A oprepfes en Perpendi-
cular-Rinie AX , fom moder Den ftorfie Kugles Superficies
Puntten X Lad derneft en Plan blive dragen igiennem AX
0g BD, og en anden Plan igiennem AX og KN og lad de hals
ve SivEley BXD , KXN, fom fiage paa d¢ Diametrer BD,
KN, vere de SiennemiFaar , fom D¢ bemeldee Planer giore §
Den frovfte Kugle.  Efterdi nu AX er perpendicular pag Pla=
nen af Citkien BCDE , faa {fal o_g[aa ( 18.11) De toe halve
Cirkler BXD , KXN, fom gaaer igiennemn AX, dere per- -
pendicular paa Planen af CicElen BQDE. Og fordi de hals
ve CirEler BED, BXD, KXN eve lige ftove, thi de ftaae paa
fige ftove Diametrer BD og KN ; faq {fal ogfaa deres haloe
Deele nemlig de Eirfel s Vuer BE, BX, KX vere lige
ftove.  RadDerfore i enhoer af de Cirfels Buer BX vg KX blive
afpaffede (1. 4) vette Liniec BO, OP, PR, RX, KS, ST,
TY, YX, fom ece lige faa ftove og lige faa mange i Sallet,
fom D¢ vettg Linies BK , KL, LM, ME, (fomerei %rfel

wn
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SuenBE; 06 Drag de vette Linfer SO, TP, YR o lad Per- Tab.s.
-pendicular - £inicr Llive Dragne fva de Punrer O, S ¢il Pla-
nen af €itflen BCDE ; faa faf (38. 11) difie Perpendicular-
Qinfer falde paa &Pigrings -+ Linierne BD g KN, thi d¢ halve
Cigfler BXD, KXN er¢ perpendicular pag Planen of €igs |
Elen BCDE,  £aD Da diffe Perpendicular - Sinier pxre OV og - :
SQ og drag VQ.  Eftesi nu udi de lige fove halve Civkler I
BXD, KXN ere tagne lige ftore Cicfel » Huer BO ng KS, og |
OV, SQ ¢re Perpendicuiar - Linier, fag ¢ OV faa flor fom |
SQ. 0g BV faa fior forn KQ.  Dkent wu ¢ Den heele Linie BA I
faa ftor fotn Den heele KA , Folgelig er den sorige VA faa ftor ;
fom Den oovige QA.  Derfore forholder fig BV il VA fom ‘
KQ tif QA ug felgelig (2. 6) 2 VQ parallel med BQ. Og |
efteciom OV 8¢ SQ eve begge perpendiculare fif Planen af f
Civfien BCDE, faa (6. 11) ¢t OV parallel med SQ; Da it
OV ogfaa ¢t faa for fom SQ_, faa eve (33. x) QV, SO ogs
faa lige ftore og parallele med hinanden 5 og fordi QV et pa-
rallel baate med SO og KB, faa ffaf (9. x1) SO pere paral-
Iel md KB, §oloelig, efterdi BO, KS fammenfoye SO og
KB, faaer den icfant KBOS (7. 11)ien og den famme
Plan. - %f famme 2Aavfag ec ogiaa enhver af de Firfanter
SOPT , TPRY i en og den famme Plan og den Lriangel
YRX er (2. 1) ogfaa i enn og et famme Plan.  Devfore
Derform Der drages rette Linier fra Punftane 0, S, P, T,
R, Y il Punfren A, faa faaee man e¢f Polyedrum eller ef
mangefanted Solidum inden for De toe Sickel s Buer BX,
XK, fom et fammenfat af Pyramider , fom have D¢ Fivs
Banter KBOS, SOPT, TPRY og den Sriangel YRX tif deovesd
®rund ¢ Planer og fom flode fammen med Deves Sypidfer udi
Punfien A, Decfom man ny paa famme Maade , fom
hivinotil ev {feet , Deffviver vundt omfring i den heele ftovfie
Kugle Fivfanter 0g Triangler , fom eve lige {Fiffede med De
Eivfanter KBOS, SOPT , TPRY og med Jrianglen YRX ,
faa Dlivec Devoed i Den fiorfte Kugle indffrepen ¢ Po-
q2 Iyedrum,
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‘Tab.g., lyedrum , fom ¢¢ indffutcet med de forbemeldte Fivbantee og

Srianglev,

Ofeg figec m , at dette Polyedrum E2¢ vavet den tinds
fle Rugles Superficies , fom CivkElen FGH ecudi. Drag fra
Munkten A (11, 1r) en ret Linie AZ perpendicular pag Pla-
nen af den Fitkant KBOS og (ad den mede famme Plan i
Punkten Z og drag BZ, ZK.  Drag fremdefes fra Punks
ten G en ret Linie GL perpendicular paga AG og drag AL,
€fterdi my AZ ey perpendicular paa Planen of KBOS, faa
et AZ ogfas perpendicular paa BZ og ZK (3 Def, 11), fordi
Diffe Linier eve dragne i Den bemeldte Plan og tére AZ, 8
fordi AB er faa fior fom AK , faa ev Qvadraten af AB faa
fior fom Qvadraten of AK, 9Nen v eve (47. 1) Qvadrater-
ne of AZ, 7B faa ftore fom Qvadraten of AB , fordi AZB
er en vet Binkel 5 og Qvadraterne af AZ, ZK ere faa flos
re fom Qvadraten of AK, Golgelig ere Qvadraterne af
AZ , 7B faa fore fom Qvadraterneaf AZ , ZK, Eag den
folles Qvadrat af AZ fra dem , faa ev Den ovtige Qvadrat of
BZ faa ftor fom Den sbrige Qvadrat af ZK; felgelig ev den
vette Qinie BZ faa ftor fom Den vette Qinie ZK.  Paa famme
Maade Eand og bevifes, at De veste Linier , forn deages fia Z
til O 0g S, ere hver i fer faa flore fom BZ , ZK.  §elgelig
fEal Den @ivkel , fom befFrives af BMiddel » Punften Z udi en
of de Diftancer ZB, ZK , ogfaa gaae igiennem Punkterne
0, S, og altfaa Eand der beffrives en CirFel omfring Firbanten
BKSO (feeFig. 12). Golgeligfordi OB, BK , KS eve lige ftove
9 OS ¢¢ mindreend BK, faaer BZK ¢n frumpet Binkel 04 fols
gelig ev BK ftetre end BZ (19.x). Dien nuev GL froyre end BK, fols
gelig ev GL ogfaa fierre end BZ og altfua er ogfaa Qvadraten
of GL ftovee end Qvadraten of BZ, Og efterforn AL et faa
fior fow AB, faa ec Qvadraten of AL fag ftov fom Qva-
draten of AB,  SNen nu ere (47. 1) Qvadraterne of AG,
GL, tilfammen faa ftove fom Qvadraten of AL, og Qvadra-
terne af, BZ, ZA e tilfamimen faa flove fom andrateigf
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AB.  Folgelig ere Qvadraterne af AG, GL tilfammen fag Tab.g

fiove fom Qvadraterne of BZ, ZA 3 og of diffe ev Quadraten
af BZ mindre end, Qvadraten of GL : Derfore ¢v Qvadra-
ten of ZA ftorre end Qvadraten af AG og folgeligen er den
vette Linie ZA ftovre end den verte £inie AG.  Da nn ZA ex
dragen til en af Det indffreone Folyedrums @rund ¢ Planer,
men AG til den mindfte Kugles Superficies; faa er Det Elave,
at Det bemeldte Polyedrum ¢y raver den mindfte Kugles Su-
perficies,  Ylitfaa er dev i Den ftovfle af toe Kugler, fom has
e ¢t 0g Det famme Centrum, indffreven ¢t Polyedrum , fom

itfe vover Den mindfte Sugled Superficies,  Huilfet var det,
fom Fulde gioves.

Corollarium,

Deraf folger da , at derfom i en anden Kugle bliver inbs
{Fuevet et Polyedrum, fom er lige fFiffet med det forffrevne Po-
lyedrum , faaier Den Sorhold, fom det Polyedrum i Den ene
Kugle hav til det Polyedrum i ben anden Kugle , tripleret is
mod den Forhold , fom Kuglernes Diametrer Bave til hinans
ben. i efterfom diffe Polyedrer eve [ige {FifEeDe , faa ere de
indfluttede af lige mange og lige {FifEede Planer ; folgelig naas
man drager vette Linier fra Kuglernes Niddel + Puniter til als
le Binklerne i bemeldte Planer, faa bliver diffe Polyedrer
Derved inddeckede  fige mange og fige fFiffede Pyramider , fols
gelig (Cor. 8, 12) er den Forhold , fom enfver Pyramide i
Det ene Polyedrum hav tif enfhver Pyramide of famme SEifs
Elfe © Dot andet Polyedrum , tripleret imod Den Forhold ,
fom Deves Giver , er eve fige § Forhold have tif hinanden, vet
@, fom Kuglernes Diametrer have il hinanden , fom foe
Exempel , Den Forhoid fom den Pyramide , der har den
Sickant KBOS fif fin GrundsPlan og Punken A'til fin S pids
fe , - bae tif en Pyramide af famme SEiffelfe i det andet Po-
Iyedrum , ev tripleret imod den orhotd foms AB , pev ec
dragen fra Kuglens NIvDe! ¢ %)unga » A til en Lipie fom e
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Tab.5, Dragen fra den anden Rugles Ttivdelpunke , eller fort den ene

!1§

RKugles Diameter DB hav il den anden Kugles Diameter.
Solgelig (12. 5) er ogfaa den Forhold, fom ale Pyramider {
Det enie Polyedrum hav #f alle Pyramider i Det andit Po-
lyedrum , Det ev, fom Det ene heele Polyedrum hav Gl et
andet heele Polyedrum , tripleret {med Den Sorhold, fom ben
ene Kugles Diameter hav € Den anden Kugles Diameter.

Oelt 18 Propofition,
Theorema.

Ruglers Sorhold til bianden et tripleret imed Oent
Sothold, fom deres Diametrer have il binanden.

Exempel. fab ABC, DEF befegne foe Rualer vg lad BC o EF

Flg'g’ gaere Kuglernes Diametrer: Saa figer jeg, at den Fovhold , i(um Suglen

ABC Bat til Suglen DEF, ¢v ripleret iniod det &orhold, fom BC bar

$il EF,

Demonftration. gad, ommueligte, dent Sorhold)
fom Rugfen ABC hac tif en anden Rugle GHK , fom ¢t ming
Due end Kuglen DEF, vwee tripleret imed Den Fothold, fom
BC hae tit EF , oglad Kughn DEF vere beffreoet ombring
Ruglen GHK, S den fiovite Kugle DEF beffeives da (17, 12) ¢
Polyedrum, fotts iEEe vorerden mindfte Kugles GHK Superficies,
% Quglen ABC befErives ligeleDes et P olyedrum af famme SEies
Feffe med Det forftbemefdte,  Saa ev Det Gorhold fom et Po-
fyedrum, et et inDfreven § Kuglen ARC, bat tif det Polye-
drum , Det et indffveven i Kuglen DEF , tripleret {imod Den
Gorhold, fom BC ha tit EF (Cor. 17. ), QDa ny ogfaa
pen Sorhold, fow Kuglen ABC hac tit Kuglen GHK ,  ep tri-

leret imod Den Korhotd, fom BC hav il EF 5 faa fovholder fig
uglen ABC til Kuglen GHK , fom .Det Polyedrum , Der ¢t
indfEveven i Kuglen ABG il Det Polyedrum , ¢t ¢¢ mbﬂ’_regoet
1Rl
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L A
i Kuglen DEF. ®Danu Kuglen ABC ¢x ftorre end det Polye- Tab: s
drum, et ev beffreoeni Den, foa ¢x oglaa Kuglen GHK fierve
end det Polyedrum, Dev e indffrevet § Kuglen DEF, hvilfet
ev ysrimeligt, thi Den indfiuties of den. Folgelig Fand den |
Sorhold , fom Kuglen ABC bor il en Kugle fom ev mindre ¢end ,
Kuglen DEF, ifFe vare tripleret imod den forhold, fom BC “
bay tiiEF, Paa famme SNaade bevifed ogfaa, at den Fore ,
hotd, fom Kuglen DEF bag til en Kugle , fom e mindre end
Kuglen ABC, Eand iffebeere tripleret imod den Forhold, fom |

‘EF har 6(BC. Segfiger frembeles, at den Forhold, fom Kus |
glen ABC hav tif_en Kuglefom ex fioreeend Kuglen DEF, Fand ,
ifEe heller veve tripleret imod Den Forhold, fom BC hartil EF; ;
thi Decfom faadant holbes for at vere muelige, fas lad den Fovs
holo fom Quglen ABC ha tilen Kugle LMN , foms e¢ fovee end pigrs.

Kuglen DEF , veve tripleret imod den Sorhoid , fom BC hay :
til EF:  &aa ex ogfaa ved Ombending ( Cor4. 5 ) den Fors
hold fom Kuglen LMN hat til Kuglen ABC, tripleret itmod
pen Forhold, fom EF hav tit BC,  Men nu forhelder fig Kus
glen LMN il Kuglen ABC, fom Kuglen DEF tif en Kugle, fom
er mindre end Kuglen ABC (14, ), thi Kuglen LMN e
ftorre end Kuglen DEF.  Derfore e den Forhold, fom Kus
glen DEF bat til en Kugle, fom er mindre end Kuglen ABC,
tripleret imod den Forbod, fom EF hav til BC, hyilfet man
forhen har beviift at vave u-mueligt; derfore Fand da den
Sorhoid, fom Kuglen ABC bar il en Kugle, dev er ftovreend
Kuglen DEF , iffe veere tripleret itmod den Forhold, fom
BC har it EF* ®a nu ogfaa tifforn blev beviift, at den Fovs
hold, fom Kuglen ABC bar til en Kugle , Der er mindre end
Kuglen DEF, ¢r ifFe tripleret imed den Sorhold, fom BChas
til EF : ©aa ex der flave, of Den Forhold, fom Kuglen ABC

hat £if Kuglen DEF e tripleret imod den Fovhold ,

fom BC hae tit EF.  wilfet vay
Det, fom fEulde bevifvs.
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